Sfera: aria si volumul

Sfera si bila, cercul mare, sectiunea cu un plan, aria sferei, volumul bilei,
emisfera.

Sfera

Sfera de centru O si raza R este multimea punctelor din spatiu aflate la distanta R de O. Se

obtine prin rotirea unui semicerc in jurul diametrului. Orice plan care trece prin centru o taie

dupa un cerc mare (raza R). Un plan la distanta d de centru, d < R, o taie dupa un cerc mic de

razar = v(R* - d?).

A = 4niR* V = 41nR?*/3 r? = R? - d? emisfera: A_t = 3nR?, V = 2nR3¥/3

" =

Sfera de centru O siraza R Sectiunea cu un plan la distanta d de centru:

cerc mic de raza v(R? - d?)

Exemplul 1. O sfera are raza 6 cm. Calculeaza aria si volumul.

Metoda 1 (cu formulele). A = 4136 = 144t cm?. V = 411:216/3 = 2881 cm?.

Metoda 2 (verificare). V/A = R/3 = 2: 2881n/144n =2 v.

Exemplul 2. O sfera cu raza 13 cm este sectionata de un plan aflat la 5 cm de centru. Afla

raza si aria cercului de sectiune.

Metoda 1 (cu Pitagora). r> = 132 - 52 = 144 = r = 12 cm. Aria = :144 = 144m cm?.

Metoda 2 (triplet pitagoreic). Triunghiul dreptunghic cu ipotenuza 13 si o cateta 5 are

cealalta cateta 12 (5-12-13).
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Exemplul 3. O sfera este inscrisa intr-un cub cu muchia 10 cm. Calculeaza volumul sferei.

Metoda1(curaza). R=5cm. V = 41m125/3 = 5001/3 cm?.
Metoda 2 (cu formula directa). V = nl®/6 = :1000/6 = 5001/3 cm?.

Exemplul 4. Se topeste o sfera cu raza 6 cm si se obtin sfere cu raza 2 cm. Céate sfere se
obtin?

Metoda 1 (cu volumele). (6/2)3 = 27 sfere.

Metoda 2 (calculand volumele). V_mare = 41-216/3 = 288r; V_mica = 4m-8/3 = 321/3;
288m: (32m/3) = 27.

Greseli frecvente

Se confunda formula ariei (4mR?) cu a volumului (41tR3/3).

Se foloseste diametrul in loc de raza.

La cercul mic se ia raza sfereiin loc de v(R? - d?).

Se uitd baza la aria totald a emisferei (31R?, nu 2nR?).

Exercitii

Rezolva pe caiet, apoi verifica-ti raspunsurile. Exercitiile sunt grupate pe trei niveluri de
dificultate. La test vei primi si variante de raspuns.

Nivel usor (50 de exercitii)

1. Aria unui cerc mare al unei sfere cu raza 3 cm este (cm?):

Variante: A) 9t - B) 6mt - C) 18mt - D) 361 - E) 31
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2. O sferd are raza 8 cm. Volumul sdu este (cm?3):

4 ™\

. J

Variante: A) 5121/3 - B) 256m/3 - C) 2561 - D) 2048m1/3 - E) 2048m

3. O sferd are raza 13 cm. Aria sa este (cm?):

>

\- J

Variante: A) 338 - B) 8788m/3 - C) 1352m - D) 169m - E) 6761

4. O sferd are raza 5 cm. Volumul sdu este (cm3):

Variante: A) 125m/3 - B) 500m/3 - C) 5001 - D) 100m - E) 100m/3
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5. Lungimea unui cerc mare al unei sfere cu raza 12 cm este (cm):

4 ™\

. J

Variante: A) 481t - B) 144m - C) 24t - D) 12t - E) 5761

6. Lungimea unui cerc mare al unei sfere cu raza 6 cm este (cm):

>

\- J

Variante: A) 144mnt - B) 6mt - C)12mt - D) 361 - E) 24

7. O sfera are diametrul 6 cm. Raza sa este (cm):

Variante: A)9 - B)12 - C)4 - D)3 - E)6

www.eremusmate.ro - Sfera: aria si volumul — Clasa a 8-a 4150



8. Lungimea unui cerc mare al unei sfere cu raza 3 cm este (cm):

4 ™\

. J

Variante: A) 12t - B) 9mt - C) 6émt - D) 36m - E) 3m

9. Aria unui cerc mare al unei sfere cu raza 12 cm este (cm?3):

>

\- J

Variante: A) 288m - B) 5761 - C) 144m - D) 12t - E) 24m

10. O sferd are raza 2 cm. Volumul sdu este (cm?3):

Variante: A) 161 - B) 161/3 - C) 321/3 - D) 32m - E) 81/3
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11. Aria unui cerc mare al unei sfere cu raza 8 cm este (cm?):

4 ™\

. J

Variante: A) 64m - B) 256m - C) 128m - D) 8m - E) 161

12. Intersectia unei sfere cu un plan care trece prin centrul ei este:

>

\- J

Variante: A) o elipsa - B) un segment - C) un punct - D) un cerc mic

13. O sferd are raza 10 cm. Aria sa este (cm?):

Variante: A) 4000m/3 - B) 800m - C) 4001 - D) 200m - E) 100m

- E) un cerc mare
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14. Lungimea unui cerc mare al unei sfere cu raza 9 cm este (cm):

4 ™\

. J

Variante: A) 361 - B) 9t - C) 324m - D) 181 - E) 81

15. Lungimea unui cerc mare al unei sfere cu raza 5 cm este (cm):

>

\- J

Variante: A) 100mt - B) 20m - C) 5 - D) 251 - E) 101

16. O sferd are raza 7 cm. Aria sa este (cm?):

Variante: A) 392mt - B) 49t - C) 1961 - D) 98m - E) 13721/3
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17. Aria unui cerc mare al unei sfere cu raza 9 cm este (cm?):

4 ™\

. J

Variante: A) 3241t - B) 9t - C) 81t - D) 18m - E) 1621

18. O sfera are diametrul 10 cm. Raza sa este (cm):

>

\- J

Variante: A)6 - B)20 - C)10 - D) 25 - E) 5

19. O sferd are raza 9 cm. Volumul sdu este (cm?3):

Variante: A) 972mt - B) 243n - C) 324m - D) 108m - E) 29161
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20. Lungimea unui cerc mare al unei sfere cu raza 8 cm este (cm):

4 ™\

. J

Variante: A) 64m - B) 32t - C) 8m - D) 161t - E) 256m

21. O sferd are raza 12 cm. Aria sa este (cm?):

>

\- J

Variante: A) 2304m - B) 288m - C) 5761 - D) 11521 - E) 144n

22. Aria unui cerc mare al unei sfere cu raza 5 cm este (cm?):

Variante: A) 251 - B) 10t - C) 5t - D) 100m - E) 50m
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23. O sferd are raza 7 cm. Volumul sdu este (cm3):

4 ™\

. J

Variante: A) 1961/3 - B) 1372m/3 - C) 1961 - D) 343m/3 - E) 1372

24. Lungimea unui cerc mare al unei sfere cu raza 10 cm este (cm):

>

\- J

Variante: A) 40 - B) 20m - C) 10m - D) 100m - E) 400m

25. O sferd are raza 4 cm. Aria sa este (cm?):

Variante: A) 32t - B) 161t - C) 1281 - D) 64m - E) 2561/3
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26. O sfera are diametrul 22 cm. Raza sa este (cm):

4 ™\

. J

Variante: A)12 - B) 22 - C)11 - D) 121 - E) 44

27. O sfera are diametrul 24 cm. Raza sa este (cm):

>

\- J

Variante: A)13 - B) 48 - C)24 - D)12 - E) 144

28. O sferd are raza 2 cm. Aria sa este (cm?):

Variante: A) 32m/3 - B) 32t - C) 161 - D) 4mt - E) 81t
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29. Aria unui cerc mare al unei sfere cu raza 7 cm este (cm?):

4 ™\

. J

Variante: A) 141t - B) 7t - C) 491t - D) 98m - E) 196m

30. O sfera are raza 15 cm. Aria sa este (cm?):

>

\- J

Variante: A) 225 - B) 450m - C) 1800t - D) 45001

31. O sferd are raza 1 cm. Aria sa este (cm?):

Variante: A) 4mt - B) 4m/3 - C)t - D) 2t - E) 8m

- E) 900m
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32. O sfera are raza 10 cm. Volumul sdu este (cm?3):

4 ™\

. J

Variante: A) 40001 - B) 1000m/3 - C) 4000m/3 - D) 400m - E) 4001/3

33. O sfera are diametrul 14 cm. Raza sa este (cm):

>

\- J

Variante: A)14 - B)28 - C)7 - D)49 - E) 8

34. O sfera are diametrul 16 cm. Raza sa este (cm):

Variante: A) 8 - B)9 - C)64 - D)16 - E) 32
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35. O sfera are diametrul 12 cm. Raza sa este (cm):

4 ™\

. J

Variante: A) 24 - B)36 - C)7 - D)12 - E) 6

36. O sfera are raza 14 cm. Aria sa este (cm?):

>

\- J

Variante: A) 109761/3 - B) 392m - C) 1568m - D) 784m - E) 1961

37. Aria unui cerc mare al unei sfere cu raza 6 cm este (cm?):

Variante: A) 6mt - B) 361 - C)144m - D) 72m - E) 121
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38. O sferd are raza 11 cm. Volumul sau este (cm?3):

4 ™\

. J

Variante: A) 53241/3 - B) 1331/3 - C) 484m - D) 484m/3 - E) 5324n

39. Lungimea unui cerc mare al unei sfere cu raza 11 cm este (cm):

>

\- J

Variante: A) 22t - B) 484m - C) 1Mm - D) 121 - E) 44n

40. Aria unui cerc mare al unei sfere cu raza 11 cm este (cm?):

Variante: A) 484m - B) 11t - C) 121t - D) 22m - E) 242n
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41. O sferd are raza 5 cm. Aria sa este (cm?):

4 ™\

. J

Variante: A) 100mt - B) 500m/3 - C) 50m - D) 25m - E) 2001

42. O sfera are diametrul 18 cm. Raza sa este (cm):

>

\- J

Variante: A) 36 - B)10 - C)9 - D)18 - E) 81

43. Aria unui cerc mare al unei sfere cu raza 4 cm este (cm?):

Variante: A) 32t - B) 8t - C) 161 - D) 4t - E) 641
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44. O sferd are raza 9 cm. Aria sa este (cm?):

4 ™\

. J

Variante: A) 9721 - B) 162mt - C) 81t - D) 324m - E) 648m

45. O sfera are diametrul 20 cm. Raza sa este (cm):

>

\- J

Variante: A) 10 - B) 11 - C) 20 - D) 100 - E) 40

46. Lungimea unui cerc mare al unei sfere cu raza 7 cm este (cm):

Variante: A) 7mt - B) 14mt - C) 28m - D) 1961 - E) 491
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47. O sferd are raza 6 cm. Volumul sdu este (cm?3):

4 ™\

. J

Variante: A) 481t - B) 72mt - C) 144m - D) 288m - E) 864n

48. Aria unui cerc mare al unei sfere cu raza 10 cm este (cm?):

>

\- J

Variante: A) 100Tt - B) 200m - C) 20m - D) 10m - E) 400m

49. O sferd are raza 8 cm. Aria sa este (cm?):

Variante: A) 2561t - B) 2048m/3 - C) 64mt - D) 128m - E) 512n
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50. O sfera are raza 11 cm. Aria sa este (cm?):

Variante: A) 968m - B) 4841 - C) 121 - D) 5324n/3 - E) 242n

V¥ Arata raspunsurile: nivel usor

© 00 N O o b~ W N BB

N NN N R R R R R R R R R
W N P O © ® N O UM W N L O

.91 — Un cerc mare are raza R: A = mR? = 9 cm?.
.2048n/3 — V = 41R%/3 = 41:512/3 = 2048m/3 cm®.
.676m — A = 4nR? = 41169 = 6761 cm?.

.500m/3 — V = 4niR®/3 = 41-125/3 = 5001/3 cm?.
.24t — 1L = 2nR = 24t cm.

12— L = 2R =12t cm.

.3—R=d/2=3cm.

.6m—L =2nR = 6mcm.

.144mn — Un cerc mare are raza R: A = mR? = 144m cm?.
.32n/3 — V = 41nR3®/3 = 411:8/3 = 3211/3 cm?.
. 64n — Un cerc mare are raza R: A = mR? = 64m cm?.

. un cerc mare — Planul diametral taie sfera dupa un cerc mare (de raza R).
.400m — A = 4mR? = 411-100 = 4001 cm?>.

.18m—L = 2nR = 18m cm.

.10t —L = 2R = 10t cm.

.196m — A = 41R? = 4149 = 1961 cm?,

. 81— Un cerc mare are raza R: A = mR? = 81t cm?.
.5—R=d/2=5cm.

. 972 — V = 4nR3?/3 = 41t-729/3 = 9721 cm?.
.16t —L = 2nR = 16mcm.

.576n — A = 4mR? = 41144 = 5761 cm”>.

. 25m — Un cerc mare are raza R: A = mR? = 251 cm?.

.1372n/3 — V = 41nR?*/3 = 411-343/3 = 13721/3 cm?.
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24,
25.
26.
27.
28.
29.
30.
31.
32.
33.
34.
35.
36.
37.
38.
39.
40.
41.
42.
43.
44,
45.
46.
47.
48.
49.
50.

20— L = 2R = 20t cm.

64n — A = 41R? = 41116 = 641 cm?.
M—R=d/2=Tcm.

12— R =4d/2 =12 cm.

16t — A = 41R? = 414 = 16T CcM?.

491 — Un cerc mare are raza R: A = mR? = 491t cm?.
900m — A = 41R? = 4m-225 = 9001 cm?.

4 — A = 41R? = 411 = 4t cm?.

4000m/3 — V = 41nR*/3 = 411000/3 = 40001/3 cm?.
7—R=d/2=7cm.

8—R=d/2=8cm.

6—R=d/2=6cm.

784n — A = 4nR? = 41196 = 7841 cm?.

36m — Un cerc mare are raza R: A = R? = 361 cm?.
5324n/3 — V = 4nR?*/3 = 41m:1331/3 = 53241/3 cm?.
22n— L = 2nR = 22t cm.

121t — Un cerc mare are raza R: A = mR? = 121t cm?.
1001t — A = 41R? = 4125 = 1001 cm?.
9—R=d/2=9cm.

16mt — Un cerc mare are raza R: A = R? = 161 cm?.
324n — A = 41R? = 41-81 = 3241 cm?,

10 —R=d/2=10cm.

14t —L = 2nR = 14t cm.

288m — V = 41nR3/3 = 41:216/3 = 288m cm?.

1001t — Un cerc mare are raza R: A = tR? = 1001t cm?.

2561 — A = 41R? = 41164 = 2561 cm?>.
484n — A = 41tR? = 411121 = 4841t CcmM?>.
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Nivel mediu (50 de exercitii)

1. O sferd este inscrisa intr-un cub cu muchia 16 cm. Volumul sferei este (cm?3):

Variante: A) 40961 - B) 2048m/3 - C) 4096m/3 - D) 1024m/3 - E) 16384m/3

2. Volumul unei emisfere cu raza 6 cm este (cm3):

Variante: A) 72m - B) 432m - C) 144mn - D) 2881 - E) 24n

3. Volumul unei sfere este 9721t cm?®. Raza sferei este (cm):

Variante: A)18 - B)9 - C)27 - D) 81 - E)10

www.eremusmate.ro - Sfera: aria si volumul — Clasa a 8-a

21/50



4. O sfera este inscrisa intr-un cub cu muchia 8 cm. Volumul sferei este (cm?3):

Variante: A) 2561/3 - B) 512rt - C) 128m/3 - D) 512r/3 - E) 2048m/3

5. Raza unei sfere se inmulteste cu 3. Aria sferei se inmulteste cu:
Variante: A) 3 - B)9 - C)6 - D)4 - E) 27

6. Volumul unei emisfere cu raza 5 cm este (cm?3):

Variante: A) 2501/3 - B) 2501 - C) 1251/3 - D) 501/3 - E) 5001/3

7. O sfera este inscrisa intr-un cub cu muchia 6 cm. Volumul sferei este (cm?3):

Variante: A) 288m - B) 18t - C) 361 - D) 72mt - E) 2161
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8. Aria unei sfere este 144n cm?. Raza sferei este (cm):

4 ™\

. J

Variante: A)12 - B)36 - C)24 - D)7 - E)6

9. Aria totald a unei emisfere (inclusiv baza) cu raza 4 cm este (cm?):

>

\- J

Variante: A) 64m - B)16m - C) 961 - D) 32m - E) 48m

10. Volumul unei sfere este 2881 cm?®. Raza sferei este (cm):

Variante: A)18 - B)36 - C)6 - D)7 - E)12
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11. Volumul unei emisfere cu raza 9 cm este (cm3):

4 ™\

. J

Variante: A) 486m - B) 243t - C) 9721 - D) 54m - E) 1458n

12. O sferad este inscrisa intr-un cub cu muchia 4 cm. Aria sferei este (cm?):

~N

A B
N\ J

Variante: A) 64m - B) 32t - C) 8mt - D) 161 - E) 4

13. Aria totald a unei emisfere (inclusiv baza) cu raza 6 cm este (cm?):

Variante: A) 36m - B) 2161 - C) 1081 - D) 144n - E) 721
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14. O sfera este inscrisa intr-un cub cu muchia 2 cm. Aria sferei este (cm?):

Variante: A)t - B) 4t - C)16m - D) 2t - E) 81

15. Volumul unei emisfere cu raza 7 cm este (cm3):

Variante: A) 6861 - B) 1372m/3 - C) 6861/3 - D) 343m/3 - E) 98m/3

16. O sferd este inscrisa intr-un cub cu muchia 10 cm. Aria sferei este (cm?):

Variante: A) 25 - B) 400m - C) 200m - D) 501 - E) 100m
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17. Volumul unei emisfere cu raza 4 cm este (cm?3):

4 ™\

. J

Variante: A) 128mt - B) 128n/3 - C) 256m/3 - D) 64mn/3 - E) 321/3

18. Aria totala a unei emisfere (inclusiv baza) cu raza 2 cm este (cm?):

\- J

Variante: A) 12t - B) 8 - C) 161 - D) 24m - E) 4n

19. O sferd este inscrisd intr-un cub cu muchia 12 cm. Aria sferei este (cm?):

~N

J

Variante: A) 72rt - B) 36m - C) 144mn - D) 5761 - E) 288m
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20. Aria totald a unei emisfere (inclusiv baza) cu raza 1 cm este (cm?):

Variante: A) 2t - B) 4t - C) 3t - D)t - E) 611

21. Raza unei sfere se inmulteste cu 2. Volumul sferei se inmulteste cu:
Variante: A)4 - B)6 - C)2 - D)8 - E)9

22. O sferd este inscrisa intr-un cub cu muchia 18 cm. Volumul sferei este (cm?3):

Variante: A) 4861 - B) 5832m - C) 1944mn - D) 972mn - E) 77761

23. Aria totald a unei emisfere (inclusiv baza) cu raza 8 cm este (cm?):

Variante: A) 1921t - B) 384m - C) 128m - D) 64n - E) 2561
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24. O sferd este inscrisa intr-un cub cu muchia 2 cm. Volumul sferei este (cm3):

Ve

A B
.

Variante: A) 4/3 - B) 2i/3 - C) 8t - D) 32/3 - E) 81/3

25. Volumul unei sfere este 13721/3 cm?. Raza sferei este (cm):

\- J

Variante: A) 49 - B)14 - C)7 - D)21 - E) 8

26. Volumul unei emisfere cu raza 8 cm este (cm3):

Variante: A) 1024mn/3 - B) 128mn/3 - C) 2048m/3 - D) 1024m - E) 512m/3
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27. Aria unei sfere este 1961 cm?. Raza sferei este (cm):

Variante: A) 28 - B)8 - C)14 - D) 49 - E) 7

28. O sfera este inscrisa intr-un cub cu muchia 8 cm. Aria sferei este (cm?):

Variante: A) 16t - B) 64m - C) 128m - D) 2561 - E) 32m

29. Aria unei sfere este 2561 cm?. Raza sferei este (cm):

Variante: A)64 - B)16 - C)32 - D)9 - E) 8
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30. O sferd este inscrisa intr-un cub cu muchia 6 cm. Aria sferei este (cm?):

Variante: A) 18mt - B) 9t - C) 72mt - D) 144m - E) 36m

31. O sfera este inscrisa intr-un cub cu muchia 14 cm. Aria sferei este (cm?):

Variante: A) 491t - B) 784m - C) 1961 - D) 98m - E) 392mn

32. Volumul unei emisfere cu raza 3 cm este (cm?3):

Variante: A) 6rt - B) 9t - C) 54t - D) 361 - E) 181
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33. Aria unei sfere este 4001 cm?. Raza sferei este (cm):

Ve

.

~

/

Variante: A)10 - B)11 - C) 40 - D) 100 - E) 20

34. Aria totald a unei emisfere (inclusiv baza) cu raza 3 cm este (cm?):

-

>

/

Variante: A) 18t -

35. Volumul unei sfere este 20481/3 cm?. Raza sferei este (cm):

B) 27t -

Variante: A) 24 - B)64 - C)9 - D)16 - E) 8

C) 361 -

D) 9mt -

E) 54n
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36. Aria totald a unei emisfere (inclusiv baza) cu raza 9 cm este (cm?):

4 ™\

. J

Variante: A) 243mt - B) 162mt - C) 81t - D) 324m - E) 4861

37. Aria unei sfere este 361 cm?. Raza sferei este (cm):

>

\- J

Variante: A)4 - B)9 - C)6 - D)3 - E)12

38. Aria unei sfere este 5761 cm?. Raza sferei este (cm):

Variante: A)13 - B) 48 - C)12 - D) 24 - E) 144
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39. O sferd este inscrisa intr-un cub cu muchia 20 cm. Aria sferei este (cm?):

Variante: A) 16001t - B) 4001 - C) 1001 - D) 800m - E) 200m

40. Aria unei sfere este 100 cm?. Raza sferei este (cm):

Variante: A) 25 - B)6 - C)5 - D)10 - E) 20

41. O sferd este inscrisa intr-un cub cu muchia 10 cm. Volumul sferei este (cm?3):

Variante: A) 500m/3 - B) 250m/3 - C) 10001/3 - D) 1000m - E) 40001/3
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42. Aria unei sfere este 484m cm?. Raza sferei este (cm):

4 ™\

. J

Variante: A) 11 - B) 121 - C) 44 - D) 22 - E) 12

43. O sfera este inscrisa intr-un cub cu muchia 14 cm. Volumul sferei este (cm?3):

~N

A B
N\ J

Variante: A) 109761/3 - B) 2744n/3 - C) 2744n - D) 6861/3 - E) 13721/3

44. Aria unei sfere este 3241 cm?. Raza sferei este (cm):

Variante: A)9 - B)18 - C)10 - D) 81 - E) 36
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45. Volumul unei sfere este 5001/3 cm?®. Raza sferei este (cm):

Variante: A)15 - B)6 - C)5 - D) 10 - E) 25

46. O sfera este inscrisa intr-un cub cu muchia 16 cm. Aria sferei este (cm?):

Variante: A) 128 - B) 2561 - C) 10241 - D) 512mt - E) 64n

47. 0O sferd este inscrisa intr-un cub cu muchia 12 cm. Volumul sferei este (cm3):

Variante: A) 5761 - B) 144mn - C)1728m - D) 288m - E) 2304n
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48. O sferd este inscrisa intr-un cub cu muchia 20 cm. Volumul sferei este (cm?3):

Variante: A) 8000m/3 - B) 8000m - C) 32000m/3 - D) 4000m/3 - E) 20001/3

49. O sfera este inscrisa intr-un cub cu muchia 4 cm. Volumul sferei este (cm?3):

Variante: A) 64n - B) 641/3 - C) 32m/3 - D) 256m/3 - E) 161/3

50. Aria totald a unei emisfere (inclusiv baza) cu raza 5 cm este (cm?):

Variante: A) 50m - B) 100t - C) 150 - D) 75m - E) 251

v Arata raspunsurile: nivel mediu

1.2048n/3 —R = 8; V = 411:512/3 = 20481/3 cm? = is®/6.
2.144n —V = 4nR3/3 : 2 = 1441t cm?3,

3.9 —4nR?*/3=972n > R®*=729 > R=9cm.
4.256m/3—R =4;V = 4m-64/3 = 2561/3 cm?® = nis?/6.
5.9 —A=4nR?* > x3%=9,

6.250m/3 — V = 4niR®*/3 : 2 = 2501/3 cm>.
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10.
11.
12.
13.
14.
15.
16.
17.
18.
19.
20.
21.
22.
23.
24.
25.
26.
27.
28.
29.
30.
31.
32.
33.
34.
35.
36.
37.
38.
39.

.36m—R =3;V =4n27/3 = 36m cm?® = ns®/6.
.6 —41nR* =144 > R*=36 > R =6 cm.

. 481 — Suprafata curba: 2nR? si baza mR?: total 3mR?* = 481 cm?.

6 —4nR3*/3 =288 =2 R*=216 = R =6 cm.
4861t — V = 4A1R3/3 : 2 = 48611 CcM>.
16t —R =5s/2 = 2; A = 414 = 1611 CM?>.

108n — Suprafata curba: 2nR? si baza mR?: total 3mR? = 1081 cm?.

An— R =5/2 =1 A =411 = 4ncm?

686m/3 — V = 4nR3/3 : 2 = 6861/3 cm?.

100t —R =s/2 = 5; A = 425 = 100 cm?.

128n/3 — V = 4nR3/3 : 2 = 1281/3 cm?.

12t — Suprafata curba: 2nR? si baza nR?: total 3nR? = 12 cm?.
144t — R =s/2 = 6; A = 41:36 = 144t cm?.

3n — Suprafata curba: 2nR? si baza nR?: total 3nR? = 3 cm?.
8 —V =4mnR3®*/3 = x2% =8,

972n— R = 9: V = 41t:729/3 = 972t cm?® = nis?/6.

1921 — Suprafata curba: 2nR? si baza nR?: total 3R = 1921 cm?.

4n/3 —R =1; V = 411/3 = 41n/3 cm? = nis®/6.
7 —AnR3*/3 =1372n/3 > R*=343=>R=7cm.
10241n/3 — V = 4niR%/3 : 2 = 10241/3 cm?.

7 —4mR*=196m > R*=49 > R=7cm.
64t —R =5s/2 = 4; A = 41116 = 64Tt cm?.

8 —4mR? = 256mM = R*=64 = R=8cm.
36n—R =15/2=3; A=4m9 =36mMCM>.

196t —R =s/2 = 7; A = 41149 = 1961 cm?.
18m — V = 4nR3/3: 2 = 18m cm®.

10 — 4mR? = 4001 = R* =100 = R =10 cm.
27nt — Suprafata curba: 2nR? si baza nR?: total 3MR? = 271 cm?.

8 — 4mR®/3 = 2048m/3 > R®* =512 = R =8 cm.

243n — Suprafata curba: 2nR? si baza nR?: total 3nR? = 2431 cm?.

3—4nMR?*=36M=2>R?*=9=>R=3cm.
12— 4nR? =576t => R?=144 =R =12cm.
400t —R =5/2 =10; A = 4100 = 400Tt cmM?>.
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40.
41.
42.
.1372nt/3 — R =7; V = 41:343/3 = 13721/3 cm?® = mis?/6.
44,
45.
46.

43

47.
48.
49.
50.

5—A4nR? =100t = R?=25=>R=5cm.
500nt/3 — R =5; V = 4m125/3 = 5001/3 cm?® = nis?/6.
M—A4nR?=484nt=>R?*=121=>R=1cm.

9 —4mR?*=324n=>R*=81=> R =9 cm.

5 —4nR?*/3 =500/3 = R®*=125=> R =5cm.

256 —R =5/2 =8; A = 41:64 = 2561 CcM?>.

288t —R = 6; V = 41:216/3 = 288 cm?® = nis®/6.
4000m/3 — R =10; V = 411:1000/3 = 40001/3 cm?® = nis?®/6.
32n/3 —R =2;V = 41t-8/3 = 321/3 cm?® = nis®/6.

751 — Suprafata curba: 2nR? si baza mR?: total 3nR* = 751 cm?.

Nivel dificil (50 de exercitii)

1. Un cub este inscris intr-o sfera. Muchia cubului este 10 cm. Raza sferei este (cm):

Variante: A) 10v2 - B)5 - C)5v2 - D) 5v3 - E) 10v3

2. O sfera are aria 3001t cm?. Raza sferei este (cm):

N

Variante: A) 5 - B)15 - C) 5v3 - D) 10v3 - E) 5v2
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3. O sfera cu raza 25 cm este sectionata de un plan aflat la distanta 15 cm de centru. Raza
cercului de sectiune este (cm):

IiA

Variante: A) 21 - B)20 - C)19 - D) 10 - E) 40

4. O sfera cu raza 3 cm este inscrisa intr-un cilindru circular drept. Raportul dintre aria sferei si
aria totala a cilindrului este:
Variante: A) 1/3 - B) 3/4 - C) 4/3 - D)1/2 - E) 2/3

5. Un cub este inscris intr-o sfera. Muchia cubului este 6 cm. Raza sferei este (cm):

Variante: A) 3v2 - B)6v2 - C)6v3 - D)3v3 - E) 3

6. Un cub este inscris intr-o sferd. Muchia cubului este 4 cm. Raza sferei este (cm):

Variante: A) 2 - B) 4v3 - C)2v2 - D) 2v3 - E) 4v2

7. O sfera cu raza 7 cm este inscrisa intr-un cilindru circular drept. Raportul dintre aria sferei si
aria totala a cilindrului este:
Variante: A) 3/4 - B)1/3 - C) 2/3 - D)1/2 - E) 4/3
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10.

11.

12.

13.

. O sfera cu raza 3 cm este inscrisa intr-un cilindru circular drept. Raportul dintre volumul

sferei si volumul cilindrului este:
Variante: A) 4/3 - B)1/2 - C)1/3 - D) 3/4 - E) 2/3

. Se topeste o sfera de metal cu raza 24 cm si se obtin sfere cu raza 8 cm. Cate astfel de

sfere se obtin?

O sfera cu raza 9 cm este inscrisa intr-un cilindru circular drept. Raportul dintre volumul
sferei si volumul cilindrului este:
Variante: A) 2/3 - B)1/2 - C)4/3 - D) 3/4 - E)1/3

O sfera cu raza 17 cm este sectionata de un plan aflat la distanta 8 cm de centru. Aria
cercului de sectiune este (cm?):

iiA

Variante: A) 81t - B) 281m - C) 64m - D) 289m - E) 225m

O sfera cu raza 1 cm este inscrisa intr-un cilindru circular drept. Raportul dintre volumul
sferei si volumul cilindrului este:
Variante: A) 4/3 - B)2/3 - C)1/3 - D) 3/4 - E)1/2

O sfera cu raza 10 cm este sectionata de un plan aflat la distanta 6 cm de centru. Aria
cercului de sectiune este (cm?):

IHA

Variante: A) 100mt - B) 94mt - C) 161 - D) 64m - E) 361
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14. Un plan sectioneaza o sfera dupa un cerc cu raza 8 cm. Centrul sferei este la distanta 6 cm
de plan. Raza sferei este (cm):

A

ii

Variante: A)14 - B)10 - C)9 - D)48 - E) N

15. O sferd are aria 121t cm?. Raza sferei este (cm):

Variante: A)v3 - B)2v3 - C)3 - D)v2 - E)1

16. Un plan sectioneaza o sfera dupa un cerc cu raza 20 cm. Centrul sferei este la distanta 15
cm de plan. Raza sferei este (cm):

A

ii

Variante: A) 24 - B) 25 - C) 26 - D) 300 - E) 35

17. O sfera cu raza 5 cm este inscrisa intr-un cilindru circular drept. Raportul dintre aria sferei si
aria totala a cilindrului este:
Variante: A)1/2 - B)1/3 - C) 4/3 - D) 2/3 - E) 3/4
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18. O sfera cu raza 25 cm este sectionata de un plan aflat la distanta 15 cm de centru. Aria
cercului de sectiune este (cm?):

A

ii

Variante: A) 610t - B) 625 - C) 225m - D) 100m - E) 400m

19. O sfera cu raza 5 cm este sectionata de un plan aflat la distanta 3 cm de centru. Aria
cercului de sectiune este (cm?):

A

ii

Variante: A) 161t - B) 9t - C) 4t - D) 22mt - E) 251

20. O sfera cu raza 4 cm este inscrisa intr-un cilindru circular drept. Raportul dintre aria sferei si
aria totala a cilindrului este:

Variante: A)1/2 - B)1/3 - C) 4/3 - D) 2/3 - E) 3/4

21. Se topeste o sfera de metal cu raza 27 cm si se obtin sfere cu raza 9 cm. Céte astfel de
sfere se obtin?

22. Un cub este inscris intr-o sfera. Muchia cubului este 12 cm. Raza sferei este (cm):

Variante: A) 12v3 - B)6v2 - C)6v3 - D)6 - E) 12v2

23. Se topeste o sfera de metal cu raza 9 cm si se obtin sfere cu raza 3 cm. Cate astfel de sfere
se obtin?
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24. O sfera cu raza 4 cm este inscrisa intr-un cilindru circular drept. Raportul dintre volumul
sferei si volumul cilindrului este:
Variante: A) 4/3 - B)2/3 - C)3/4 - D)1/2 - E)1/3

25. Se topeste o sfera de metal cu raza 12 cm si se obtin sfere cu raza 4 cm. Cate astfel de
sfere se obtin?

26. O sfera cu raza 15 cm este sectionata de un plan aflat la distanta 9 cm de centru. Aria
cercului de sectiune este (cm?):

IHA

Variante: A) 2251 - B) 81t - C) 36m - D) 2161 - E) 144n

27. Se topeste o sfera de metal cu raza 6 cm si se obtin sfere cu raza 2 cm. Cate astfel de sfere
se obtin?

28. O sfera cu raza 13 cm este sectionata de un plan aflat la distanta 5 cm de centru. Aria
cercului de sectiune este (cm?):

A

ii

Variante: A) 251 - B) 144mt - C) 169 - D) 164n - E) 64n

29. Se topeste o sfera de metal cu raza 21 cm si se obtin sfere cu raza 7 cm. Céte astfel de
sfere se obtin?
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30. O sfera cu raza 5 cm este sectionata de un plan aflat la distanta 3 cm de centru. Raza
cercului de sectiune este (cm):

A

ii

Variante: A)4 - B)2 - C)3 - D)8 - E)5

31. O sfera cu raza 10 cm este sectionata de un plan aflat la distanta 6 cm de centru. Raza
cercului de sectiune este (cm):

A

ii

Variante: A)9 - B)4 - C)8 - D)16 - E) 7

32. O sfera cu raza 8 cm este inscrisa intr-un cilindru circular drept. Raportul dintre volumul
sferei si volumul cilindrului este:

Variante: A) 4/3 - B)2/3 - C)1/2 - D)1/3 - E) 3/4

33. O sfera cu raza 2 cm este inscrisa intr-un cilindru circular drept. Raportul dintre volumul
sferei si volumul cilindrului este:
Variante: A) 1/3 - B) 2/3 - C) 3/4 - D)1/2 - E) 4/3

34. O sfera cu raza 17 cm este sectionata de un plan aflat la distanta 8 cm de centru. Raza
cercului de sectiune este (cm):

iiA

Variante: A) 9 - B)16 - C) 25 - D)15 - E) 14
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35. Un cub este inscris intr-o sferda. Muchia cubului este 2 cm. Raza sferei este (cm):

Variante: A)1 - B)v2 - C) 2v2 - D) 2v3 - E) V3

36. Un plan sectioneaza o sfera dupa un cerc cu raza 12 cm. Centrul sferei este la distanta 5 cm
de plan. Raza sferei este (cm):

A

"

Variante: A) 60 - B)14 - C)17 - D)12 - E)13

37. O sferd are aria 1921 cm?. Raza sferei este (cm):

Variante: A)12 - B) 4v2 - C) 4 - D) 8vV3 - E) 4v3
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38. O sfera are aria 1081 cm?. Raza sferei este (cm):

Variante: A) 3v3 - B)3v2 - C)3 - D)6v3 - E) 9

39. Un cub este inscris intr-o sfera. Muchia cubului este 8 cm. Raza sferei este (cm):

Variante: A) 8¥3 - B)4v2 - C)8v2 - D)4v3 - E) 4

40. Un plan sectioneaza o sfera dupa un cerc cu raza 12 cm. Centrul sferei este la distanta 9 cm
de plan. Raza sferei este (cm):

iiA

Variante: A)14 - B)16 - C) 108 - D) 15 - E) 21
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41. O sfera cu raza 13 cm este sectionata de un plan aflat la distanta 5 cm de centru. Raza
cercului de sectiune este (cm):

A

ii

Variante: A)12 - B)18 - C)13 - D)8 - E)

42. Un plan sectioneaza o sfera dupa un cerc cu raza 4 cm. Centrul sferei este la distanta 3 cm
de plan. Raza sferei este (cm):

A

ii

Variante:A) 4 - B)7 - C)12 - D)6 - E)5

43. O sfera cu raza 7 cm este inscrisa intr-un cilindru circular drept. Raportul dintre volumul
sferei si volumul cilindrului este:

Variante: A) 3/4 - B)1/3 - C)4/3 - D) 2/3 - E)1/2

44. O sfera cu raza 8 cm este inscrisa intr-un cilindru circular drept. Raportul dintre aria sferei si
aria totala a cilindrului este:
Variante: A)1/3 - B) 2/3 - C)1/2 - D) 4/3 - E) 3/4

45. O sfera cu raza 9 cm este inscrisa intr-un cilindru circular drept. Raportul dintre aria sferei si
aria totala a cilindrului este:
Variante: A) 3/4 - B) 4/3 - C)1/2 - D)1/3 - E) 2/3

46. O sfera cu raza 5 cm este inscrisa intr-un cilindru circular drept. Raportul dintre volumul
sferei si volumul cilindrului este:
Variante: A) 4/3 - B)1/3 - C)1/2 - D) 3/4 - E) 2/3

47. O sfera cu raza 2 cm este inscrisa intr-un cilindru circular drept. Raportul dintre aria sferei si
aria totala a cilindrului este:
Variante: A)1/3 - B)3/4 - C)2/3 - D) 4/3 - E)1/2
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48. O sfera cu raza 15 cm este sectionata de un plan aflat la distanta 9 cm de centru. Raza
cercului de sectiune este (cm):

A

ii

Variante: A)11 - B)24 - C)13 - D)6 - E)12

49. O sfera are aria 4321 cm?. Raza sferei este (cm):

>

Variante: A) 6v3 - B)6 - C)6v2 - D)12v3 - E) 18

50. O sferd are aria 481 cm?. Raza sferei este (cm):

Variante: A) 2v3 - B)6 - C) 4v3 - D) 2 - E) 2v2

v Arata raspunsurile: nivel dificil

1. 5¥v3 — Diagonala cubului este diametrul sferei: I¥v3 = 10¥v3 = R = 5¥3 cm.
2.5v3 —4nR? = 300m = R*=75 = R =5v/3cm.

3.20 —r*=R?>-d*=625-225=400=r=20cm.

4. 2|3 — A_sferd = 4niR?; A_cil = 2nR(R + 2R) = 6mR?; raportul = 4/6 = 2/3.
5. 3v3 — Diagonala cubului este diametrul sferei: V3 = 6¥v3 = R = 3v3 cm.
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10.
11.
12.
13.
14.
15.
16.
17.
18.
19.
20.
21.
22.
23.
24,
25.
26.
27.
28.
29.
30.
31.
32.
33.
34.
35.
36.
37.
38.

. 243 — Diagonala cubului este diametrul sferei: V3 = 4¥v3 = R = 2v3 cm.

. 2/3 — A_sfera = 4niR?; A_cil = 2nR(R + 2R) = 6TR?; raportul = 4/6 = 2/3.

. 2/3 — Cilindrul are r = R si h = 2R: V_cil = 2nR?; V_sfera = 4nR3/3; raportul = 2/3.
. 27 — Volumul sferei mari / volumul uneia mici = (24/8)* = 27.

2/3 — Cilindrul are r = R si h = 2R: V_cil = 2nR?; V_sfera = 4niR®/3; raportul = 2/3.

225m —r? =289 - 64 = 225; A = r*> = 225 cm?.

2/3 — Cilindrul are r = R si h = 2R: V_cil = 2nR3; V_sfera = 4nR3/3; raportul = 2/3.

64t —r?> =100 - 36 = 64; A = 1r*> = 64 cm?.

10 —R?*=r>+d*=64+36 =100 =R =10cm.

v3—A4AnmR*=12n 2> R*=3 = R =v3cm.
25—R*=r*+d*=400+225=625=>R=25cm.

2/3 — A_sferd = 4niR?; A_cil = 2nR(R + 2R) = 6mR?; raportul = 4/6 = 2/3.
400t —r? = 625 - 225 = 400; A = 1ir? = 4001 cm?.
16n—r?>=25-9=16; A =mr? =16mcm?

2/3 — A_sfera = 4niR?; A_cil = 2nR(R + 2R) = 61R?; raportul = 4/6 = 2/3.
27 — Volumul sferei mari / volumul uneia mici = (27/9)* = 27.

6+v3 — Diagonala cubului este diametrul sferei: I¥v3 = 12v3 = R = 6v3 cm.

27 — Volumul sferei mari / volumul uneia mici = (9/3)3 = 27.

2/3 — Cilindrul are r = R si h = 2R: V_cil = 2nR?; V_sfera = 4niR®/3; raportul = 2/3.

27 — Volumul sferei mari / volumul uneia mici = (12/4)® = 27.
144nt — r? = 225 - 81 =144; A = r* = 144t cm?.

27 — Volumul sferei mari / volumul uneia mici = (6/2)® = 27.
144 — r? =169 - 25 = 144; A = r® = 144 cm?.

27 — Volumul sferei mari / volumul uneia mici = (21/7)% = 27.
4—r*=R*-d*>=25-9=16=>r=4cm.
8—r*>=R?*-d*=100-36=64=>r=8cm.

2/3 — Cilindrul are r = R si h = 2R: V_cil = 2nR?; V_sfera = 4niR®/3; raportul = 2/3.
2/3 — Cilindrul are r = R si h = 2R: V_cil = 2nR?; V_sfera = 4nR®/3; raportul = 2/3.

15— r>=R*-d*>=289-64=225=>r=15cm.

v3 — Diagonala cubului este diametrul sferei: V3 = 2v3 = R=v3 cm.
13— R?*=r?+d*=144 +25=169 = R=13cm.

4Y3 — 4mR?* =192 = R* =48 = R = 4Y3 cm.

3v3 —4nR? =108m = R*=27 = R=3Y3cm.
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39.
40.
41.
42.
43.
44.
45.
46.
47.
48.
49.
50.

4+ 3 — Diagonala cubului este diametrul sferei: V3 = 8v3 = R = 4v3 cm.
15—R*=r*>+d*=144+81=225=>R=15¢cm.
12—r?=R*-d*=169-25=144=>r=12cm.
5—R*=r’+d*=16+9=25>R=5cm.

2/3 — Cilindrul are r = R si h = 2R: V_cil = 2nR?; V_sfera = 4niR®/3; raportul = 2/3.
2/3 — A_sfera = 4niR?; A_cil = 2nR(R + 2R) = 6TR?; raportul = 4/6 = 2/3.

2/3 — A_sferd = 4nR?; A_cil = 2nR(R + 2R) = 6TR?; raportul = 4/6 = 2/3.

2/3 — Cilindrul are r = R si h = 2R: V_cil = 2nR3; V_sferd = 4nR*/3; raportul = 2/3.
2/3 — A_sfera = 4niR?; A_cil = 2nR(R + 2R) = 6TR?; raportul = 4/6 = 2/3.

12— r*=R*-d*=225-81=144 > r =12 cm.

6v3 — 4mR? = 43211 = R* =108 = R = 6v3 cm.

2V3 —4mR* = 48n = R*=12 = R=2V3 cm.

Test online

Exerseaza lectia cu intrebari cu 5 variante de raspuns, dintre care doar una este corecta. Sunt
150 de intrebari, pe 3 niveluri: usor, mediu si dificil. Alegi nivelul si cate intrebari vrei (10, 20, 30
sau 50).
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