Multimi definite printr-o proprietate comuna a
elementelor lor

Scrierea multimilor prin proprietate, enumerarea elementelor, apartenenta,
submultimi, intersectie, reuniune, diferenta.

Doua moduri de a scrie o multime

O multime se poate da prin enumerarea elementelor sau printr-o proprietate comuna a
elementelor ei. Forma generala este:

A = {x € M | proprietatea lui x}

se citeste: ,multimea numerelor x din M pentru care are loc proprietatea”

Exemple: A= {x EN|x<4}={0,1,2,3;B={x€Z|-2=x=1={-2,-1,0,1}; C = {x € N* |
x este divizor al ui 12} = {1, 2, 3, 4, 6, 12}.

Multimile de numere si apartenenta

N={012.} N*={123, .} Z={.,-1,01, ..}
Q@ = numerele rationale R = numerele reale

a € A (a apartine) a & A (a nu apartine)

Un numar apartine multimii daca indeplineste ambele conditii: se afla in multimea de baza (N,
Z, R, ...) si verifica proprietatea. De aceea 2,5 & N, chiar daca 2,5 < 4.

Exemplul 1. Scrie prin enumerare A = {x € N | 2=x<7}hL

Metoda 1 (pe axa numerelor). Notam numerele naturale dela 2 la 6: 2, 3, 4, 5, 6.
Numarul 7 nu este inclus (x < 7). A ={2, 3, 4, 5, 6}.

Metoda 2 (prin numarare). Numarul de elemente este 7 - 2 = 5, pentru ca 2 este

inclus si 7 exclus: 2, 3, 4, 5, 6.

I Exemplul 2. Cate elementeare B={x € Z | -3 = x = 2}?
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Metoda 1 (enumerare). B = {-3, -2, -1, 0, 1, 2}, deci 6 elemente.

Metoda 2 (formuld). intre a si b, inclusiv, sunt b - a + 1numere intregi: 2 - (-3) + 1=
6.

Exemplul 3. Determina C = {x € N | X este multiplu de 5, x < 23}.

Rezolvare. Multiplii naturali ai lui 5 pana la 23: 0, 5, 10, 15, 20. Deci C = {0, 5, 10, 15,
20}. Atentie: 0 este multiplu al oricarui numar.

Operatii cu multimi

AnB={x|x€Asix€E€B} (intersectia)
AUB={x|x€EAsaux €B} (reuniunea)

A\B={x|x€EAsix¢&B} (diferenta)

A={1,234},B=1{24,56};AnB={2 4} A
uB=1{1,2 3 4,5 6}A\B={13}

Exemplul 4. Fie A = {x € N | x < 6} si B = {x € N | x este divizor al lui 12}. Calculeaza A n
B,AuB,A\B.

Metoda 1 (prin diagrama Venn). A = {0, 1, 2, 3, 4, 5}, B={1, 2, 3, 4, 6, 12}. Elementele
comune:1,2,3,4.DeciAnB={1,2,3,4,.AuB={0,1,2,3,4,5,6,12}. A\ B = {0,
5}.

Metoda 2 (prin conditii). x € A n Binseamnd x < 6 six | 12: x €{1, 2, 3, 4}. A \ B: x <

6 si x nu divide 12: O si 5.

Exemplul 5. Cate elemente are D = {x € N | x = 30, x multiplu de 4 sau de 6}?

Metoda 1 (principiul includerii). Multiplii lui 4: 0, 4, ..., 28 (8 numere). Multiplii lui 6: 0,
6, ..., 30 (6 numere). Comuni (multipli de 12): 0, 12, 24 (3 numere). 8 + 6 - 3 = 11.
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l Metoda 2 (enumerare). D = {0, 4, 6, 8, 12, 16, 18, 20, 24, 28, 30}: 11 elemente.

Multimi finite si infinite

{x € N | x < 100} este finita (100 de elemente). {x € N | x multiplu de 3} este infinita. Multimea
{x € R | 1= x = 2} este infinit: intre oricare doud numere reale exista alte numere reale.

Greseli frecvente

Seuitaca 0 €N, dar 0 & N*

Se confunda ,x < 5" cu ,x = 5" la numararea elementelor.

e Senumara 2 + 4 - 1 elemente fara a verifica daca extremitatile sunt incluse.
e La reuniune se scriu elementele comune de doua ori.

Exercitii

Rezolva pe caiet, apoi verifica-ti raspunsurile. Exercitiile sunt grupate pe trei niveluri de
dificultate. La test vei primi si variante de raspuns.

Nivel usor (50 de exercitii)

. Care este multimea A = {x € N* | X = 9}, scrisa prin enumerarea elementelor?
.Este adevdratca 5 € {x €Z | x = 2}?

. Cate elemente are multimea A = {x E N | 3 = x < 8}?

.Este adevdratca 5 € {x € Z | x = -4}?

. Care este multimea A = {x € N* | x = 8}, scris& prin enumerarea elementelor?
.Este adevératca -4 € {(x €Z | x = -1}?

.Este adevératca 7 €{x € Z | x = 6}?

.Este adevdratca 5 € {x €Z | x = -2}?
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. Care este multimea A = {x € N* | x = 4}, scrisa prin enumerarea elementelor?

[EEN
o

. Care este multimea A = {x € N* | X = 7}, scrisa prin enumerarea elementelor?

=
=

. Este adeviratca -5 € {x € Z | x = 4}?

[EEY
N

. Care dintre numerele urmé&toare apartine multimii A = {x € N | x < 11}?
Variante: A)6 - B)11 - C)14 - D)12 - E) 19

13. Cate elemente are multimea A = {x € N | 5 = x < 15}?

14. Care dintre numerele urméatoare apartine multimii A = {x € N | x < 3}?
Variante: A)4 - B)8 - C)3 - D)2 - E)9
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15.
16.

17.
18.
19.
20.

21.
22.
23.
24.
25.
26.
27.
28.
29.

30.
31.
32.
33.
34.
35.
36.
37.
38.

39.

40.
41.
42.
43.

Este adevdratcad -2 € {x € Z | x =z 0}?

Care dintre numerele urmatoare apartine multimii A = {x € N | x < 10}?
Variante: A)11 - B)13 - C)17 - D)10 - E) 9

Este adevaratcd 4 € (x € Z | x = -2}?
Care este multimea A = {x € N | x < 3}, scris& prin enumerarea elementelor?
Este adevaratcad 2 € {x € Z | x =z 3}?

Care dintre numerele urmé&toare apartine multimii A = {x € N | x < 7}?
Variante: A)8 - B)4 - C)14 - D)7 - E) N

Care este multimea A = {x € N | x < 5}, scris& prin enumerarea elementelor?
Care este multimea A = {x € N | X < B}, scrisa prin enumerarea elementelor?
Care este multimea A = {x € N* | x = 3}, scris& prin enumerarea elementelor?
Cate elemente are multimea A = {x € N | 4 = x < 15}?

Este adevaratca 6 € {x € Z | x = 5}?

Este adevaratcd -4 € (x EZ | x = -5}?

Este adevaratcd -2 €E {x € Z | x = -5}?

Este adevaratcd 0 € {x € Z | x = 6}?

Care dintre numerele urmatoare apartine multimii A = {x € N | x < 8}?
Variante: A)13 - B)9 - C)6 - D)8 - E) 17

Cate elemente are multimea A = {x E N | 2 = x < 8}?

Este adevdratcd 7 € {x € Z | x = -2}?

Cate elemente are multimea A = {x € N | 3 = x < 15}?

Este adevaratca 6 E {x € Z | x = -1}?

Care este multimea A = {x € N* | X < 6}, scrisa prin enumerarea elementelor?
Cate elemente are multimea A = {x E N |3 = x < 11}?

Cate elemente are multimea A = {x EN | 2 = x < 11}?

Care este multimea A = {x € N | x < 4}, scris& prin enumerarea elementelor?

Care dintre numerele urmétoare apartine multimii A = {x € N | x < 9}?
Variante: A)17 - B)9 - C)2 - D)10 - E) 13

Care dintre numerele urmatoare apartine multimii A = {x € N | x < 6}?
Variante: A)7 - B)12 - C)10 - D)4 - E) 6

Care este multimea A = {x € N* | x = 5}, scris& prin enumerarea elementelor?
Care este multimea A = {x € N | x < 9}, scris& prin enumerarea elementelor?
Este adevdratca 7 € {x € Z | x = 4}?

Este adevaratca 7 € {x € Z | x = 2}?
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44. Care dintre numerele urmatoare apartine multimii A = {x € N | x < 5}?
Variante: A)7 - B)6 - C)1 - D)14 - E)5

A5. Este adevaratcd 4 E {x E Z | x = 4}?

46. Care este multimea A = {x € N | x < 8}, scris& prin enumerarea elementelor?
47. Céte elemente are multimea A = {x € N | 4=x<1}y?

48. Cate elemente are multimea A = {x E N | 4 = x < 13}?

49. Este adevaratcd8 € {x € Z | x =z 0}?

50. Este adevaratcad -6 €E{x € Z | x =z 5}?

v Arata raspunsurile: nivel usor

1.{1,2,3,4,5,6,7 8,9} — N* nu contine pe 0. Numerele naturale nenule cu x < 9 sunt 1,
2,...,9.

.Da— 5 = 2, deci 5 verifica proprietatea si apartine multimii.

.5 — Elementele sunt 3, 4, ..., 7. Numarul loreste 7 - 3 + 1= 5,

.Da— 5 = -4, deci 5 verifica proprietatea si apartine multimii.

a b~ W N

.{1,2,3,4,5, 6,7, 8 — N* nu contine pe 0. Numerele naturale nenule cu x = 8 sunt 1, 2,
ey 8.

.Nu— -4 < -1, deci -4 nu verifica proprietatea si nu apartine multimii.
.Da—7 =z 6, deci 7 verifica proprietatea si apartine multimii.

.Da— 5 = -2, deci 5 verifica proprietatea si apartine multimii.

© 00 N O

. {1, 2, 3, 4} — N* nu contine pe 0. Numerele naturale nenule cu x < 4 sunt1, 2, ..., 4.

10.{1, 2, 3, 4,5, 6,7} — N* nu contine pe 0. Numerele naturale nenule cu x = 7 sunt 1, 2,
vy 7.

11. Nu— -5 < 4, deci -5 nu verifica proprietatea si nu apartine multimii.

12. 6 — Elementele lui A sunt numerele naturale mai mici decat 11: 0, 1, ..., 10. Apartine 6,
iar 11 nu (nu este mai mic decat 11).

13.10 — Elementele sunt 5, 6, ..., 14. Numarul lor este 14 - 5 + 1 =10.

14. 2 — Elementele lui A sunt numerele naturale mai mici decat 3: 0, 1, ..., 2. Apartine 2, iar
3 nu (nu este mai mic decat 3).

15. Nu— -2 < 0, deci -2 nu verifica proprietatea si nu apartine multimii.

16. 9 — Elementele lui A sunt numerele naturale mai mici decat 10: 0, 1, ..., 9. Apartine 9, iar
10 nu (nu este mai mic decat 10).

17.Da— 4 = -2, deci 4 verifica proprietatea si apartine multimii.
18. {0, 1, 2} — Numerele naturale mai mici decéat 3 sunt 0, 1, ..., 2. Deci A = {0, 1, 2}.

19. Nu — 2 < 3, deci 2 nu verifica proprietatea si nu apartine multimii.
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20. 4 — Elementele lui A sunt numerele naturale mai mici decat 7: 0, 1, ..., 6. Apartine 4, iar
7 nu (nu este mai mic decéat 7).

21.{0,1, 2, 3, 4} — Numerele naturale mai mici decat 5 sunt0, 1, ..., 4. Deci A = {0, 1, 2, 3,
4}.

22.{0,1, 2, 3, 4, 5} — Numerele naturale mai mici decat 6 sunt 0, 1, ..., 5. Deci A = {0, 1, 2,
3, 4, 5}.

23.1{1, 2, 3} — N* nu contine pe 0. Numerele naturale nenule cu x = 3 sunt1, 2, ..., 3.
24. 11 — Elementele sunt 4, 5, ..., 14. Numarul loreste 14 - 4 + 1 =11.

25.Da— 6 = 5, deci 6 verifica proprietatea si apartine multimii.

26.Da — -4 = -5, deci -4 verifica proprietatea si apartine multimii.

27.Da— -2 = -5, deci -2 verifica proprietatea si apartine multimii.

28.Nu — 0 < 6, deci 0 nu verifica proprietatea si nu apartine multimii.

29. 6 — Elementele lui A sunt numerele naturale mai mici decéat 8: 0, 1, ..., 7. Apartine 6, iar
8 nu (nu este mai mic decat 8).

30.6 — Elementele sunt 2, 3, ..., 7. Numarul loreste 7 - 2 + 1= 6.
31.Da—7 = -2, deci 7 verifica proprietatea si apartine multimii.
32.12 — Elementele sunt 3, 4, ..., 14. Numarul lor este 14 - 3 + 1 =12.
33.Da— 6 = -1, deci 6 verifica proprietatea si apartine multimii.

34.{1,2,3,4,5,6} — N* nu contine pe 0. Numerele naturale nenule cu x < 6 sunt 1, 2, ...,
6.

35. 8 — Elementele sunt 3, 4, ..., 10. Numarul lor este 10 - 3 + 1= 8.
36.9 — Elementele sunt 2, 3, ..., 10. Numarul loreste 10 - 2 + 1= 9.
37.{0, 1, 2, 3} — Numerele naturale mai mici decat 4 sunt 0, 1, ..., 3. Deci A = {0, 1, 2, 3}.

38. 2 — Elementele lui A sunt numerele naturale mai mici decat 9: 0, 1, ..., 8. Apartine 2, iar
9 nu (nu este mai mic decat 9).

39. 4 — Elementele lui A sunt numerele naturale mai mici decat 6: 0, 1, ..., 5. Apartine 4, iar
6 nu (nu este mai mic decat 6).

40.{1, 2, 3, 4, 5} — N* nu contine pe 0. Numerele naturale nenule cu x = 5sunt1, 2, ..., 5.

41.{0,1, 2, 3,4,5, 6,7 8t — Numerele naturale mai mici decat 9 sunt0, 1, ..., 8. Deci A =
{0,1,2,3,4,5,6,7 8}.

42.Da— 7 = 4, deci 7 verifica proprietatea si apartine multimii.
43.Da— 7 = 2, deci 7 verifica proprietatea si apartine multimii.

44.1— Elementele lui A sunt numerele naturale mai mici decat 5: 0, 1, ..., 4. Apartine 1, iar 5
nu (nu este mai mic decéat 5).

45.Da — 4 =z 4, deci 4 verifica proprietatea si apartine multimii.
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46.{0,1, 2, 3, 4, 5, 6, 7} — Numerele naturale mai mici decat 8 sunt 0, 1, ..., 7. Deci A = {0,
1,2, 3,4,5,6,7}.

47.7 — Elementele sunt 4, 5, ..., 10. Numarul loreste 10 -4 +1=7.
48.9 — Elementele sunt 4, 5, ..., 12. Numarul loreste 12 - 4 + 1= 9.
49. Da — 8 = 0, deci 8 verifica proprietatea si apartine multimii.

50. Nu — -6 < 5, deci -6 nu verifica proprietatea si nu apartine multimii.

Nivel mediu (50 de exercitii)

. Cate elemente are multimea A = {x € Z | |x| = 3}?

. Calculeaza suma elementelor multimii A = {x € N | x este multiplu de 7, x = 63}.
. Cate elemente are multimea A = {x € N* | x este divizor al lui 40}?

. Cate elemente are multimea A = {x € Z | |x| = 5}?

. Cate elemente are multimea A = {x EZ | -4 = 2x + 1< 4}?

. Cate elemente are multimea A = {x € Z | -5 = 2x + 1< 4}?
.FieA={xEN|x<6}siB={x €N ]|xz 8} Care este multimea A n B?

. Cate elemente are multimea A = {x € Z | |x| = 6}?

© 00O N O o b W N P

. Calculeaza suma elementelor multimii A = {x € N | x este multiplu de 3, x = 29}.

[EEN
o

.FieA={x EN|x<4}siB={x €N|xz2}. Care este multimea A n B?

=
=

. Calculeaza suma elementelor multimii A = {x € N | x este multiplu de 9, x = 74}.

[EEY
N

. Cate elemente are multimea A = {x € Z | |x| = 4}?

.FieA={x EN|x<5}siB={xEN|x =z 2}. Care este multimea A n B?

(TS
N W

. Cate elemente are multimea A= {x € Z | -2 = 3x + 1< 4}?

[EEN
o

. Calculeaza suma elementelor multimii A = {x € N | x este multiplu de 7, x = 58}.

=
(o2

.FieA={xEN|x<3}siB={x E€N]|xz 6}. Care este multimea A n B?
.FieA={x EN|x<5}siB={x €N |xz 8}. Care este multimea A n B?
.FieA={x EN|x<3}siB={x €N|xz 2} Care este multimea A n B?

e = R =
© o N

. Calculeaza suma elementelor multimii A = {x € N | x este multiplu de 9, x = 77}.

N
(@)

. Calculeaza suma elementelor multimii A = {x € N | x este multiplu de 9, x = 60}.

N
=

. Cate elemente are multimea A = {x € N* | x este divizor al lui 45}?

N
N

. Cate elemente are multimea A= {x EZ | -4 s 2x + 1< 2}?

N
w

.Fie A= {x EN|x<4}siB={x €N|x =z 4}. Care este multimea A n B?

N
~

. Cate elemente are multimea A= {x € Z | -1=s 2x + 1< 5}?

N
o

. Cate elemente are multimea A = {x € N* | x este divizor al lui 20}?
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26. Calculeaza suma elementelor multimii A = {x € N | x este multiplu de 5, x = 47}.
27. Cate elemente are multimea A = {x € N* | x este divizor al lui 28}?

28. Calculeaza suma elementelor multimii A = {x € N | x este multiplu de 8, x = 44}.
29. Calculeaza suma elementelor multimii A = {x € N | x este multiplu de 9, x = 86}.
30.Fie A={x EN|x < 6}siB={x €N |xz 5}. Care este multimea A n B?

31. Calculeaza suma elementelor multimii A = {x € N | x este multiplu de 9, x = 70}.
32. Cate elemente are multimea A = {x € N* | x este divizor al lui 30}?

33. Cate elemente are multimea A = {x € Z | -5 = 3x + 1< 4}?

34. Calculeaza suma elementelor multimii A = {x € N | x este multiplu de 4, x = 33}.
35. Cate elemente are multimea A = {x € N* | x este divizor al lui 60}?

36. Calculeaza suma elementelor multimii A = {x € N | x este multiplu de 3, x = 21}.
37. Cate elemente are multimea A= {x €Z | -4 = 2x + 1< 5}?

38. Cate elemente are multimea A= {x € Z | -1=3x + 1< 5}?

39. Cate elemente are multimea A = {x € N* | x este divizor al lui 72}?

40. Céate elemente are multimea A = {x € N* | X este divizor al lui 48}?

41. Cate elemente are multimea A= {x EZ | -4 = 3x + 1< 4}?

42.Fie A={x EN|x < 3}siB={x €N ]|xz 8}. Care este multimea A n B?
43.FieA={x EN|x<4}siB={x €N |x=z 7} Care este multimea A n B?

44. Calculeazé suma elementelor multimii A = {x € N | x este multiplu de 8, x = 69}.
45. Calculeaza suma elementelor multimii A = {x € N | x este multiplu de 3, x = 25}.
46. Calculeaza suma elementelor multimii A = {x € N | x este multiplu de 9, x = 43}.
47. Cate elemente are multimea A = {x € Z | -5 = 2x + 1< 6}?

48. Cate elemente are multimea A = {x € Z | |x| = 2}?

49. Céte elemente are multimea A = {x € N* | X este divizor al lui 36}?

50. Cate elemente are multimea A = {x € N | x este numar prim, x < 20}?

¥ Arata raspunsurile: nivel mediu

1.7 — |x| = 3 & -3 = x = 3. Elementele sunt -3, ..., 0, ..., 3: 7 elemente.
2.315—A={0,714, ..,63}.Suma=7-(0 +1+ ..+ 9) =745 = 315.

3. 8 — Multimea contine divizorii lui 40:1, 2, 4, 5, 8, 10, 20, 40. Sunt 8.
4.M— |x| =5 & -5 = x = 5. Elementele sunt -5, ..., 0, ..., 5: 11 elemente.

5.4 — Din -4 = 2x + 1< 4 obtinem -5 = 2x < 3. Valorile intregi: {-2, -1, 0, 1}, deci 4
elemente.
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6.5 — Din -5 = 2x + 1< 4 obtinem -6 = 2x < 3. Valorile intregi: {-3, -2, -1, 0, 1}, deci 5
elemente.

7.9 — A ={0,1, 2, 3, 4, 5}, iar B contine toate numerele naturale cel putin egale cu 8.
Elementele comune: @.

8.13 — |x| =6 & -6 = x = 6. Elementele sunt -6, ..., 0, ..., 6: 13 elemente.
9.135—A={0,3,6, .., 27} .Suma=3-(0+1+ ...+ 9) = 3-45 = 135.

10.{2,3} — A =1{0, 1, 2, 3}, iar B contine toate numerele naturale cel putin egale cu 2.
Elementele comune: {2, 3}.

11.324—A={0,9,18, ..., 72}. Suma=9:(0 +1+ ... + 8) = 9:36 = 324.
12.9 —|x| =4 & -4 = x = 4. Elementele sunt -4, ..., 0, ..., 4: 9 elemente.

13.{2,3,4}— A ={0,1, 2, 3, 4}, iar B contine toate numerele naturale cel putin egale cu 2.
Elementele comune: {2, 3, 4}.

14.2 — Din -2 = 3x + 1< 4 obtinem -3 = 3x < 3. Valorile intregi: {-1, 0}, deci 2 elemente.
15.252—A={0,7,14, ..., 56}.Suma=7-(0+1+ ...+ 8) = 736 = 252.

16. 0 — A = {0, 1, 2}, iar B contine toate numerele naturale cel putin egale cu 6. Elementele
comune: @.

17.0— A =10, 1, 2, 3, 4}, iar B contine toate numerele naturale cel putin egale cu 8.
Elementele comune: @.

18. {2} — A ={0, 1, 2}, iar B contine toate numerele naturale cel putin egale cu 2.
Elementele comune: {2}.

19.324—A=1{0,9,18, ..., 72}.Suma=9:(0 + 1+ ... + 8) = 9:36 = 324.
20.189—A ={0,9,18, ..., 54}. Suma=9:(0 + 1+ ... + 6) = 9:21 = 189.
21. 6 — Multimea contine divizorii lui 45: 1, 3, 5, 9, 15, 45. Sunt 6.

22.3 —Din -4 = 2x + 1< 2 obtinem -5 = 2x < 1. Valorile intregi: {-2, -1, 0}, deci 3
elemente.

23.6— A =10, 1, 2, 3}, iar B contine toate numerele naturale cel putin egale cu 4.
Elementele comune: @.

24.3 —Din -1= 2x + 1< 5 obtinem -2 = 2x < 4. Valorile intregi: {-1, 0, 1}, deci 3 elemente.
25. 6 — Multimea contine divizorii lui 20: 1, 2, 4, 5, 10, 20. Sunt 6.

26.225—A =10, 5,10, ..., 45}. Suma = 5:(0 + 1+ ... + 9) = 5:45 = 225,

27.6 — Multimea contine divizorii lui 28: 1, 2, 4, 7,14, 28. Sunt 6.

28.120—A =10, 8, 16, ..., 40}. Suma = 8:(0 + 1+ ... + 5) = 815 = 120.
29.405—A={0,9,18, ..., 81}. Suma = 9:(0 + 1+ ... + 9) = 9-45 = 405.

30.{5} — A =1{0,1, 2, 3, 4, 5}, iar B contine toate numerele naturale cel putin egale cu 5.
Elementele comune: {5}.
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31.252—A=1{0,9,18, ..,63}.Suma=9:(0+1+...+7) =928 = 252.
32. 8 — Multimea contine divizorii lui 30: 1, 2, 3, 5, 6, 10, 15, 30. Sunt 8.

33.3 —Din -5 = 3x + 1< 4 obtinem -6 = 3x < 3. Valorile intregi: {-2, -1, 0}, deci 3
elemente.

34.144—A={0,4,8, .., 32}.Suma = 4-(0 + 1+ ... + 8) = 4-36 = 144.
35.12 — Multimea contine divizorii lui 60: 1, 2, 3, 4, 5, 6, 10, 12, 15, 20, 30, 60. Sunt 12.
36.84—A={0,3,6,..,21}.Suma=3-(0 +1+ .. +7) = 3-28 = 84.

37.4 —Din -4 = 2x + 1< 5 obtinem -5 = 2x < 4. Valorile intregi: {-2, -1, 0, 1}, deci 4
elemente.

38.2—Din -1= 3x + 1< 5 obtinem -2 = 3x < 4. Valorile intregi: {0, 1}, deci 2 elemente.
39. 12 — Multimea contine divizorii lui 72: 1, 2, 3, 4, 6, 8, 9,12, 18, 24, 36, 72. Sunt 12.

40. 10 — Multimea contine divizorii lui 48:1, 2, 3, 4, 6, 8,12, 16, 24, 48. Sunt 10.

41.2 — Din -4 = 3x + 1< 4 obtinem -5 = 3x < 3. Valorile intregi: {-1, 0}, deci 2 elemente.

42. e — A ={0, 1, 2}, iar B contine toate numerele naturale cel putin egale cu 8. Elementele
comune: @.

43. 06— A ={0, 1, 2, 3}, iar B contine toate numerele naturale cel putin egale cu 7.
Elementele comune: @.

44.288—A =10, 8,16, ..., 64}. Suma=8-(0 +1+ ... +8) = 836 = 288.
45.108 —A =10, 3,6, ..., 24}. Suma=3-(0 + 1+ ... + 8) = 3-36 = 108.
46.90— A ={0, 9,18, ..., 36}. Suma = 9-(0 + 1+ ... + 4) = 910 = 90.

47.6 — Din -5 = 2x + 1< 6 obtinem -6 = 2x < 5. Valorile intregi: {-3, -2, -1, 0, 1, 2}, deci 6
elemente.

48.5— |x| =2 & -2 = x = 2. Elementele sunt -2, ..., 0, ..., 2: 5 elemente.
49. 9 — Multimea contine divizorii lui 36: 1, 2, 3, 4, 6, 9, 12, 18, 36. Sunt 9.
50. 8 — Numerele prime mai mici decat 20 sunt 2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19. Sunt 8.

Nivel dificil (50 de exercitii)

.FieA={x EN|x =8}siB={x €N |x este multiplu de 4}. Care este multimea A \ B?
. Care este multimea A = {x € N | x este numar prim si x | 126}?

.Fie A= {x EN | x =6} siB = {x €N | x este multiplu de 4}. Care este multimea A \ B?
.Fie A= {x EN|x =8}siB = {x €N | x este multiplu de 2}. Care este multimea A \ B?
.Fie A={x EN|x=8}siB={x €N|xeste multiplu de 3}. Care este multimea A \ B?

. Cate elemente are multimea {x ER | 4 = x = 8}?

N O o »~ W N P

. Care este multimea A = {x € N | x este numar prim si x | 42}?
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8. Care este multimea A = {x € N | x este numar prim si x | 84}?
9. Cate elemente are multimea A = {x € Z | x? = 22}?
10. Cate elemente are multimea A = {x € N | vx € N, x = 30}?
11. Cate elemente are multimea A = {x € Z | x* = 9}?
12. Cate elemente are multimea A = {x E N | vx € N, x = 91}?
13. Cate elemente are multimea A = {x € Z | x? = 35}?
14. Cate elemente are multimea A = {x EN | vx €N, x s 78}?

15.Fie A= {x EN|x<1},B={x EN|x=z4}siC ={x €N | xmultiplu de 7 sau x < 2}. Care
este AnBnC?

16. Cate elemente are multimea {x ER | 3 = x = 7}?
17. Calculeaza suma elementelor multimii A = {x € Z | -4 = x = 4}.

18.Fie A= {x EN|x<13},B={x EN|x=z9}siC={x EN|xmultiplu de 2 sau x < 2}. Care
este AnBnC?

19. Cate elemente are multimea A = {x € N* | x < 27, x este multiplu de 2 sau de 4}?

20. Cate elemente are multimea A = {x € N | VX €N, x = 117}?

21. Cate elemente are multimea {x € R | 6 = x = 10}?

22. Cate elemente are multimea A = {x € N | vx € N, x = 118}?

23.Fie A= {Xx EN|x =11} siB = {x €N | x este multiplu de 4}. Care este multimea A \ B?
24. Cate elemente are multimea {x € R | 6 =< x=8}?

25. Cate elemente are multimea A = {x € N | vx € N, x = 127}?

26.Fie A={Xx EN|x<13},B={Xx EN|x=z8}siC={x €N |xmultiplu de 2 sau x < 2}. Care
este AnBnC?

27. Care este multimea A = {x € N | x este numar prim si x | 105}?

28. Cate elemente are multimea A = {x E N | vx €N, x = 51}?

29. Cate elemente are multimea {x E R | 2 = x = 4}?

30. Cate elemente are multimea A = {x € Z | x? = 25}?

31. Cate elemente are multimea A = {x € N* | x < 39, x este multiplu de 6 sau de 4}?

32.FieA={XxEN|x<9},B={x EN|x=z7}siC={x €N |xmultiplu de 6 sau x < 2}. Care
este AnBnC?

33. Cate elemente are multimea A = {x € N | vx € N, x = 130}?
34.Fie A={x €N |x =11} si B = {x € N | x este multiplu de 5}. Care este multimea A \ B?
35. Cate elemente are multimea A = {x € Z | x? = 13}?

36.FieA={x EN|x<1},B={x EN|x=z2}siC={x €N |xmultiplu de 2 sau x < 2}. Care
este AnBnC?
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37.FieA={xEN|x<1},B={x EN|x=z2}siC={x €N |xmultiplu de 5 sau x < 2}. Care
este AnBnC?

38.Fie A={X EN|x<10},B={x €EN|x=4}siC={x €N |xmultiplu de 6 sau x < 2}. Care
este AnBnC?

39. Cate elemente are multimea {x E R | 3 = x = 6}?

40. Cate elemente are multimea A = {x € Z | x? = 14}?

41. Cate elemente are multimea {x ER |4 = x = 7}?

42. Care este multimea A = {x € N | x este numar prim si x | 110}?
43. Cate elemente are multimea A = {x € Z | x? = 30}?

44. Céate elemente are multimea A = {x € N | VX €N, x = 57}?
45. Care este multimea A = {x € N | x este numér prim si x | 66}?

46.Fie A={X EN|x<12},B={x €EN|x =z 4}siC={x €N |x multiplu de 7 sau x < 2}. Care
este AnBnC?

47. Cate elemente are multimea {x ER | 5 = x = 7}?

48.Fie A={x EN|x<12},B={x EN|x = 4}siC={x €N |xmultiplu de 2 sau x < 2}. Care
este AnBnC?

49. Cate elemente are multimea A = {x € Z | x? = 28}?

50. Cate elemente are multimea A = {x € N | vx € N, x = 89}?

v Arata raspunsurile: nivel dificil
1.{1,2,3,5,6,7y —A=1{0,1,2, 3, 4,5, 6,7, 8}, iar elementele lui A care sunt multipli de
4 sunt{0,4,8}. A\B={1,2,3,5,6,7}.
2. {2, 3, 7} — Divizorii primi ai lui 126 sunt 2, 3, 7.

3.1,2,3,5,6y—A={0,1, 2, 3, 4, 5, 6}, iar elementele Iui A care sunt multipli de 4 sunt
{0,4}. A\B=1{1, 2, 3,5, 6}.

4.{1,3,5,7}—A=1{0,1,2, 3, 4,5, 6,7, 8}, iar elementele lui A care sunt multipli de 2 sunt
{0,2,4,6,8. A\B=1{1,3,5,7}

5.{1,2,4,5,7,8y—A={0,1,2, 3,4,5, 6, 7, 8}, iar elementele lui A care sunt multipli de 3
sunt {0, 3,6}. A\ B=1{1,2,4,5,7 8}.

6. o infinitate — intre oricare dou3 numere reale distincte exista o infinitate de numere
reale. Multimea are infinit de multe elemente, nu doar cele 5 intregi.

7.{2, 3, 7} — Divizorii primi ai lui 42 sunt 2, 3, 7.
8. {2, 3, 7} — Divizorii primi ai lui 84 sunt 2, 3, 7.

9.9 —x2? =22 & |x| = v22, adica |x| = 4 (intreg). Elementele sunt de la -4 la 4: 9
elemente.
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10. 6 — vx € N inseamna ca x este patrat perfect: 0, 1, 4, ..., 25. Sunt 6 elemente (k* cu k
=0,1, .., 5).

11.7 —x% = 9 & |x| = v9, adicd |x| = 3 (intreg). Elementele sunt de la -3 la 3: 7 elemente.

12.10 — vx € N inseamna ca x este patrat perfect: 0, 1, 4, ..., 81. Sunt 10 elemente (k* cu k
=0,1, ..., 9).

13.1M— x2 = 35 & |x| = v35, adic& |x| = 5 (intreg). Elementele sunt de la -5 la 5: 11
elemente.

14.9 — vx € N inseamna ca x este patrat perfect: 0, 1, 4, ..., 64. Sunt 9 elemente (k* cu k
=0,1, ..., 8).

15.{7}—A={0,1,2,3,4,5,6,7 8,9, 10}; B are elementele = 4; C contine multiplii lui 7 si
pe O, 1. Intersectia: {7}.

16. o infinitate — intre oricare dou3 numere reale distincte exista o infinitate de numere
reale. Multimea are infinit de multe elemente, nu doar cele 5 intregi.

17. 0 — Termenii de la -4 la 4 se reduc in perechi. Raman: nimic. Suma = 0.

18.{10,12} —A ={0,1,2,3,4,5,6,78,9,10, 11, 12}; B are elementele = 9; C contine
multiplii lui 2 si pe 0, 1. Intersectia: {10, 12}.

19. 13 — Se numara multiplii lui 2 (13) si ai lui 4 (6) mai mici decéat 27, apoi se scad cei
comuni (multiplii lui 4):13 + 6 - 6 = 13.

20. 11— ¥x € N inseamna ca x este patrat perfect: 0, 1, 4, ..., 100. Sunt 11 elemente (k® cu k
=0,1,..,10).

21. o infinitate — intre oricare dou3 numere reale distincte exista o infinitate de numere
reale. Multimea are infinit de multe elemente, nu doar cele 5 intregi.

22. 11— ¥x € N inseamna cé x este patrat perfect: 0, 1, 4, ..., 100. Sunt 11 elemente (k?® cu k
=0,1,..,10).

23.{1,2,3,5,6,7,9,10, 11y — A ={0,1,2,3,4,5, 6,7 8,9, 10, 11}, iar elementele lui A care
sunt multipli de 4 sunt {0, 4, 8}. A\B={1,2, 3,5,6, 79,10, 11}.

24. o infinitate — intre oricare dou3 numere reale distincte exista o infinitate de numere
reale. Multimea are infinit de multe elemente, nu doar cele 3 intregi.

25.12 — vx € N inseamna ca x este patrat perfect: 0, 1, 4, ..., 121. Sunt 12 elemente (k* cu
k=01, .. 1.

26.{8,10,12} —A ={0,1, 2,3, 4,5, 6,7 8,9, 10, 11, 12}; B are elementele = 8; C contine
multiplii lui 2 si pe O, 1. Intersectia: {8, 10, 12}.

27.{3, 5, 7} — Divizorii primi ai lui 105 sunt 3, 5, 7.

28. 8 — Vx € N inseamna ca x este patrat perfect: 0, 1, 4, ..., 49. Sunt 8 elemente (k? cu k
=0,1, .., 7).

29. o infinitate — intre oricare dou3 numere reale distincte exista o infinitate de numere
reale. Multimea are infinit de multe elemente, nu doar cele 3 intregi.
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30. 11— x2 = 25 & |x| = v25, adica |x| = 5 (intreg). Elementele sunt de la -5 la 5: 11
elemente.

31.12 — Se numara multiplii lui 6 (6) si ai lui 4 (9) mai mici decat 39, apoi se scad cei
comuni (multiplii lui12): 6 + 9 - 3 =12.

32.6—A={0,1,2,3,4,5, 6,7 8}; Bare elementele = 7; C contine multiplii lui 6 si pe O, 1.
Intersectia: @.

33.12 — v¥x € N inseamna c3 x este patrat perfect: 0, 1, 4, ..., 121. Sunt 12 elemente (k® cu
k=01, .. 1.

34.01,2,3,4,6,7,8,9, 1M —A={0,1,2,3,4,5, 6,7 8,9, 10, 11}, iar elementele lui A care
sunt multipli de 5 sunt {0, 5,10}. A\ B=1{1,2,3,4,6,7 8,9, 1}.

35.7 —x2 =13 & |x| = v13, adica |x| = 3 (intreg). Elementele sunt de la -3 la 3: 7
elemente.

36.{2,4,6,8,10} —A={0,1,2,3,4,5,6,7 8,9, 10}; B are elementele = 2; C contine
multiplii lui 2 si pe O, 1. Intersectia: {2, 4, 6, 8, 10}.

37.{5,10} —A={0,1,2,3,4,5,6,7 8,9, 10}; B are elementele = 2; C contine multiplii lui
5 si pe 0, 1. Intersectia: {5, 10}.

38.{6} —A={0,1,2,3,4,5,6,7 8, 9}; B are elementele = 4; C contine multiplii lui 6 si pe
0, 1. Intersectia: {6}.

39. o infinitate — intre oricare doud numere reale distincte exista o infinitate de numere
reale. Multimea are infinit de multe elemente, nu doar cele 4 intregi.

40.7 — x? =14 & |x| = v14, adicd |x| = 3 (intreg). Elementele sunt de la -3 1a 3: 7
elemente.

41. o infinitate — intre oricare doud numere reale distincte exist3 o infinitate de numere
reale. Multimea are infinit de multe elemente, nu doar cele 4 intregi.

42. {2, 5, 11} — Divizorii primi ai lui 110 sunt 2, 5, 11.

43.1—x2 = 30 & |x| = v30, adica |x| = 5 (intreg). Elementele sunt de la -5 la 5: 11
elemente.

44.8 — Vx € N inseamna ca x este patrat perfect: 0, 1, 4, ..., 49. Sunt 8 elemente (k* cu k
=0,1, ..., 7).

45. {2, 3, 11} — Divizorii primi ai lui 66 sunt 2, 3, 11.

46.{7y—A=1{0,1,2,3,4,5,6,7 8,9, 10, 11}; B are elementele = 4; C contine multiplii lui 7
si pe 0, 1. Intersectia: {7}.

47. o infinitate — intre oricare doud numere reale distincte exista o infinitate de numere
reale. Multimea are infinit de multe elemente, nu doar cele 3 intregi.

48.{4,6,8,10} —A={0,1,2,3,4,5,6,7 8,9, 10, 11}; B are elementele = 4; C contine
multiplii lui 2 si pe O, 1. Intersectia: {4, 6, 8, 10}.

49.1— x2 = 28 & |x| = v28, adica |x| = 5 (intreg). Elementele sunt de la -5 la 5: 11
elemente.
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50.10 — vx € N inseamna ca x este patrat perfect: 0, 1, 4, ..., 81. Sunt 10 elemente (k* cu k
=0,1, ..., 9).

Test online

Exerseaza lectia cu intrebari cu 5 variante de raspuns, dintre care doar una este corecta. Sunt

150 de intrebari, pe 3 niveluri: usor, mediu si dificil. Alegi nivelul si cate intrebari vrei (10, 20, 30
sau 50).

< Inapoi la clasa a 8-a

www.eremusmate.ro - Multimi definite printr-o proprietate comuna a elementelor lor — Clasa a 8-a 15/15


http://127.0.0.1:8802/clasa-8/index.html

