Intervale numerice si reprezentarea lor pe axa
numerelor; intersectia si reuniunea intervalelor

Tipurile de intervale, notatia cu paranteze, reprezentarea pe axa, intersectia
si reuniunea intervalelor.

Ce este un interval

Un interval este o multime de numere reale cuprinse intre doua numere, numite capete. Un
capat poate fi inclus (paranteza patrata, cerc plin) sau exclus (paranteza rotunda, cerc gol).
Infinitul este intotdeauna exclus.

[-2,3] [-2, +o0)

Pr——) @
(-2,3) (-2, +o0)

o—o
[-2,3) (-o0, 3]

P———) <& . ")
(-2,3] (-e0, 3) !

Q—. & ; O
B S B g

Intervale marginite: pe axa, un cerc plin Intervale nemarginite: sageata arata ca multimea

inseamna capat inclus, un cerc gol inseamna continua la infinit

capat exclus

Interval Inegalitate Se citeste
[a, b] asxsb x de la a la b, ambele incluse
(a, b) a<x<b x strictintre a sib
[a, b) asx<b ainclus, b exclus
(a, b] a<xsb a exclus, b inclus
[a, +o0) X=a x cel putin a
(a, +o0) X >a X mai mare decéat a
(—o0, b] X=<b x cel mult b
(=0, b) Xx<b X mai mic decéat b
(=00, +00) xeER toate numerele reale

Exemplul 1. Scrie ca interval multimea {x € R | -3 < x = 2} si reprezint4-o pe axa.

Metoda 1 (din inegalitate). Capatul -3 este exclus (,<"), iar 2 este inclus (,<").
Intervalul este (-3, 2].
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Metoda 2 (din axa). Punem un cerc gol in =3, un cerc plin in 2 si coloram segmentul
dintre ele.

Exemplul 2. Cate numere intregi are intervalul [-2, 3)?

Metoda 1 (enumerare). -2, -1, 0, 1, 2: sunt 5 numere (3 nu este inclus).

Metoda 2 (formuld). Fara 3, ultimul intreg este 2; 2 - (-2) + 1= 5.

Intersectia intervalelor

A n B contine numerele care apartin ambelor intervale. Se ia cel mai mare capat stang si cel
mai mic capat drept. Daca ele se ,incruciseazad”, intersectia este @.

A=1-3,2]

B=(0,5]
O——)

o J

AnB=/(0,2]

B I T R
A n B este partea colorata in ambele intervale:
capatul stang 0 din B, capatul drept 2 din A

Exemplul 3. Calculeaza [-3, 2] n (0, 5].

Metoda 1 (pe axa). Partea comuna este intre 0 (exclus, din B) si 2 (inclus, din A): (O,
2].

Metoda 2 (cu capetele). Cel mai mare capat stang: O (din B, exclus). Cel mai mic
capat drept: 2 (din A, inclus). Rezultat: (0, 2].

Exemplul 4. Calculeaza (-0, 1) n [3, 8].

Rezolvare. Primul interval se termina inainte de 1, al doilea incepe de la 3, deci nu au
niciun numar comun: intersectia este @.

Reuniunea intervalelor

A U B contine numerele din cel putin unul dintre intervale. Daca intervalele se suprapun sau se
ating (fara ,gaura”), reuniunea este un singur interval; altfel ramane o reuniune de doua
intervale.
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A=1-3,2]

B=(0,5]

O—)
AUB=AI—3,5] by
R T N N N RS
Intervalele se suprapun, deci reuniunea este [-3,
5]

Exemplul 5. Calculeaza [-3, 1) u [1, 4].

Metoda 1 (pe axa). Intervalul intai se termina la 1 (exclus), al doilea incepe la 1 (inclus):

se ating, fara gaura. Reuniunea este [-3, 4].
Metoda 2 (cu elemente). 1 apartine celui de-al doilea interval, deci nu apare nicio

.gaurd™ [-3, 4].

Exemplul 6. Calculeaza (-0, 1) U (1, +00).

Rezolvare. Numarul 1 nu apartine niciunuia dintre intervale, deci reuniunea este R \
{1}; nu se poate scrie ca un singur interval.

Greseli frecvente

Paranteza rotunda la +oo este obligatorie: (-oo, 2], nu [-oo, 2].

Se schimba ordinea capetelor: [5, 2] nu este un interval in R (a < b).

Se confunda intersectia cu reuniunea.

La reuniune se ignora capatul comun exclus: (-oo, 1) U (1, +o0) = R.

Exercitii

Rezolva pe caiet, apoi verifica-ti raspunsurile. Exercitiile sunt grupate pe trei niveluri de
dificultate. La test vei primi si variante de raspuns.

Nivel usor (50 de exercitii)

1. Ce interval este reprezentat pe axa numerelor?
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10.

11.
12.
13.

14.

15.

. Ce interval este reprezentat pe axa numerelor?

ﬁ

-6 -5 -4 -3 -2 -1 O 1 2 3 4

. Care inegalitate descrie intervalul (-3, 9)?
. Cum se scrie sub forma de interval multimea {x € R | -8 =x<1}?

. Ce interval este reprezentat pe axa numerelor?

-7 -6 -5 -4 -3 -2 -1 O 1 2 3

.
»

. Cum se scrie sub forma de interval multimea {x € R | -7 < x = 9}?
. Cum se scrie {x € R | x = -2} sub forma de interval?

. Care dintre numerele urmatoare apartine intervalului (-3, 2)?

Variante: A)-1 - B)-4 - C)2 - D)-3 - E)3

. Intervalul [-1, 5) este:

Variante: A) inchis la stanga si inchis la dreapta - B) deschis la stanga si inchis la dreapta -
C) deschis la stanga si deschis la dreapta - D) inchis la stdnga si deschis la dreapta - E)
nemarginit

Ce interval este reprezentat pe axa numerelor?

-2 -1 O 1 2 3 4 5 6 7 8

Care inegalitate descrie intervalul [-3, 5)?
Cum se scrie sub form& de interval multimea {x € R | -8 < x < 2}?

Ce interval este reprezentat pe axa numerelor?

M

i .
-9 -8 -7 -6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2

Care dintre numerele urmatoare apartine intervalului (-8, -6)?
Variante: A) -8 - B) -6 - C) -5 - D) -9 - E) -7

Cum se scrie sub forma de interval multimea {x € R | 7 < x < 9}?
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16. Ce interval este reprezentat pe axa numerelor?

17. Care dintre numerele urmatoare apartine intervalului (-7, -4]?
Variante: A) -7 - B)-6 - C)-2 - D) -8 - E) -3

18. Ce interval este reprezentat pe axa numerelor?

-1 0 1 2 3 4 5 6

.
»

19. Ce interval este reprezentat pe axa numerelor?

-
»

-1 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9

20. Cum se scrie sub forma de interval multimea {x ER | 5 = x = 9}?

21. Ce interval este reprezentat pe axa humerelor?

22. Care inegalitate descrie intervalul [-2, 9]?

23. Care dintre numerele urmatoare apartine intervalului (7, 9)?
Variante: A)9 - B)7 - C)8 - D)6 - E)10

24. Care inegalitate descrie intervalul (-7, 1)?

25. Care inegalitate descrie intervalul [-4, 7]?

26. Cum se scrie {x € R | x < 0} sub forma de interval?

27.Cum se scrie sub forma de interval multimea {x E R | 0 < x = 2}?
28. Care inegalitate descrie intervalul (-2, 8)?

29. Intervalul (-4, 2) este:
Variante: A) nemarginit - B) inchis la stanga si deschis la dreapta - C) deschis la stanga si
deschis la dreapta - D) deschis la stanga si inchis la dreapta - E) inchis la stanga si inchis la
dreapta

30. Care dintre numerele urmatoare apartine intervalului (-6, 0)?
Variante: A) -6 - B)1 - C)0 - D) -4 - E) -7
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31.

32.

33.
34.

35.

36.
37.

38.

39.

40.

41.

42.

Ce interval este reprezentat pe axa numerelor?

1

=7 -6 -5 -4 -3 -2 -1 0

Ce interval este reprezentat pe axa numerelor?
M

} } | t t i t e

-9 -8 -7 -6 -5 -4 -3 -2

Cum se scrie sub forma de interval multimea {x € R | 0 = x < 8}?

Intervalul [-2, 8) este:

Variante: A) deschis la stanga si inchis la dreapta - B) inchis la stanga si inchis la dreapta -
C) inchis la stanga si deschis la dreapta - D) nemarginit - E) deschis la stanga si deschis la
dreapta

Care dintre numerele urmatoare apartine intervalului [0, 2]?
Variante: A)3 - B)-1-C)2 - D)4 - E) -2

Cum se scrie {x € R | x = 1} sub forma de interval?

Ce interval este reprezentat pe axa numerelor?

_

1 1 1 1 1 i 1
L] L] L]

-5 -4 -3 -2 -1 O 1 2 3 4 5

Il Il Il .
T T T »

Care dintre numerele urmatoare apartine intervalului [-8, 3)?
Variante: A) -10 - B)3 - C)0 - D)4 - E) -9

Ce interval este reprezentat pe axa humerelor?

1 1 1 1 i 1 1 1

-8 -7 -6 -5 -4 -3 -2 -1 O 1 2

Intervalul (3, 8) este:
Variante: A) deschis la stanga si deschis la dreapta - B) deschis la stadnga si inchis la dreapta
- C) inchis la stanga si inchis la dreapta - D) nemarginit - E) inchis la stanga si deschis la
dreapta

Ce interval este reprezentat pe axa numerelor?

1 1 i

-3-2-10 1 2 3 4 5 6 7 8 9

Cum se scrie {x € R | x < 4} sub forma de interval?
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43.
44.
45.
46.
47.
48.

49.
50.

Care inegalitate descrie intervalul (-2, 7]?

Cum se scrie {x € R | x = 5} sub formé de interval?

Care inegalitate descrie intervalul (-7, 3)?

Care inegalitate descrie intervalul [-7, -1)?

Care inegalitate descrie intervalul [3, 5]?

Care dintre numerele urmatoare apartine intervalului (1, 8)?
Variante:A)8 - B)9 - C)0 - D)1 - E) 2

Care inegalitate descrie intervalul [-7, 5)?

Ce interval este reprezentat pe axa numerelor?

v Arata raspunsurile: nivel usor

10.

11.
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(6, +o0) — Se coloreaza semidreapta din dreapta lui 6; capatul este exclus. Interval: (6,
+00).

. (o0, =1] — Se coloreaza semidreapta din stanga lui —1; capatul este inclus. Interval:

(=00, —11.

. =3 < x <9 — Paranteza patrata inseamna ,<" (capat inclus), cea rotunda inseamna ,<".

Rezulta -3 < x < 9.

. [-8, 1) — Capatul stang este -8 (inclus, paranteza patrata), iar cel drept 1 (exclus,

paranteza rotunda). Deci [-8, 1).

. (-o0, =2] — Se coloreaza semidreapta din stanga lui -2; capatul este inclus. Interval:

(=00, -2].

. (=7, 9] — Capatul stang este -7 (exclus, paranteza rotunda), iar cel drept 9 (inclus,

paranteza patrata). Deci (-7, 9].

. [-2, +00) — Multimea este nemarginita la dreapta, deci folosim +oo cu paranteza

rotunda. Capatul -2 este inclus. Rezulta [-2, +o0).

. =1—Un numar apartine intervalului daca verifica -3 < x < 2. -1 verifica; celelalte sunt

in afara intervalului sau pe un capat exclus.

. Inchis la stanga si deschis la dreapta — Paranteza ,[" arata ca -1 apartine intervalului,

iar ,)" ca 5 nu apartine.

[0, 6] — Cercul plin inseamna capat inclus (,[” sau ,]"), cercul gol — capat exclus. Se
citeste [0, 6].

-3 = x < 5 — Paranteza patrata inseamna , <" (capat inclus), cea rotunda inseamna ,<".
Rezulta -3 = x < 5.



12. (-8, 2) — Capatul stang este -8 (exclus, paranteza rotunda), iar cel drept 2 (exclus,
paranteza rotunda). Deci (-8, 2).

13. (-7, 0) — Cercul plin inseamna capat inclus (,[" sau ,]"), cercul gol — capat exclus. Se
citeste (-7, 0).

14. -7 — Un numar apartine intervalului daca verifica -8 < x < -6. -7 verifica; celelalte
sunt in afara intervalului sau pe un capat exclus.

15. (7, 9) — Capatul stang este 7 (exclus, paranteza rotunda), iar cel drept 9 (exclus,
paranteza rotunda). Deci (7, 9).

16. (-o0, 6) — Se coloreaza semidreapta din stanga lui 6; capatul este exclus. Interval:
(-0, 6).

17. -6 — Un numar apartine intervalului daca verifica -7 < x = —-4. -6 verifica; celelalte
sunt in afara intervalului sau pe un capat exclus.

18. [1, 4) — Cercul plin inseamna capat inclus (,[" sau ,]"), cercul gol — capat exclus. Se
citeste [1, 4).

19.[1, 7) — Cercul plin inseamna capat inclus (,[" sau ,]"), cercul gol — capat exclus. Se
citeste [1, 7).

20. [5, 9] — Capatul stang este 5 (inclus, paranteza patrata), iar cel drept 9 (inclus,
paranteza patrata). Deci [5, 9].

21. (-3, 1) — Cercul plin inseamna capat inclus (,[" sau ,]"), cercul gol — capat exclus. Se
citeste (-3, 1).

22. -2 = x = 9 — Paranteza patrata inseamna ,,<" (capat inclus), cea rotunda inseamna ,<".
Rezulta -2 = x = 9.

23. 8 — Un numar apartine intervalului daca verifica 7 < x < 9. 8 verifica; celelalte suntin
afara intervalului sau pe un capat exclus.

24. -7 < x <1— Paranteza patrata inseamna ,,<" (capat inclus), cea rotunda inseamna ,<".
Rezulta -7 < x < 1.

25. -4 = x = 7 — Paranteza patrata inseamna , <" (capat inclus), cea rotunda inseamna ,<".
Rezulta -4 =x =7

26. (—o0, 0) — Multimea este nemarginita la stanga, deci folosim -oo cu paranteza rotunda.
Capatul 0 este exclus. Rezulta (-oo, 0).

27.(0, 2] — Capatul stang este 0 (exclus, paranteza rotunda), iar cel drept 2 (inclus,
paranteza patrata). Deci (0, 2].

n

28. -2 < x < 8 — Paranteza patrata inseamna , <" (capat inclus), cea rotunda inseamna ,<".
Rezultd -2 < x < 8.

29. deschis la stanga si deschis la dreapta — Paranteza ,(" arata ca -4 nu apartine
intervalului, iar ,)" ca 2 nu apartine.

30. =4 — Un numar apartine intervalului daca verifica -6 < x < 0. -4 verifica; celelalte sunt
in afara intervalului sau pe un capat exclus.
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31.[-5, =1] — Cercul plin inseamna capat inclus (,[" sau ,]"), cercul gol — capat exclus. Se
citeste [-5, -1].

32.[-7, -4] — Cercul plin inseamna capat inclus (,[" sau ,]"), cercul gol — capat exclus.
Se citeste [-7, -4].

33. [0, 8) — Capatul stang este 0 (inclus, paranteza patrata), iar cel drept 8 (exclus,
paranteza rotunda). Deci [0, 8).

34.1inchis la stanga si deschis la dreapta — Paranteza ,[" arata ca -2 apartine intervalului,
iar ,)" ca 8 nu apartine.

35.2 — Un numar apartine intervalului daca verifica 0 = x = 2. 2 verifica; celelalte suntin
afara intervalului sau pe un capat exclus.

36. (—o0, 1] — Multimea este nemarginita la stanga, deci folosim -oo cu paranteza rotunda.
Capatul 1 este inclus. Rezulta (-oo, 1].

37. (0, +o0) — Se coloreaza semidreapta din dreapta lui O; capatul este exclus. Interval: (O,
+00),

38. 0 — Un numar apartine intervalului daca verifica -8 = x < 3. 0 verifica; celelalte sunt in
afara intervalului sau pe un capat exclus.

39. (-3, +90) — Se coloreaza semidreapta din dreapta lui —3; capatul este exclus. Interval:
(=3, +o0).

40. deschis la stanga si deschis la dreapta — Paranteza ,(" arata ca 3 nu apartine
intervalului, iar ,)" ca 8 nu apartine.

41. (-1, 7) — Cercul plin inseamna capat inclus (,[" sau ,]"), cercul gol — capat exclus. Se
citeste (-1, 7).

42. (-o0, 4) — Multimea este nemarginita la stanga, deci folosim —oo cu paranteza rotunda.
Capatul 4 este exclus. Rezulta (-, 4).

43. -2 < x = 7 — Paranteza patrata inseamna ,<" (capat inclus), cea rotunda inseamna ,<".
Rezulta -2 < x = 7.

44. (-o0, 5] — Multimea este nemarginita la stanga, deci folosim -oo cu paranteza rotunda.
Capatul 5 este inclus. Rezulta (-oo, 5].

45. -7 < x < 3 — Paranteza patrata inseamna ,<" (capat inclus), cea rotunda inseamna ,<".
Rezulta -7 < x < 3.

46. -7 = x < =-1— Paranteza patrata inseamna ,<" (capat inclus), cea rotunda inseamna
.<". Rezulta -7 = x < -1.

47.3 = x =5 — Paranteza patrata inseamna ,<" (capat inclus), cea rotunda inseamna ,<".
Rezulta 3 = x = 5.

48. 2 — Un numar apartine intervalului daca verifica 1 < x < 8. 2 verifica; celelalte suntin
afara intervalului sau pe un capat exclus.

49. -7 = x < 5 — Paranteza patrata inseamna ,<" (capat inclus), cea rotunda inseamna ,<".
Rezulta -7 = x < 5.
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50. (2, 4] — Cercul plin inseamna capat inclus (,[" sau ,]"), cercul gol — capat exclus. Se
citeste (2, 4].

Nivel mediu (50 de exercitii)

1. Cate numere naturale patrate perfecte apartin intervalului [10, 25]?
2. Cate numere naturale patrate perfecte apartin intervalului [15, 22]?
3. Calculeaza (0, 6] n [1, 8).

(0, 6]

[1,8)

v

4. Calculeaza [5, 7] n (-4, 6).
[5, 7]

(-4, 6)

v

. Care este multimea [0, 12] n N?
. Care este multimea [2, 10] n N?
. Care este lungimea intervalului [-4, 4)?

. Care este multimea [3, 10) n N?

© 00 N O O»

. Care este multimea (0, 9] n N?
10. Calculeaza (-1, 1] n (2, 6].
(-1,11

(2, 6]

\ 4

11. Calculeaza (4, 6) n [3, 5).
(4,6)

[3,5)

-9 -7 -5 -3 -1 1 3 5 7 9

.
»

12. Care este suma numerelor intregi din intervalul (6, 9)?

13. Care este suma numerelor intregi din intervalul [6, 9)?
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14. Calculeaza (-oo, 5] n (3, +o0).

(-o0, 51

(3, +oo)

[
>

0 1 2 3 4 5 6 7 8

15. Cate numere naturale patrate perfecte apartin intervalului [17, 26]?
16. Care este multimea [6, 11) n N?
17. Care este multimea (8, 12) n N?

18. Calculeaza (-2, 6] u [-4, O].

(-2, 6]

[-4,0]

-9 -7 -5 -3 -1 1 3 5 7 9

19. Care este multimea (2, 10) n N?
20. Care este suma numerelor intregi din intervalul (3, 6)?
21. Cate numere naturale patrate perfecte apartin intervalului [12, 24]?

22. Calculeaza (0, 5) u (1, 5].

(0,5)

(1,51

9

23. Care este suma numerelor intregi din intervalul [-8, 1)?

24. Calculeaza (-o0, 8] n (4, +o0).

(-o0, 8]

ﬁ

(4, +0)

2 3 4 5 6 7 8 9 10 1N

25. Calculeaza (-0, 1] n (5, +o0).

(-0, 1]

(5, +o0)

IR W NN NN N R S |
2 3 4 5 6 7 8 9 10 N 12 13 14
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26. Calculeaza [5, 7] n [-1, 5].

[5,7]

[-1, 5]

1 1 1 1 i 1
T T T T T T

i ,
9 -7 -5 -3 -1 1 3 5 7 9

\ 4

27. Calculeaza [-5, 3] u (-3, 5].

[-5, 3]
M
(-3, 5] f 5
M.
L L ; i L L i i | .

-9 -7 -5 -3 -1 1 3 5 7 9

28. Care este suma numerelor intregi din intervalul (-5, -2]?
29. Care este multimea [1, 9) n N?
30. Cate numere naturale patrate perfecte apartin intervalului [10, 15]?

31. Calculeaza (-o0, 10] n [3, +o0).

(-0, 10]

[3, +o0) i
ﬁ.

Il Il L
T

Il lilllllli
012 3 456 7 8 9111213

32. Calculeaza [2, 7] n [1, 6].

[2,7]
ﬁ
[-1,6] 5 5
————
-9 -7 -5 -3 -1 1 3 5 7 9
33. Calculeaza (-0, 8) n (6, +0).
(-0, 8)
(6, +00)
Wﬁ
t t t i t t } >
3 4 5 6 7 8 9 10 N
34. Calculeaza (-6, -3] u [-3, 4).
(-6, =31
[-3,4) !
—— ' t —t E —t >
-9 -7 -5 -3 -1 1 3 5 7 9
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35. Calculeaza (-o0, 0] n (=3, +o0).

(-o0, 0]

ﬁ

(-3, +o0)

-6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3

[
>

36. Care este suma numerelor intregi din intervalul (-7, 3)?
37. Care este suma numerelor intregi din intervalul (0, 8)?
38. Care este multimea [0, 10) n N?
39. Care este multimea (9, 12] n N?
40. Cate numere naturale patrate perfecte apartin intervalului [15, 23]?
41. Calculeaza (6, 8) n [3, 71.
(6, 8)

[3,7]

-9 -7 -5 -3 -1 1 3 5 7 9

[
>

42. Care este suma numerelor intregi din intervalul (-8, 0)?
43. Calculeaza (-0, 5) n [1, +0).

(-e0, 5)

ﬁ

[1, +e0)

-2 -1 O 1 2 3 4 5 6 7 8

-
»

44. Cate numere naturale patrate perfecte apartin intervalului [15, 28]?
45. Care este multimea (9, 12) n N?

46. Care este multimea [1, 5] n N?

47. Care este multimea (4, 12] n N?

48. Care este suma numerelor intregi din intervalul [5, 8)?

49. Care este suma numerelor intregi din intervalul (-3, 4)?

50. Care este multimea [2, 9] n N?

v Arata raspunsurile: nivel mediu

1. 2 — Patratele perfecte din [10, 25] sunt: 16, 25. Sunt 2.
2.1— Patratele perfecte din [15, 22] sunt: 16. Sunt 1.
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. [1, 6] — Intersectia contine numerele aflate in ambele intervale. Se ia cel mai mare
capat stang si cel mai mic capat drept: [1, 6].

4. [5, 6) — Intersectia contine numerele aflate in ambele intervale. Se ia cel mai mare
capat stang si cel mai mic capat drept: [5, 6).

5.{0,1,2,3,4,5,6,7 8,9, 10, 11,12} — Din interval pastram doar numerele naturale: {0,
1,2,3,4,5,6,7 8,9, 10, 11, 12}.

6.{2,3,4,5, 6,7 8,9,10} — Din interval pastram doar numerele naturale: {2, 3, 4, 5, 6, 7,
8, 9, 10}.

7.8 — Lungimea este diferenta capetelor: 4 - (-4) = 8. Nu depinde de felul parantezelor.
8.{3, 4,5, 6,7, 8,9} — Din interval pastram doar numerele naturale: {3, 4, 5, 6, 7, 8, 9}.

9.{1,2,3,4,5, 6,7, 8,9} — Din interval pastram doar numerele naturale: {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7,
8, 9}.

10. o — Intersectia contine numerele aflate in ambele intervale. Se ia cel mai mare capat
stang si cel mai mic capat drept: capetele nu se ,intélnesc”, deci intersectia este
multimea vida @.

11. (4, 5) — Intersectia contine numerele aflate in ambele intervale. Se ia cel mai mare
capat stang si cel mai mic capat drept: (4, 5).

12.15 — Numerele intregi sunt {7, 8}; suma lor este 15.
13. 21— Numerele intregi sunt {6, 7, 8}; suma lor este 21.

14. (3, 5] — Intersectia este formata din numerele care sunt simultan x = 5 si x > 3, adica 3
<X <=5,

15.1— Patratele perfecte din [17, 26] sunt: 25. Sunt 1.
16. {6, 7, 8, 9, 10} — Din interval pastram doar numerele naturale: {6, 7, 8, 9, 10}.
17.{9, 10, 11} — Din interval pastram doar numerele naturale: {9, 10, 11}.

18. [-4, 6] — Intervalele se suprapun (sau se ating), deci reuniunea este un singur interval:
cel mai mic capat stang si cel mai mare capat drept, cu paranteza potrivita: [-4, 6].

19.{3, 4,5, 6, 7, 8, 9} — Din interval pastram doar numerele naturale: {3, 4, 5, 6, 7, 8, 9}.
20. 9 — Numerele intregi sunt {4, 5}; suma lor este 9.
21.1— Patratele perfecte din [12, 24] sunt: 16. Sunt 1.

22. (0, 5] — Intervalele se suprapun (sau se ating), deci reuniunea este un singur interval:
cel mai mic capat stang si cel mai mare capat drept, cu paranteza potrivita: (0, 5].

23. =36 — Numerele intregi sunt {-8, -7, -6, -5, -4, -3, -2, -1, 0}; suma lor este -36.

24. (4, 8] — Intersectia este formata din numerele care sunt simultan x < 8 si x > 4, adica 4
<x=8.

25. (5, 1] — Intersectia este formata din numerele care sunt simultan x <11 si x > 5, adica
S<x=T1.
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26. [5, 5] — Intersectia contine numerele aflate in ambele intervale. Se ia cel mai mare
capat stang si cel mai mic capat drept: [5, 5].

27.[-5, 5] — Intervalele se suprapun (sau se ating), deci reuniunea este un singur interval:
cel mai mic capat stang si cel mai mare capat drept, cu paranteza potrivita: [-5, 5].

28. -9 — Numerele intregi sunt {-4, -3, -2}; suma lor este -9.

29.{1, 2, 3, 4,5, 6,7 8} — Din interval pastram doar numerele naturale: {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7,
8}.

30. 0 — Patratele perfecte din [10, 15] sunt: niciunul. Sunt 0.

31. [3,10] — Intersectia este formata din numerele care sunt simultan x <10 si x = 3, adica
3 =x=10.

32.[2, 6] — Intersectia contine numerele aflate in ambele intervale. Se ia cel mai mare
capat stang si cel mai mic capat drept: [2, 6].

33. (6, 8) — Intersectia este formata din numerele care sunt simultan x < 8 si x > 6, adica 6
<Xx<8.

34. (-6, 4) — Intervalele se suprapun (sau se ating), deci reuniunea este un singur interval:
cel mai mic capat stang si cel mai mare capat drept, cu paranteza potrivita: (-6, 4).

35. (-3, 0] — Intersectia este formata din numerele care sunt simultan x = 0 si x > =3,
adica -3<x=0.

36. =18 — Numerele intregi sunt {-6, -5, -4, -3, -2, -1, 0, 1, 2}; suma lor este -18.
37.28 — Numerele intregi sunt {1, 2, 3, 4, 5, 6, 7}; suma lor este 28.

38.{0,1,2,3,4,5, 6,7 8,9} — Din interval pastram doar numerele naturale: {0, 1, 2, 3, 4,
5,6,7 8, 9}

39. {10, 11, 12} — Din interval pastram doar numerele naturale: {10, 11, 12}.
40.1— Patratele perfecte din [15, 23] sunt: 16. Sunt 1.

41. (6, 71 — Intersectia contine numerele aflate in ambele intervale. Se ia cel mai mare
capat stang si cel mai mic capat drept: (6, 7].

42.-28 — Numerele intregi sunt {-7, -6, -5, -4, -3, -2, -1}; suma lor este -28.

43.[1, 5) — Intersectia este formata din numerele care sunt simultan x < 5 si x = 1, adica 1
<X <5o.

44, 2 — Patratele perfecte din [15, 28] sunt: 16, 25. Sunt 2.
45. {10, 11} — Din interval pastrdm doar numerele naturale: {10, 11}.
46. {1, 2, 3, 4, 5} — Din interval pastram doar numerele naturale: {1, 2, 3, 4, 5}.

47.45, 6,7, 8,9, 10, 11, 12} — Din interval pastram doar numerele naturale: {5, 6, 7, 8, 9, 10,
1, 12}.

48.18 — Numerele intregi sunt {5, 6, 7}; suma lor este 18.

49. 3 — Numerele intregi sunt {-2, -1, 0, 1, 2, 3}; suma lor este 3.
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50.{2, 3,4,5, 6,7, 8, 9} — Din interval pastram doar numerele naturale: {2, 3, 4, 5, 6, 7, 8,
9}.
Nivel dificil (50 de exercitii)

1. Cate numere intregi apartin multimii ((4, 81 u (1, 8)) \ ((4, 8] n (1, 8))?
(4,8]

(1,8)

[
>

-9 -7 -5 -3 -1 1 3 5 7 9

2. Pentru ce valori ale lui m multimea [-2, 6] n (m, +o) este vida?

3.Sedau A = [-4, 2] si B = [-1, 5] (B se obtine din A prin translatia cu 3 la dreapta). Determina

A n B.
A

B

H
: ‘

'
L L L ! L 1 L L L L .
T T T T »

-9 -7-5-3-11 3 5 7 9 1N 13 15

4. Cum se scrie R \ [-3, 2] ca reuniune de intervale?
5. Pentru ce valori ale lui m multimea [2, 9] n (m, +o0) este vida?
6. Cum se scrie R \ [-1, 3] ca reuniune de intervale?
7. Pentru ce valori ale lui m multimea [1, 6] n (m, +o0) este vida?
8. Pentru ce valori ale lui m multimea [-1, 6] n (m, +oo0) este vida?
9. Calculeaza ((4, 7] n (3, 8)) u [-4, 6].

(4,71

(3,8) i i

[-4, 6] : :

-
»

-9 -7 -5 -3 -1 1 3 5 7 9

10. Cum se scrie R \ [5, 10] ca reuniune de intervale?

11. Pentru ce valori ale lui m multimea [-4, 3] n (m, +) este vida?
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12. Calculeaza ([-8, 4] n (O, 4]) u (-8, O].

" [-8,4]
ﬁ
(0, 4] :
(-8, 0]

I

. 9 -7 -5 -3 - 1 3 5 7 9

-
»

13.Se dau A =[1,7) si B = [3, 9) (B se obtine din A prin translatia cu 2 la dreapta). Determina A

n B.
A
B ‘. O.
- Q—C

'
Il Il Il Il Il L Il Il Il .
T T T T »

L
-9 -7 -5-3-11 3 5 7 9 117 13 15

14. Cate numere intregi apartin multimii ((0, 8) u [-7, 8]) \ ((0, 8) n [-7, 8])?

(0, 8)

[-7, 8]

1 i 1 1 1 : 1 1 1 1 !
L] L]

-9 -7 -5 -3 -1 1 3 5 7 9

15. Calculeaza ([-7, 8) n (2, 8]) U [2, 7).

 1-7,8) h

: O_?
—

-9 -7 -5 -3 -1 1 3 5 7 9

(2, 8]

[2,7)

-
»

-

16. Pentru ce valori ale lui m multimea [1, 8] n (m, +0) este vida?
17. Pentru ce valori ale lui m multimea [1, 7] n (m, +oo0) este vida?
18. Cum se scrie R \ [-1, 1] ca reuniune de intervale?
19. Cum se scrie R \ [-2, 4] ca reuniune de intervale?
20. Cum se scrie R \ [-4, 1] ca reuniune de intervale?

21. Cate numere intregi apartin multimii ([-1, 7) u [-3, 2)) \ ([-1,7) n [-3, 2))?

[-1,7)

[-3,2)
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22.Se dau A =[-1,5) si B = [3, 9) (B se obtine din A prin translatia cu 4 la dreapta). Determina
A n B.

A
O

@)

B

1 1 1 1 [ 1 1 1 1 -
T 1 1 Ll

-9 -7 -5-3-11 3 5 7 9 1N 13 15

23. Cum se scrie R \ [0, 3] ca reuniune de intervale?
24. Pentru ce valori ale lui m multimea [3, 7] n (m, +oo0) este vida?

25.Se dau A = [2, 7] si B = [6, 11] (B se obtine din A prin translatia cu 4 la dreapta). Determina A
n B.

A
C ]

Ol

B

1 1 1 1 1 1 1 1 1 [
T 1 Ll

-9 -7-5-3-11 3 5 7 9 1N 13 15

26. Pentru ce valori ale lui m multimea [-3, 0] n (m, +o0) este vida?
27. Pentru ce valori ale lui m multimea [-3, 1] n (m, +o0) este vida?
28. Cum se scrie R \ [1, 5] ca reuniune de intervale?

29. Pentru ce valori ale lui m multimea [-2, 4] n (m, +oo0) este vida?

30.Se dau A = (-6, 0] si B = (-2, 4] (B se obtine din A prin translatia cu 4 la dreapta). Determina
A n B.

A

B
Ol

1 1 1 1 1 1 1 1 1 [
T 1 Ll

-9 -7 -5-3-11 3 5 7 9 1M 183 15

31. Pentru ce valori ale lui m multimea [-3, 4] n (m, +o) este vida?

32.Se dau A = [-1, 6) si B = [2, 9) (B se obtine din A prin translatia cu 3 la dreapta). Determina
A n B.

A
@)

@)

B

L L L L 1 L L L L .
T T T T T »

-9 -7-5-3-11 3 5 7 9 1N 13 15

33. Pentru ce valori ale lui m multimea [3, 10] n (m, +o) este vida?

34. Pentru ce valori ale lui m multimea [1, 4] n (m, +o0) este vida?
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35.Se dau A = (-6, 0] si B = (-3, 3] (B se obtine din A prin translatia cu 3 la dreapta). Determina
A n B.

A

B
M

' '
1 [ I | i I | 1 1 1 -
T 1 1 Ll

-9 -7 -5-3-11 3 5 7 9 1N 13 15

36. Cum se scrie R \ [2, 4] ca reuniune de intervale?

37.Sedau A = [-4, 6] si B =[-1, 9] (B se obtine din A prin translatia cu 3 la dreapta). Determina
A n B.

A

B

M
E 1

L L L L .
T T T »

-9 -7 -5-3-11 3 5 7 9 1 183 15

38. Cum se scrie R \ [2, 8] ca reuniune de intervale?
39. Pentru ce valori ale lui m multimea [-1, 7] n (m, +o) este vida?

40. Se dau A = (1, 6] si B = (4, 9] (B se obtine din A prin translatia cu 3 la dreapta). Determina A

n B.
A
B

H
' 1

'
L L L L L L L L L .
T T T 1 1 Ll

-9 -7-5-3-11 3 5 7 9 1N 13 15

41.Se dau A =[5, 8] si B = [8, 1] (B se obtine din A prin translatia cu 3 la dreapta). Determina A
n B.

A

-
I i

B

L L L L L L L 1 L L .

T T T T »

-9 -7 -5-3-11 3 5 7 9 1M 183 15

42. Pentru ce valori ale lui m multimea [2, 10] n (m, +o0) este vida?

43. Cum se scrie R \ [-1, 2] ca reuniune de intervale?

44. Cate numere intregi apartin multimii ([2, 6] u [0, 6)) \ ([2, 6] n [0, 6))?
[2, 6]

[0, 6)
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45. Se dau A = [2, 6) si B = [3, 7) (B se obtine din A prin translatia cu 1 la dreapta). Determina A
n B.

A
@)

@un)

B

1 1 1 1 1 1 1 1 1 -
T 1 1 Ll

-9 -7 -5-3-11 3 5 7 9 1N 13 15

46. Se dau A = [-3, 7] si B = [1, 11] (B se obtine din A prin translatia cu 4 la dreapta). Determina
A n B.

A
M
B
o)
-9 -7 -5-3-11 3 5 7 91T 13 15

47.Cum se scrie R \ [2, 7] ca reuniune de intervale?
48. Cum se scrie R \ [4, 8] ca reuniune de intervale?

49. Se dau A = [1, 7) si B = [4, 10) (B se obtine din A prin translatia cu 3 la dreapta). Determina A
n B.

A
@)

@)

B

1 1 1 1 1 [ 1 1 1 -
T 1 1 Ll

-9 -7 -5-3-11 3 5 7 9 1N 13 15

50. Cum se scrie R \ [-3, 0] ca reuniune de intervale?

v Arata raspunsurile: nivel dificil
1. 4 — Reuniunea este (1, 8] (intregi: 7), intersectia este (4, 8) (intregi: 3). Diferenta: 7 - 3
=4,

2. m = 6 — Intersectia este vida cand niciun numar din [-2, 6] nu este mai mare decat m,
adica cand m z 6 (inclusiv m = 6, pentru ca (m, +o0) nu il contine pe 6).

3.[-1, 2] — Capatul stang al intersectiei este cel mai mare dintre -4 si -1, adica -1;
capatul drept este cel mai mic dintre 2 si 5, adica 2. Rezulta [-1, 2].

4. (-o0, =3) U (2, +o0) — Din R se elimina si capetele -3 si 2 (pentru ca apartin lui [-3, 2]).
Raman numerele mai mici decéat -3 si mai mari decat 2.

5. m =2 9 — Intersectia este vida cand niciun numar din [2, 9] nu este mai mare decéat m,
adica cand m = 9 (inclusiv m = 9, pentru ca (m, +o0) nu il contine pe 9).

6. (-o0, =1) U (3, +00) — Din R se elimina si capetele -1 si 3 (pentru ca apartin lui [-1, 3]).
Raman numerele mai mici decat -1 si mai mari decat 3.
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11.

12.
13.

14.

15.
16.

17

18.

19.

20.

21.

22.

23.

24.

25.

26.

. m = 6 — Intersectia este vida cand niciun numar din [1, 6] nu este mai mare decat m,

adica cand m z 6 (inclusiv m = 6, pentru ca (m, +o0) nu il contine pe 6).

. m = 6 — Intersectia este vida cand niciun numar din [-1, 6] nu este mai mare decat m,

adica cand m 2z 6 (inclusiv m = 6, pentru ca (m, +o0) nu il contine pe 6).

.[-4, 71 — intai intersectia: (4, 7] n (3, 8) = (4, 7]. Apoi reuniunea cu [-4, 6] da [-4, 7].
10.

(-o0, 5) U (10, +00) — Din R se elimina si capetele 5 si 10 (pentru ca apartin lui [5, 10]).
Raman numerele mai mici decat 5 si mai mari decat 10.

m = 3 — Intersectia este vida cand niciun numar din [-4, 3] nu este mai mare decat m,
adica cand m = 3 (inclusiv m = 3, pentru ca (m, +o0) nu il contine pe 3).

(-8, 4] — intai intersectia: [-8, 4] n (0, 4] = (0, 4]. Apoi reuniunea cu (-8, 0] da (-8, 41.

[3, 7) — Capatul stang al intersectiei este cel mai mare dintre 1 si 3, adica 3; capatul
drept este cel mai mic dintre 7 si 9, adica 7. Rezulta [3, 7).

9 — Reuniunea este [-7, 8] (intregi: 16), intersectia este (0, 8) (intregi: 7). Diferenta: 16
-7=09.

[2, 8) — intai intersectia: [-7, 8) n (2, 8] = (2, 8). Apoi reuniunea cu [2, 7) d& [2, 8).

m = 8 — Intersectia este vida cand niciun numar din [1, 8] nu este mai mare decat m,
adica cand m = 8 (inclusiv m = 8, pentru ca (m, +o0) nu il contine pe 8).

. m = 7 — Intersectia este vida cand niciun numar din [1, 7] nu este mai mare decéat m,

adica cand m = 7 (inclusiv m = 7, pentru ca (m, +o0) nu il contine pe 7).

(o0, =1) U (1, +o0) — Din R se elimina si capetele -1 i 1 (pentru ca apartin lui [-1, 1]).
Raman numerele mai mici decat -1 si mai mari decat 1.

(-0, =2) U (4, +o0) — Din R se elimina si capetele -2 si 4 (pentru ca apartin lui [-2, 4]).
Raman numerele mai mici decat -2 si mai mari decét 4.

(o0, =4) U (1, +00) — Din R se elimina si capetele -4 si 1 (pentru ca apartin lui [-4, 1]).
Raman numerele mai mici decat -4 si mai mari decat 1.

7 — Reuniunea este [-3, 7) (intregi: 10), intersectia este [-1, 2) (intregi: 3). Diferenta: 10
-3=7

[3, 5) — Capatul stang al intersectiei este cel mai mare dintre -1 si 3, adica 3; capatul
drept este cel mai mic dintre 5 si 9, adica 5. Rezulta [3, 5).

(o0, 0) U (3, +o0) — Din R se elimina si capetele 0 si 3 (pentru ca apartin lui [0, 3]).
Raman numerele mai mici decat O si mai mari decat 3.

m = 7 — Intersectia este vida cand niciun numar din [3, 7] nu este mai mare decat m,
adica cand m = 7 (inclusiv m = 7, pentru ca (m, +o0) nu il contine pe 7).

[6, 71 — Capatul stang al intersectiei este cel mai mare dintre 2 si 6, adica 6; capatul
drept este cel mai mic dintre 7 si 11, adica 7. Rezulta [6, 7].

m = 0 — Intersectia este vida cand niciun numar din [-3, 0] nu este mai mare decat m,
adica cand m = 0 (inclusiv m = 0, pentru ca (m, +o) nu il contine pe 0).
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27.m =z 1— Intersectia este vida cand niciun numar din [-3, 1] nu este mai mare decat m,
adica cand m = 1 (inclusiv m = 1, pentru ca (m, +o0) nu il contine pe 1).

28. (=00, 1) U (5, +o0) — Din R se elimina si capetele 1si 5 (pentru ca apartin lui [1, 5]).
Raman numerele mai mici decat 1 si mai mari decat 5.

29. m = 4 — Intersectia este vida cand niciun numar din [-2, 4] nu este mai mare decat m,
adica cand m = 4 (inclusiv m = 4, pentru ca (m, +oo) nu il contine pe 4).

30. (-2, 0] — Capatul stang al intersectiei este cel mai mare dintre -6 si -2, adica -2;
capatul drept este cel mai mic dintre 0 si 4, adica 0. Rezulta (-2, 0].

31. m = 4 — Intersectia este vida cand niciun numar din [-3, 4] nu este mai mare decat m,
adica cand m = 4 (inclusiv m = 4, pentru ca (m, +o0) nu il contine pe 4).

32.[2, 6) — Capatul stang al intersectiei este cel mai mare dintre -1 si 2, adica 2; capatul
drept este cel mai mic dintre 6 si 9, adica 6. Rezulta [2, 6).

33. m =10 — Intersectia este vida cand niciun numar din [3, 10] nu este mai mare decat m,
adica cand m = 10 (inclusiv m =10, pentru ca (m, +o0) nu il contine pe 10).

34. m = 4 — Intersectia este vida cand niciun numar din [1, 4] nu este mai mare decat m,
adica cand m 2 4 (inclusiv m = 4, pentru ca (m, +o0) nu il contine pe 4).

35. (-3, 0] — Capatul stang al intersectiei este cel mai mare dintre -6 si -3, adica -3;
capatul drept este cel mai mic dintre 0 si 3, adica 0. Rezulta (-3, 0].

36. (-0, 2) U (4, +00) — Din R se elimina si capetele 2 si 4 (pentru ca apartin lui [2, 4]).
Raman numerele mai mici decat 2 si mai mari decat 4.

37.[-1, 6] — Capatul stang al intersectiei este cel mai mare dintre -4 si -1, adica -71;
capatul drept este cel mai mic dintre 6 si 9, adica 6. Rezulta [-1, 6].

38. (-0, 2) U (8, +o0) — Din R se elimina si capetele 2 si 8 (pentru ca apartin lui [2, 8]).
Raman numerele mai mici decét 2 si mai mari decét 8.

39. m = 7 — Intersectia este vida cand niciun numar din [-1, 7] nu este mai mare decéat m,
adica cand m = 7 (inclusiv m = 7, pentru ca (m, +o0) nu il contine pe 7).

40. (4, 6] — Capatul stang al intersectiei este cel mai mare dintre 15si 4, adica 4; capatul
drept este cel mai mic dintre 6 si 9, adica 6. Rezulta (4, 6].

41.[8, 8] — Capatul stang al intersectiei este cel mai mare dintre 5 si 8, adica 8; capatul
drept este cel mai mic dintre 8 si 11, adica 8. Rezulta [8, 8].

42. m =10 — Intersectia este vida cand niciun numar din [2, 10] nu este mai mare decéat m,
adica cand m = 10 (inclusiv m =10, pentru ca (m, +o0) nu il contine pe 10).

43. (o0, =1) U (2, +o0) — Din R se elimina si capetele -1si 2 (pentru ca apartin lui [-1, 2]).
Raman numerele mai mici decat -1 si mai mari decat 2.

44. 3 — Reuniunea este [0, 6] (intregi: 7), intersectia este [2, 6) (intregi: 4). Diferenta: 7 - 4
= 3.

45. [3, 6) — Capatul stang al intersectiei este cel mai mare dintre 2 si 3, adica 3; capatul
drept este cel mai mic dintre 6 si 7, adica 6. Rezulta [3, 6).
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46. [1, 7] — Capatul stang al intersectiei este cel mai mare dintre -3 si 1, adica 1; capatul
drept este cel mai mic dintre 7 si 11, adica 7. Rezulta [1, 7].

47.(-o00, 2) U (7, +00) — Din R se elimina si capetele 2 si 7 (pentru ca apartin Iui [2, 7]).
Raman numerele mai mici decat 2 si mai mari decat 7.

48. (-0, 4) U (8, +o0) — Din R se elimina si capetele 4 si 8 (pentru ca apartin lui [4, 8]).
Raman numerele mai mici decéat 4 si mai mari decat 8.

49. [4,7) — Capatul stang al intersectiei este cel mai mare dintre 1 si 4, adica 4; capatul
drept este cel mai mic dintre 7 si 10, adica 7. Rezulta [4, 7).

50. (-o0, =3) U (0, +o0) — Din R se elimina si capetele -3 si 0 (pentru ca apartin lui [-3,
0]). R&man numerele mai mici decéat -3 si mai mari decét 0.

Test online

Exerseaza lectia cu intrebari cu 5 variante de raspuns, dintre care doar una este corecta. Sunt
150 de intrebari, pe 3 niveluri: usor, mediu si dificil. Alegi nivelul si cate intrebari vrei (10, 20, 30
sau 50).

< Inapoi la clasa a 8-a

www.eremusmate.ro - Intervale numerice si reprezentarea lor pe axa numerelor; intersectia si reuniunea intervalelor — Clasa a 8-a 23/23


http://127.0.0.1:8802/clasa-8/index.html

