Fractii algebrice. Operatii cu fractii algebrice

Conditii de existenta, amplificare, simplificare, adunare, scadere, inmultire si
impartire de fractii algebrice.

Fractii algebrice

O fractie algebrica este un raport de doua expresii algebrice, A/B, cu B # 0. Ea are sens doar
pentru valorile lui x pentru care numitorul este diferit de O (conditii de existenta).

Exemplul 1. Pentru ce valori ale lui x are sens 5/(x* - 4)?

Rezolvare. Cerem x> -4 #0.Cumx®* -4 = (x - 2)(x + 2),x # 2six 2 -2. Decix €E R
\ {-2, 2}.

Amplificare si simplificare

A/B = (A-C)/(B-C) (amplificare, C # 0)
(A-C)/(B-C) = A/B (simplificare)

Simplificam doar factori comuni, nu termeni! De aceea descompunem intai numaratorul si
numitorul in factori.

Exemplul 2. Simplifica (x* = 9)/(x* + 6x + 9), x # -3.

Metoda 1 (descompunénd). x> - 9 = (x - 3)(x + 3); x® + 6x + 9 = (x + 3)2. Simplificam
cu (x + 3): (x - 3)/(x + 3).

Metoda 2 (verificare numerica). Pentrux =1: (1-9)/(1+ 6 + 9) = -8/16 = -1/2, iar (1
-3)/(1+3)=-2/4=-12 v.

Adunarea si scaderea

Daca numitorii sunt egali, adunam numaratorii. Daca sunt diferiti, aducem fractiile la un numitor
comun (de obicei produsul sau cel mai mic multiplu comun al numitorilor).
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A/C + B/C = (A + B)/C
A/B + C/D = (AD + BC)/(BD)

Exemplul 3. Calculeaza 2/(x = 1) + 3/(x + 1), x # £1.

Metoda 1 (humitor comun). Numitorul comun este (x - N(x +1). 2(x + 1) + 3(x - 1) =
5x - 1. Rezultat: (5x = 1)/((x = 1)(x + 1)).

Metoda 2 (verificare numerica). Pentru x = 2: 2/1 + 3/3 = 3, iar (10 - 1)/(1-3) = 3 v.

Inmultirea si Impartirea

(A/B)-(C/D) = (A-C)/(B-D)
(A/B) : (C/D) = (A/B)-(D/C)

Exemplul 4. Calculeaza (x* - 1)/x - x*/(x + 1), x & {0, -1}.

Metoda 1 (descompunand). x> - 1= (x = 1)(x +1). (x = D(x + D/x - x*/(x +1) = (x = 1)
=x%-X.

Metoda 2 (simplificand pe etape). Simplificam (x + 1) si un x: ramane (x - 1)-x.

Greseli frecvente

Se simplifica termeni: (x + 3)/3 = X, ceea ce este fals (corect: se simplifica doar factori).

Se uita conditiile de existenta a numitorilor.

La adunare se aduna si numitorii: 1/x + 1/y = 2/(x + y).

La scadere se uita schimbarea semnelor in numarator.
Exercitii

Rezolva pe caiet, apoi verifica-ti raspunsurile. Exercitiile sunt grupate pe trei niveluri de
dificultate. La test vei primi si variante de raspuns.
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Nivel usor (50 de exercitii)

. Simplifica fractia (x*> - 64)/(x - 8), x # 8.

. Simplifica fractia (x> - 25)/(x - 5), x # 5.

. Amplifica fractia x/(x + 2) cu 4.

. Calculeaza (x + 5)/(x + 5) + (x + 6)/(x + 5), x # —5.

. Simplifica fractia (3x + 12)/3.

. Simplifica fractia (x*> - 36)/(x - 6), x # 6.

. Calculeaza valoarea fractiei (x + 3)/(x = 2) pentru x = 4.

. Simplifica fractia (x> - 49)/(x = 7), x # 7.
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.Calculeazad (x + 1)/(x + 2) + (x + 5)/(x + 2), x # -2.
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o

. Pentru ce valori ale lui x are sens fractia 9/(x + 2)?

=
=

. Simplifica fractia (6x + 42)/6.

[EEY
N

. Amplifica fractia x/(x + 3) cu 3.

=
w

. Pentru ce valori ale lui x are sens fractia 3/(x - 2)?

[EEY
N

.Calculeazd (x + 7)/(x + 2) + (x + 5)/(x + 2), x # -2.

[EEN
o

. Amplifica fractia x/(x + 2) cu 2.

=
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. Amplifica fractia x/(x + 4) cu 2.

[EEY
~N

. Calculeaza valoarea fractiei (x — 3)/(x + 6) pentru x = -2.

[EEY
[oe]

. Amplifica fractia x/(x + 4) cu 5.
. Calculeaza (x + 6)/(x + 4) + (x + 1)/(x + 4), x # —4.
. Calculeaza (x + 2)/(x + 4) + (x + 7)/(x + 4), x # —-4.

. Simplifica fractia (x*> - 16)/(x - 4), x # 4.

N N N P
N P O ©

. Simplifica fractia (5x + 5)/5.

N
w

. Pentru ce valori ale lui x are sens fractia 6/(x + 9)?

N
~

. Pentru ce valori ale lui x are sens fractia 5/(x - 6)?

N
o

. Pentru ce valori ale lui x are sens fractia 1/(x - 4)?

N
(0]

. Calculeaza valoarea fractiei (x + 5)/(x — 2) pentru x = 3.

N
N

. Simplifica fractia (5x + 15)/5.

N
[00]

. Simplifica fractia (x* - 4)/(x = 2), x # 2.

N
©

. Simplifica fractia (2x + 2)/2.

w
o

. Pentru ce valori ale lui x are sens fractia 1/(x - 3)?

w
=

. Pentru ce valori ale lui x are sens fractia 1/(x - 6)?
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32.
33.
34.
35.
36.
37.
38.
39.
40.
41.
42.
43.
44.
45.
46.
47.
48.
49.
50.

Calculeaza (x + 2)/(x + 3) + (x + 1)/(x + 3), x # =3.

Calculeaza valoarea fractiei (x — 4)/(x + 6) pentru x = 3.

Simplifica fractia (6x + 54)/6.

Calculeaza (x + 4)/(x + 3) + (x + 4)/(x + 3), x # -3.

Simplifica fractia (x* - 9)/(x - 3), x # 3.

Amplifica fractia x/(x + 5) cu 5.

Amplifica fractia x/(x + 4) cu 3.

Pentru ce valori ale lui x are sens fractia 1/(x - 5)?

Pentru ce valori ale lui x are sens fractia 5/(x + 7)?

Pentru ce valori ale lui x are sens fractia 4/(x + 4)?

Calculeaza (x + 6)/(x + 3) + (x + 7)/(x + 3), x # 3.

Pentru ce valori ale lui x are sens fractia 7/(x - 5)?

Calculeaza valoarea fractiei (x — 6)/(x + 1) pentru x = 4.

Amplifica fractia x/(x + 4) cu 4.

Pentru ce valori ale lui x are sens fractia 2/(x - 7)?

Calculeaza (x + 2)/(x + 3) + (x + 5)/(x + 3), x # -3.

Amplifica fractia x/(x + 1) cu 3.

Calculeaza (x + 1)/(x + 5) + (x + 7)/(x + 5), x # —5.

Calculeaza (x + 7)/(x + 5) + (x + 2)/(x + 5), x # —5.

V¥ Arata raspunsurile: nivel usor

1
2
3.
4
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.X+8—x?>-64=(x - 8)(x + 8). Simplificam cu (x — 8): rezultad x + 8.
.X+5—x?-25=(x-5)(x +5). Simplificdm cu (x - 5): rezultd x + 5.
4x/(4x + 8) — Se inmultesc numaratorul si numitorul cu 4: 4-x/(4-(x + 2)) = 4x/(4x + 8).

. (2x + 1)/(x + 5) — Fractiile au acelasi numitor, deci adunam numaratorii: (x + 5) + (x +
6) = 2x + 11. Rezultat: (2x + 11)/(x + 5).

. X + 4 — Scoatem factorul comun 3: 3(x + 4)/3 = x + 4.
.X+6—x%-36=(x - 6)(x + 6). Simplificdm cu (x — 6): rezultd x + 6.
.7/2—Pentrux = 4: (4 +3)/(4-2)=7/(2) =7/2.

X+7—x2-49 = (x - 7)(x + 7). Simplificdm cu (x - 7): rezulta x + 7.

. (2x + 6)/(x + 2) — Fractiile au acelasi numitor, deci adunam numaratorii: (x + 1) + (x +
5) = 2x + 6. Rezultat: (2x + 6)/(x + 2).

. X # =2 — Numitorul nu poate fi 0: x + 2 # O, deci x # -2.
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11.
12.
13.
14.

15.
16.
17.
18.

19.

20.

21.
22.
23.
24.
25.
26.
27.
28.
29.
30.
31.
32.

33.
34.
35.

36.
37.

X + 7 — Scoatem factorul comun 6: 6(x + 7)/6 = x + 7.

3x/(3x + 9) — Se inmultesc numaratorul si numitorul cu 3: 3-x/(3-(x + 3)) = 3x/(3x + 9).

X # 2 — Numitorul nu poate fi 0: x — 2 # O, deci x # 2.

(2x +12)/(x + 2) — Fractiile au acelasi numitor, deci adunam numaratorii: (x + 7) + (x +
5) = 2x + 12. Rezultat: (2x + 12)/(x + 2).

2x/(2x + 4) — Se inmultesc numaratorul si numitorul cu 2: 2-x/(2-(x + 2)) = 2x/(2x + 4).

2x/(2x + 8) — Se inmultesc numaratorul si numitorul cu 2: 2-x/(2:(x + 4)) = 2x/(2x + 8).

-5/4 — Pentru x = -2: (-2 - 3)/(-2 + 6) = -5/(4) = -5/4.

5x/(5x + 20) — Se inmultesc numaratorul si numitorul cu 5: 5-x/(5-(x + 4)) = 5x/(5x +
20).

(2x + 7)/(x + 4) — Fractiile au acelasi numitor, deci adunam numaratorii: (x + 6) + (x +
1) = 2x + 7. Rezultat: (2x + 7)/(x + 4).

(2x + 9)/(x + 4) — Fractiile au acelasi numitor, deci adunam numaratorii: (x + 2) + (x +
7) = 2x + 9. Rezultat: (2x + 9)/(x + 4).

X+4—x?>-16 = (x - 4)(x + 4). Simplificadm cu (x - 4): rezulta x + 4.
X +1— Scoatem factorul comun 5: 5(x +1)/5 = x + 1.

X # =9 — Numitorul nu poate fi 0: x + 9 # 0, deci x # -9.

X # 6 — Numitorul nu poate fi 0: x - 6 # 0, deci x # 6.

X # 4 — Numitorul nu poate fi 0: x = 4 # O, deci x # 4.

8 —Pentrux =3: (3 +5)/(3-2)=8/(1) =8.

x + 3 — Scoatem factorul comun 5: 5(x + 3)/5 = x + 3.
X+2—x?*-4=(x-2)(x+2). Simplificdm cu (x - 2): rezulta x + 2.
X +1— Scoatem factorul comun 2: 2(x +1)/2 = x + 1.

x # 3 — Numitorul nu poate fi 0: x = 3 # 0, deci x # 3.

X # 6 — Numitorul nu poate fi 0: x — 6 # 0, deci x # 6.

(2x + 3)/(x + 3) — Fractiile au acelasi numitor, deci adunam numaratorii: (x + 2) + (x +
1) = 2x + 3. Rezultat: (2x + 3)/(x + 3).

-1/9 — Pentru x = 3: (3 - 4)/(3 + 6) = -1/(9) = -1/9.
X + 9 — Scoatem factorul comun 6: 6(x + 9)/6 = x + 9.

(2x + 8)/(x + 3) — Fractiile au acelasi numitor, deci adunam numaratorii: (x + 4) + (x +
4) = 2x + 8. Rezultat: (2x + 8)/(x + 3).

X+3—x?-9=(x-3)(x+ 3). Simplificam cu (x — 3): rezultd x + 3.

5x/(5x + 25) — Se inmultesc numaratorul si numitorul cu 5: 5-x/(5-(x + 5)) = 5x/(5x +
25).
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38.

39.
40.
41.
42.

43.
44.-2[5 — Pentrux = 4: (4 - 6)/(4 +1) = -2/(5) = -2/5.
45,

46.
47.

48.
49.

50.

12).

7) = 2x + 13. Rezultat: (2x + 13)/(x + 3).

16).

5) = 2x + 7. Rezultat: (2x + 7)/(x + 3).

7) = 2x + 8. Rezultat: (2x + 8)/(x + 5).

2) = 2x + 9. Rezultat: (2x + 9)/(x + 5).

Nivel mediu (50 de exercitii)
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. Calculeaz3 (x> - 49)/(x +8) : (x - 7)/(x + 8), x & {-8, 7}.
. Simplifica (4x + 32)/(4x? - 256), x # 8.

. Calculeaza (x - 3)/(x = 2) - (x = 2)/(x + 2).

. Pentru ce valori ale Iui x are sens fractia 1/(x* - 4)?
. Simplifica fractia (30x? + 5x)/5x, x # O.

. Pentru ce valori ale Iui x are sens fractia 1/(x*> - 16)?
. Simplifica (3x + 18)/(3x* - 108), x # 6.

. Simplifica (2x + 10)/(2x* - 50), x # 5.

. Simplifica fractia (x? - 16)/(x* + 8x + 16), x # 4.

. Simplifica fractia (x? - 9)/(x® + 6x + 9), x = -3.

. Calculeaza 6/(x + 1) + 1/(x + 6), x & {-1, -6}.
.Calculeaza1/(x = 7) = 1/(x +7), x £ 7.

. Simplifica fractia (15x* + 25x)/5x, x # 0.
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3x/(3x +12) — Se inmultesc numaratorul si numitorul cu 3: 3-x/(3-(x + 4)) = 3x/(3x +

X # 5 — Numitorul nu poate fi0: x = 5 # 0, deci x # 5.
X # =7 — Numitorul nu poate fi0: x + 7 # O, deci x # -7.
X # =4 — Numitorul nu poate fi 0: x + 4 # O, deci x # —-4.

(2x + 13)/(x + 3) — Fractiile au acelasi numitor, deci adunam numaratorii: (x + 6) + (x +

X # 5 — Numitorul nu poate fi0: x = 5 # 0, deci x # 5.

4x/(4x + 16) — Se inmultesc numaratorul si numitorul cu 4: 4-x/(4-(x + 4)) = 4x/(4x +

X # 7 — Numitorul nu poate fi0: x =7 # 0, deci x # 7.

(2x + 7)/(x + 3) — Fractiile au acelasi numitor, deci adunam numaratorii: (x + 2) + (x +

3x/(3x + 3) — Se inmultesc numaratorul si numitorul cu 3: 3-x/(3-(x + 1)) = 3x/(3x + 3).

(2x + 8)/(x + 5) — Fractiile au acelasi numitor, deci adunam numaratorii: (x + 1) + (x +

(2x + 9)/(x + 5) — Fractiile au acelasi numitor, deci adunam numaratorii: (x + 7) + (x +
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14. Simplifica fractia (12x? + 6x)/3x, x # 0.

15. Simplifica (3x + 15)/(3x* - 75), x # 5.

16. Simplifica (5x + 10)/(5x® - 20), x # 2.

17. Simplifica fractia (8x* + 12x)/4x, x # 0.

18. Calculeaza 2/(x + 1) + 3/(x + 4), x & {-1, -4}.

19. Calculeaza 2/(x + 1) + 6/(x + 5), x & {-1, -5}.

20. Simplifica fractia (x* = 49)/(x* + 14x + 49), x # -7.
21. Calculeaza (x - 5)/(x = 6) - (x = 6)/(x + 4).

22. Calculeaza 1/(x = 6) = 1/(x + 6), X # *6.

23. Simplifica fractia (15x2 + 3x)/3x, x # 0.

24. Calculeaza 1/(x = 2) = 1/(x + 2), x # £2.

25. Pentru ce valori ale Iui x are sens fractia 1/(x* - 81)?
26. Pentru ce valori ale lui x are sens fractia 1/(x? - 49)?
27. Calculeaza (x* - 64)/(x + 3) : (x - 8)/(x + 3), x & {-3, 8}.
28. Simplifica (4x + 36)/(4x* — 324), x # 9.

29. Calculeaza 1/(x = 4) = 1/(x + 4), x # *4.

30. Simplifica fractia (20x* + 10x)/5x, x # 0.

31. Calculeaza 3/(x + 4) + 4/(x + 3), x & {-4, -3}.

32. Simplifica fractia (x* — 4)/(x*> + 4x + 4), x # =2.

33. Simplifica fractia (8x* + 18x)/2x, x # 0.

34. Simplifica fractia (15x® + 5x)/5x, x # 0.

35. Calculeaza 6/(x + 1) + 5/(x + 3), x & {-1, -3}.

36. Pentru ce valori ale lui x are sens fractia 1/(x*> - 36)?
37. Calculeaza 5/(x + 4) + 5/(x + 3), x & {-4, -3}.

38. Calculeaza (x* - 25)/(x + 3) : (x = 5)/(x + 3), x & {-3, 5}.
39. Calculeaza (x + 3)/(x = 5) - (x = 5)/(x +1).

40. Simplifica (4x + 24)/(4x* - 144), x # £6.

41. Pentru ce valori ale lui x are sens fractia 1/(x*> - 9)?
42. Calculeaza 1/(x = 3) = 1/(x + 3), x # £3.

43. Calculeaza (x + 2)/(x - 6) - (x - 6)/(x - 5).

44. Simplifica fractia (12x* + 21x)/3x, x # 0.

45. Calculeaza 6/(x + 1) + 6/(x + 3), x & {-1, -3}.

46. Simplifica fractia (12x* + 8x)/2x, x # 0.
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47. Simplifica (2x + 14)/(2x* - 98), x # £7.
48. Simplifica (5x + 20)/(5x* - 80), x # 4.

49. Pentru ce valori ale Iui x are sens fractia 1/(x*> - 64)?

50. Simplifica (2x + 6)/(2x* - 18), x # =3.

v Arata raspunsurile: nivel mediu

1.

10.

11.

12.

13.
14.
15.

16.

17.

x + 7 — Impartirea se transform& in inmultire cu inversa: (x2 - 49)/(x + 8) - (x + 8)/(x -
7)=(x=-7)(x+7)(x=-7)=x+7.

. 1/(x = 8) — Numarator: 4(x + 8). Numitor: 4(x* - 64) = 4(x - 8)(x + 8). Simplificdm cu

4(x + 8):1/(x - 8).

. (x = 3)/(x + 2) — Simplificdm factorul comun (x - 2): ramane (x - 3)/(x + 2).

.X € R\ {-2, 2} — Numitorul se anuleaza cand x* = 4, adica x = 2 sau x = -2. Fractia

are sens pentrux € R \ {-2, 2}.

. 6Xx + 1— Scoatem factorul comun 5x: 5x(6x + 1)/5x = 6x + 1.

.X € R \ {-4, 4} — Numitorul se anuleaza cand x* = 16, adica x = 4 sau x = —-4. Fractia

are sens pentrux € R \ {-4, 4}.

. 1/(x = 6) — Numarator: 3(x + 6). Numitor: 3(x*> - 36) = 3(x — 6)(x + 6). Simplificam cu

3(x + 6):1/(x - 6).

. 1/(x = 5) — Numarator: 2(x + 5). Numitor: 2(x? - 25) = 2(x = 5)(x + 5). Simplificam cu

2(x + 5):1/(x - 5).

. (x = 4)/(x + 4) — Numarator: x> - 16 = (x — 4)(x + 4). Numitor: x*> + 8x + 16 = (x + 4)2.

Simplificam cu (x + 4): (x = 4)/(x + 4).

(x = 3)/(x + 3) — Numarator: x> - 9 = (x — 3)(x + 3). Numitor: x®> + 6x + 9 = (x + 3)2.
Simplificdm cu (x + 3): (x - 3)/(x + 3).

(7x + 37)/((x + 1)(x + 6)) — Numitor comun: (x + 1)(x + 6). Amplificam: 6(x + 6) + 1(x +
1) = 7x + 37. Rezultat: (7x + 37)/((x + 1)(x + 6)).

14/((x = 7)(x + 7)) — Numitor comun (x = 7)(x + 7): [(x + 7) = (x = 7))/((x = 7)(x + 7)) =
14/((x = 7)(x + 7)).

3x + 5 — Scoatem factorul comun 5x: 5x(3x + 5)/5x = 3x + 5.
4x + 2 — Scoatem factorul comun 3x: 3x(4x + 2)/3x = 4x + 2.

1/(x = 5) — Numarator: 3(x + 5). Numitor: 3(x* - 25) = 3(x - 5)(x + 5). Simplificam cu
3(x + 5):1/(x - 5).

1/(x = 2) — Numarator: 5(x + 2). Numitor: 5(x®> = 4) = 5(x = 2)(x + 2). Simplificdm cu 5(x

+2):1/(x - 2).

2x + 3 — Scoatem factorul comun 4x: 4x(2x + 3)/4x = 2x + 3.
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. (5% + 1) /((x + 1)(x + 4)) — Numitor comun: (x + 1)(x + 4). Amplificam: 2(x + 4) + 3(x +
1) = 5x + 11. Rezultat: (5x + 11)/((x + 1)(x + 4)).

19. (8x + 16)/((x + 1)(x + 5)) — Numitor comun: (x + 1)(x + 5). Amplificam: 2(x + 5) + 6(x +
1) = 8x + 16. Rezultat: (8x + 16)/((x + 1)(x + 5)).

20. (x = 7)/(x + 7) — Numarator: x> - 49 = (x = 7)(x + 7). Numitor: x> + 14x + 49 = (x + 7).
Simplificdm cu (x + 7): (x = 7)/(x + 7).

21. (x = 5)/(x + 4) — Simplificam factorul comun (x — 6): ramane (x - 5)/(x + 4).

22.12/((x = 6)(x + 6)) — Numitor comun (x = 6)(x + 6): [(x + 6) = (x = 6)1/((x = 6)(x + 6)) =
12/((x — 6)(x + 6)).

23. 5x + 1— Scoatem factorul comun 3x: 3x(5x + 1)/3x = 5x + 1.

24. 4/((x = 2)(x + 2)) — Numitor comun (x = 2)(x + 2): [(x + 2) = (x = 2)]/((x = 2)(x + 2)) =
4/((x - 2)(x + 2)).

25.x € R \ {-9, 9} — Numitorul se anuleaza cand x* = 81, adica x = 9 sau x = -9. Fractia
are sens pentrux € R \ {-9, 9}.

26.x € R \ {-7, 7} — Numitorul se anuleaza cand x* = 49, adica x = 7 sau x = -7. Fractia
are sens pentrux € R \ {-7, 7}.

27.x + 8 — impértirea se transforma in inmultire cu inversa: (x2 - 64)/(x + 3) - (x + 3)/(x -
8) =(x-8)(x+8)/(x-8)=x+8.

28.1/(x = 9) — Numarator: 4(x + 9). Numitor: 4(x®> — 81) = 4(x - 9)(x + 9). Simplificam cu
4(x +9):1/(x - 9).

29. 8/((x - 4)(x + 4)) — Numitor comun (x = 4)(x + 4): [(x + 4) = (x = 4)]/((x = 4)(x + 4)) =
8/((x — 4)(x + 4)).

30. 4x + 2 — Scoatem factorul comun 5x: 5x(4x + 2)/5x = 4x + 2.

31. (7x + 25)/((x + 4)(x + 3)) — Numitor comun: (x + 4)(x + 3). Amplificam: 3(x + 3) + 4(x +
4) = 7x + 25. Rezultat: (7x + 25)/((x + 4)(x + 3)).

32. (x = 2)/(x + 2) — Numarator: x2 - 4 = (x = 2)(x + 2). Numitor: x2 + 4x + 4 = (x + 2)2.
Simplificdm cu (x + 2): (x = 2)/(x + 2).

33. 4x + 9 — Scoatem factorul comun 2x: 2x(4x + 9)/2x = 4x + 9.
34. 3x + 1— Scoatem factorul comun 5x: 5x(3x + 1)/5x = 3x + 1.

35. (1Mx + 23)/((x + 1)(x + 3)) — Numitor comun: (x + 1)(x + 3). Amplificadm: 6(x + 3) + 5(x +
1) = 11x + 23. Rezultat: (11x + 23)/((x + 1)(x + 3)).

36.x € R \ {-6, 6} — Numitorul se anuleaza cand x> = 36, adica x = 6 sau x = —6. Fractia
are sens pentru x € R \ {-6, 6}.

37. (10x + 35)/((x + 4)(x + 3)) — Numitor comun: (x + 4)(x + 3). Amplificam: 5(x + 3) + 5(x
+ 4) = 10x + 35. Rezultat: (10x + 35)/((x + 4)(x + 3)).

38. x + 5 — impértirea se transforma in inmultire cu inversa: (x2 - 25)/(x + 3) - (x + 3)/(x -
5)=(x-5)(x+5)/(x-5)=x+5.
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39. (x + 3)/(x + 1) — Simplificadm factorul comun (x = 5): ramane (x + 3)/(x + 1).

40.1/(x = 6) — Numarator: 4(x + 6). Numitor: 4(x*> = 36) = 4(x - 6)(x + 6). Simplificam cu
4(x + 6):1/(x - 6).

41.x € R \ {-3, 3} — Numitorul se anuleaza cand x* = 9, adica x = 3 sau x = -3. Fractia
are sens pentrux € R \ {-3, 3}.

42.6/((x = 3)(x + 3)) — Numitor comun (x = 3)(x + 3): [(x + 3) - (x = 3)I/((x - 3)(x + 3)) =
6/((x = 3)(x + 3)).

43. (x + 2)/(x = 5) — Simplificam factorul comun (x = 6): ramane (x + 2)/(x - 5).
44. 4x + 7 — Scoatem factorul comun 3x: 3x(4x + 7)/3x = 4x + 7.

45. (12x + 24)/((x + 1)(x + 3)) — Numitor comun: (x + 1)(x + 3). Amplificam: 6(x + 3) + 6(x +
1) = 12x + 24. Rezultat: (12x + 24)/((x + 1)(x + 3)).

46. 6x + 4 — Scoatem factorul comun 2x: 2x(6x + 4)/2x = 6x + 4.

47.1/(x = 7) — Numarator: 2(x + 7). Numitor: 2(x* = 49) = 2(x = 7)(x + 7). Simplificdm cu
2(x + 7):1/(x = 7).

48.1/(x = 4) — Numarator: 5(x + 4). Numitor: 5(x®> = 16) = 5(x — 4)(x + 4). Simplificam cu
5(x + 4):1/(x - 4).

49.x € R \ {-8, 8} — Numitorul se anuleaza cand x* = 64, adica x = 8 sau x = -8. Fractia
are sens pentrux € R \ {-8, 8}.

50. 1/(x = 3) — Numarator: 2(x + 3). Numitor: 2(x* - 9) = 2(x — 3)(x + 3). Simplificam cu 2(x
+3):1/(x - 3).

Nivel dificil (50 de exercitii)

. Calculeaza (1/(x = 7) +1/(x + 7)) - (x* - 49), x # *7.

.Calculeaza x/(x +2) + 2/(x + 2) = 1, x 2 -2.

. Fie E = (3x* - 12)/(3x + 6). Simplifica E si calculeaza valoarea lui E pentru x = 5.

. Calculeaza x/(x + 3) + 3/(x + 3) =1, x 2 =-3.

. Pentru ce valori ale lui x are sens expresia 1/(x = 6) + 1/(x + 4)?

. Fie E = (5x® = 20)/(5x + 10). Simplifica E si calculeaza valoarea lui E pentru x = 5.
. Pentru ce valori ale lui x are sens expresia 1/(x = 3) + 1/(x + 6)?

. Calculeaza (1/(x = 2) +1/(x + 2)) - (x* - 4), x # *2.

. Calculeaza 1/x + 2/(x + 3), x & {0, -3}.

© 00O N O o b W N P

[EEN
o

. Fie E = (5x* - 80)/(5x + 20). Simplifica E si calculeaza valoarea lui E pentru x = 9.

=
=

. Fie E = (2x* - 18)/(2x + 6). Simplifica E si calculeaza valoarea lui E pentru x = 7.

. Calculeaza 2/x + 3/(x + 5), x & {0, -5}.

=
w N

. Calculeaza x/(x + 6) + 6/(x + 6) - 1, x # —6.
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14.
15.
16.
17.
18.
19.
20.
21.
22.
23.
24.
25.
26.
27.
28.
29.
30.
31.
32.
33.
34.
35.
36.
37.
38.
39.
40.
41.
42.
43.
44.
45.
46.

Pentru ce valori ale lui x are sens expresia 1/(x = 3) + 1/(x + 4)?

Calculeaza (x® — 25)/(x® - 10x + 25) - (x = 5)/(x + 5), x # £5.

Fie E = (5x% - 125)/(5x + 25). Simplifica E si calculeaza valoarea lui E pentru x = 11.
Calculeaza 3/x + 5/(x + 1), x & {0, -1}.

Calculeaza x/(x + 4) + 4/(x + 4) -1, x = —-4.

Pentru ce valori ale lui x este egala cu 0 fractia (x* - 25)/(x + 3)?

Calculeaza (x + 5)/(x = 5) = (x = 5)/(x + 5), x # £5.

Calculeaza x/(x — 6) - (x* - 36)/x?, x & {0, 6}.

Calculeaza (1/(x - 8) + 1/(x + 8)) - (x*> — 64), x # *8.

Calculeaza valoarea fractiei (x> = 1)/(x = 1) pentru x = 5.

Simplifica fractia (x* + 12x + 36)/(x® - 36), x # £6.

Calculeaza 5/x + 1/(x + 4), x & {0, -4}.

Calculeaza (x + 3)/(x - 3) = (x = 3)/(x + 3), x # 3.

Simplifica fractia (x> + 8x + 16)/(x® - 16), x # 4.

Calculeazd (x> - 9)/(x2 - 6x +9) - (x - 3)/(x + 3), x # *3.

Calculeazad (1/(x = 3) + 1/(x + 3)) - (x2 - 9), x # *3.

Calculeaza 5/x + 2/(x + 3), x & {0, -3}.

Calculeaza x/(x — 5) - (x* - 25)/x?, x €& {0, 5}.

Calculeazd (x® - 36)/(x®> - 12x + 36) - (x - 6)/(x + 6), x # *6.

Fie E = (3x? - 3)/(3x + 3). Simplifica E si calculeaza valoarea lui E pentru x = 3.
Pentru ce valori ale lui x are sens expresia 1/(x — 4) + 1/(x + 7)?

Pentru ce valori ale lui x are sens expresia 1/(x — 6) + 1/(x + 5)?

Pentru ce valori ale lui x are sens expresia 1/(x = 3) + 1/(x + 7)?

Pentru ce valori ale lui x are sens expresia 1/(x = 4) + 1/(x + 2)?

Calculeaza x/(x + 5) + 5/(x + 5) - 1, x 2 —5.

Pentru ce valori ale lui x are sens expresia 1/(x = 5) + 1/(x + 4)?

Fie E = (6x% - 6)/(6x + 6). Simplifica E si calculeaza valoarea lui E pentru x = 3.
Calculeazd (x> - 49)/(x2 - 14x + 49) - (x - 7)/(x + 7), x # £7.

Calculeaza (x + 4)/(x = 4) - (x — 4)/(x + 4), x # *4.

Calculeaza 5/x + 2/(x + 1), x & {0, -1}.

Calculeaza x/(x — 7) - (x* - 49)/x?, x & {0, 7}.

Fie E = (6x? - 150)/(6x + 30). Simplifica E si calculeaza valoarea Iui E pentru x = 11.

Calculeaza valoarea fractiei (x* = 25)/(x - 5) pentru x = 4.
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47. Calculeaza 3/x + 2/(x + 2), x & {0, -2}.

48. Calculeaza valoarea fractiei (x> = 1)/(x = 1) pentru x = 6.

49. Simplifica fractia (x* + 10x + 25)/(x*> - 25), x # 5.

50. Simplifica fractia (x* + 6x + 9)/(x? - 9), x # £3.

v Arata raspunsurile: nivel dificil

1.

a b~ W N

o

10.
11.
12.

13.
14.

15.

16.
17.

18.
19.

2x — Suma din paranteza: (x + 7 + x = 7)/((x = 7)(x + 7)) = 2x/(x* = 49). Apoi 2x/(x* -
49) - (x* - 49) = 2x.

. 0 — Cele trei termeni au acelasi numitor: (x + 2)/(x +2) =1=1-1=0.
.3—E=3(x-2)(x+2)/(3(x+2) =x-2.Pentrux=5:5-2=3.
. 0 — Cele trei termeni au acelasi numitor: (x + 3)/(x +3) -1=1-1=0.

.XE€ R\ {6, -4} — Trebuie ca ambii numitori sa fie nenuli: x -6 #0=>x#26;x+4 %0

> x % -4.Decix €ER \ {6, -4}.

.3—E=5(Xx-2)(x+2)/(5(x+2)=x-2.Pentrux=5:5-2=3.

.XER\ {3, -6} — Trebuie ca ambii numitori sd fienenuli: x -320=>x#3;x+6 #0

> Xx z -6. Decix €R \ {3, -6}.

. 2x — Suma din paranteza: (x + 2 + x = 2)/((x = 2)(x + 2)) = 2x/(x* - 4). Apoi 2x/(x? - 4)

- (x2 - 4) = 2x.

. (3x + 3)/(x(x + 3)) — Numitor comun x(x + 3): 1(x + 3) + 2x = 3x + 3. Rezultat: (3x +

3)/(x(x + 3)).
5—E=5(x-4)(x+4)/(5(x+4)) =x-4.Pentrux=9:9-4=5,
4—E=2(x-3)(x+3)/(2(x+3)) =x-3.Pentrux=7:7-3 =4.

(5x + 10)/(x(x + 5)) — Numitor comun x(x + 5): 2(x + 5) + 3x = 5x + 10. Rezultat: (5x +
10)/(x(x + 5)).

0 — Cele trei termeni au acelasi numitor: (x + 6)/(x + 6) -1=1-1= 0.

X ER \ {3, -4} — Trebuie ca ambii numitori sa fie nenuli: x -320=>x#3;x+4 %0
= x # -4.Decix € R \ {3, -4}.

1—x2-25=(x-5)(x +5); x> -10x + 25 = (x = 5)2. Produsul = (x - 5)(x + 5)/(x - 5)2 -
(x =5)/(x +5) =1.

6—E=5(x-5)(x+5)/(5(x+5))=x-5.Pentrux=11:1M-5=6.

(8x + 3)/(x(x + 1)) — Numitor comun x(x + 1): 3(x + 1) + 5x = 8x + 3. Rezultat: (8x +
3)/(x(x + 1)).

0 — Cele trei termeni au acelasi numitor: (x + 4)/(x + 4) -1=1-1=0.

x € {-5, 5} — O fractie este 0 cand numaratorul este 0 si numitorul este nenul: x> = 25
= X = £5; numitorul x + 3 # O pentru x = 5.
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20. 20x/((x = 5)(x + 5)) — Numitor comun (x = 5)(x + 5): [(x + 5)% = (x = 5)?]/((x = 5)(x +
5)) = 20x/((x = 5)(x + 5)).

21. (x+6)/x —x/(x = 6) - (x - B)(x + 6)/x* = (x + 6)/x.

22.2x — Suma din paranteza: (x + 8 + x = 8)/((x — 8)(x + 8)) = 2x/(x* - 64). Apoi 2x/(x* -
64) - (x* - 64) = 2x.

23.6 — Simplificam: (x> - 1)/(x = 1) =x + 1. Pentrux = 5: 5+ 1= 6.

24. (x + 6)/(x = 6) — x>+ 12x + 36 = (x + 6)%; x* = 36 = (x — 6)(x + 6). Simplificam cu (x +
6): (x + 6)/(x - 6).

25. (6x + 20)/(x(x + 4)) — Numitor comun x(x + 4): 5(x + 4) + 1x = 6x + 20. Rezultat: (6x +
20)/(x(x + 4)).

26. 12x/((x = 3)(x + 3)) — Numitor comun (x = 3)(x + 3): [(x + 3)% = (x = 3)?]/((x = 3)(x + 3))
= 12x/((x = 3)(x + 3)).

27.(x+4)/(x-4) — x>+ 8x +16 = (x + 4)%; x> = 16 = (x — 4)(x + 4). Simplificadm cu (x + 4):
(x +4)/(x - 4).

28.1—x2-9=(x-3)(x+3); x*-6x+9 = (x-3)% Produsul = (x = 3)(x + 3)/(x = 3)*- (x
-3)/(x+3)=1.

29. 2x — Suma din paranteza: (x + 3 + x = 3)/((x = 3)(x + 3)) = 2x/(x? - 9). Apoi 2x/(x* - 9)
- (x* - 9) = 2x.

30. (7x + 15)/(x(x + 3)) — Numitor comun x(x + 3): 5(x + 3) + 2x = 7x + 15. Rezultat: (7x +
15)/(x(x + 3)).

31.(x+5)/x —x/(x = 5) - (x - 5)(x + 5)/x* = (x + 5)/x.

32.1—x2-36=(x-6)(x +6); x> -12x + 36 = (x - 6)2. Produsul = (x - 6)(x + 6)/(x - 6)% -
(x - 6)/(x +6)=1.

33.2—E=3(x-1N(x+1)/(3(x+1))=x-1.Pentrux=3:3-1=2.

34.x € R \ {4, -7} — Trebuie ca ambii numitori sa fienenuli: x-420=>x#4;x+7 %0
> x# -7.Decix €ER \ {4, -7}.

35.x € R\ {6, -5} — Trebuie ca ambii numitori sa fie nenuli: x -6 #0=>x#6;x+5%0
=> x # -5.Decix €ER \ {6, -5}.

36.x € R \ {3, -7} — Trebuie ca ambii numitori sa fie nenuli: x -3#0=>x#23;x+720 >
x # -7.Decix € R\ {3, -7}.

37.x € R\ {4, -2} — Trebuie ca ambii numitori sa fienenuli: x -4 #0=>x#4;x+2#0
= x # -2.Decix € R \ {4, -2}.

38. 0 — Cele trei termeni au acelasi numitor: (x + 5)/(x + 5) =1=1-1=0.

39.x € R\ {5, -4} — Trebuie ca ambii numitori sa fie nenuli: x -5#0=> x5, x+4 %0
=> x # -4.Decix € R \ {5, -4}.

40.2—E=6(x-1)(x+1/(6(x+1))=x-1.Pentrux=3:3-1= 2.
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41.

42.

43.

44,
45.
46.
47.

48.
49.

50.

1—x2-49=(x-7)(x+7); x*-14x + 49 = (x = 7). Produsul = (x = 7)(x + 7)/(x = 7)* -

(x=7)(x+7) =1

16x/((x = 4)(x + 4)) — Numitor comun (x — 4)(x + 4): [(x + 4)%> = (x - 4)?]/((x - 4)(x +
4)) =16x/((x = 4)(x + 4)).

(7x + 5)/(x(x + 1)) — Numitor comun x(x + 1): 5(x + 1) + 2x = 7x + 5. Rezultat: (7x +
5)/(x(x +1)).

(X+7)x—x/(x=7)-(x=-7)x+7)/x*=(x+7)/x.
6—E=6(x-5)(x+5)/(6(x+5)=x-5Pentrux=1:1-5=6.
9 — Simplificam: (x? - 25)/(x = 5) =x + 5. Pentrux = 4: 4 + 5= 9,

(5x + 6)/(x(x + 2)) — Numitor comun x(x + 2): 3(x + 2) + 2x = 5x + 6. Rezultat: (5x +
6)/(x(x + 2)).

7 — Simplificam: (x* - 1)/(x - 1) =x+ 1. Pentrux=6:6 +1=7.

(x + 5)/(x = 5) — x*> + 10x + 25 = (x + 5)% x* = 25 = (x = 5)(x + 5). Simplificam cu (x +
5): (x + 5)/(x - 5).

(x+3)/(x=-3)—x2+6x+9=(x+3)%x>-9=(x-3)(x + 3). Simplificdm cu (x + 3):
(x + 3)/(x - 3).

Test online

Exerseaza lectia cu intrebari cu 5 variante de raspuns, dintre care doar una este corecta. Sunt
150 de intrebari, pe 3 niveluri: usor, mediu si dificil. Alegi nivelul si cate intrebari vrei (10, 20, 30
sau 50).

< Inapoi la clasa a 8-a
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