Sisteme de doua ecuatii liniare cu doua
necunoscute

Rezolvarea prin metoda substitutiei, a reducerii si grafic; sisteme fara solutie
si cu infinit de multe solutii.

Ce este un sistem

Un sistem de doua ecuatii liniare cu necunoscutele x siy are formaax + by =c,a'x + b'y =c'. O
solutie este perechea (x, y) care verifica ambele ecuatii.

Metoda substitutiei

Exprimam o necunoscuta din prima ecuatie si o inlocuim in a doua.

Metoda reducerii

Inmultim ecuatiile astfel incat coeficientii unei necunoscute s fie opusi, apoi adunam ecuatiile.

Metoda grafica

Fiecare ecuatie este o dreapta. Solutia sistemului este punctul de intersectie.
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Drepteley = x + 1siy = -x + 5 se taie in M(2, 3): sistemul are o singura solutie, (2, 3).

Drepte concurente: o solutie
Drepte paralele: nicio solutie (S = @)

Drepte identice: infinit de multe solutii
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Drepte paralele: sistem fara solutie Drepte care coincid: infinit de multe solutii

Exemplul 1. Rezolva: x + y =7, x -y = 1.

Metoda 1 (prin reducere). Adunam: 2x = 8, x = 4. Apoiy =7 - 4 = 3. S = {(4, 3)}.
Metoda 2 (prin substitutie). Din a doua, x =y + 1. iInprima:y +1+y =7y = 3, x = 4.

Metoda 3 (verificare). 4 + 3=7si4 -3 =1.

Exemplul 2. Rezolva: 2x + 3y =12, 3x -y = 7.

Metoda 1 (prin substitutie). Din a doua, y = 3x - 7. In prima: 2x + 9x - 21 =12, 11x =
33, x=3,y=2.

Metoda 2 (prin reducere). inmultim a doua cu 3: 9x - 3y = 21. Adun&dm cu prima: 11x =
33, x=3. Apoiy = 2.

Exemplul 3. Cate solutii are sistemul x +y = 3, 2x + 2y = 8?

Rezolvare. A doua devine x + y = 4, in contradictie cu x + y = 3. Nu are solutii:
dreptele sunt paralele.

Exemplul 4. Céte solutii are sistemul x -y =2, 3x - 3y = 6?

Rezolvare. A doua este de 3 ori prima. Dreptele coincid, deci sistemul are infinit de
multe solutii.

Greseli frecvente

e Se afla x, dar se uita y.
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e Se scade in loc sa se adune, deci nu dispare necunoscuta.

* La substitutie, se uita parantezele cand y are mai multi termeni.

Exercitii

Rezolva pe caiet, apoi verifica-ti raspunsurile. Exercitiile sunt grupate pe trei niveluri de
dificultate. La test vei primi si variante de raspuns.

Nivel usor (50 de exercitii)
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. Perechea

. Perechea (2, -3) este solutie a sistemului 5x + 3y = -9, 3x - 3y = -15?
. Perechea (-5, 8) este solutie a sistemului 2x + 2y = 6, 3x — 4y = 44?

. Rezolva sistemul: x + y =3, x -y = 3.

. Rezolva sistemul: x + y = 4, x -y = =10.

. Perechea (-6, -2) este solutie a sistemului 4x + 2y = =28, x - 4y = 2?
. Rezolva sistemul: x + y = 8, x -y = =10.

. Rezolva sistemul: x + y = -1, x -y = 3.

.Dacax=9six +y =16, cat este y?

.Dacax=9six +y=13, cat este y?

. Perechea (-3, 0) este solutie a sistemului x + 5y = =15, 3x - y = 3?
.Dacax =9six+y=12 catestey?

.Rezolva sistemul: x +y =7, x -y =7

.Dacax =2six+y=7 catestey?

. Perechea (-3, 6) este solutie a sistemului 2x + 2y = 4, 5x — 3y = -38?

6, 3) este solutie a sistemului 3x + 3y = 24, 2x - 5y = 2?

. Perechea (1, 6) este solutie a sistemului x + 4y = 24, x - 4y = =247

(
(
(
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. Perechea (7, 1) este solutie a sistemului 3x + 4y = 22, 5x - 2y = 28?

. Rezolva sistemul: x + y = -3, x -y = -5.

.Dacax =8six+y=10, cat este y?
.Dacax=6six+y=09,catestey?

. Perechea (3, 4) este solutie a sistemului 4x + 2y = 22, 4x -y =13?

. Perechea (-3, -5) este solutie a sistemului 2x + 2y = =18, 2x - 4y = 18?

. Perechea (3, 8) este solutie a sistemului 2x +y =12, 5x -y = 2?

-4, 0) este solutie a sistemului 2x + 3y = -8, 2x - 5y = -8?

1, 1) este solutie a sistemului 2x + 5y =1, 3x - 3y = -9?
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Rezolva sistemul: x + y = 4, x -y =10.

Dacax =8six +y =12, cateste y?

Perechea (1, 1) este solutie a sistemului 4x + 4y = 8, 2x - 3y = -1?
Dacax =4 six +y =13, cat este y?

Dacax=9six+y =14, cateste y?

Daca x =8 six +y =17, cat este y?

Perechea (-5, -1) este solutie a sistemului 3x + 3y = -21, 4x - 3y = -14?
Perechea (-3, 7) este solutie a sistemului 5x + 3y =1, x = 3y = =257?
Daca x = 3six +y =10, cat este y?

Rezolva sistemul: x + y = -2, X -y = 2.

Rezolva sistemul: x + y = 6, x -y = =10.

Rezolva sistemul: x +y = =10, x -y = 2.

Daca x = 3six +y =8, catestey?

Rezolva sistemul: x + y =9, x -y = 9.

Perechea (9, 2) este solutie a sistemului 4x + 4y = 44, 3x - 2y = -12?
Dacax=3six+y=09,catestey?

Perechea (5, -5) este solutie a sistemului 2x + y = 3, 3x - 3y = 27?
Rezolva sistemul: x + y = -3, x -y = 9.

Dacax =7six+y =10, cat este y?

Rezolva sistemul: x + y =8, x -y = 4.

Perechea (-4, 8) este solutie a sistemului 4x +y = -9, x -y = =11?
Rezolva sistemul: x +y = -2, x -y = 4.

Dacax =2six+y=05, catestey?

Perechea (9, -3) este solutie a sistemului 2x + 3y = 7, 3x - 4y = 367

Perechea (1, 6) este solutie a sistemului 2x + 4y = 24, x - 5y = -30?

v Arata raspunsurile: nivel usor

1. Nu —inlocuim x = 2, y = -3: prima ecuatie da 1 (trebuie -9), a doua da 15 (trebuie -15).
Cel putin una nu se verifica, deci nu este solutie.

2. Nu — inlocuim x = -5, y = 8: prima ecuatie d3 6 (trebuie 6), a doua da -47 (trebuie 44).
Cel putin una nu se verifica, deci nu este solutie.

3. (3, 0) — Prin reducere: adunam ecuatiile, 2x = 6, decix = 3. Dinx +y = 3rezultdy = 3
-3=0.
Prin substitutie: x = 3 - y; in a doua ecuatie, (3 -y) -y = 3, deciy = 0.
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. (=3, 7) — Prin reducere: adunam ecuatiile, 2x = -6, decix = -3. Dinx + y = 4 rezultd y
=4-(-3)=7
Prin substitutie: x = 4 - y; in a doua ecuatie, (4 -y) -y = =10, deciy = 7.
5. Da — Inlocuim x = -6, y = -2: prima ecuatie da -28 (trebuie -28), a doua da 2 (trebuie
2). Ambele egalitati sunt adevarate, deci perechea este solutie.

6. (=1, 9) — Prin reducere: adunam ecuatiile, 2x = -2, decix = -1. Dinx + y = 8 rezulta y =
8-(-1)=09.
Prin substitutie: x = 8 - y; in a doua ecuatie, (8 - y) -y = =10, deciy = 9.

7. (1, =2) — Prin reducere: adunam ecuatiile, 2x = 2, decix = 1. Dinx +y = =1rezultd y =
-1-1=-2.
Prin substitutie: x = =1 - y; in a doua ecuatie, (-1-y) -y = 3, deciy = -2.

87—y=16-9=7.

9.4—y=13-9=4.

10. Nu — inlocuim x = -3, y = O: prima ecuatie d& -3 (trebuie -15), a doua da -9 (trebuie

3). Cel putin una nu se verifica, deci nu este solutie.

11.3—y=12-9 = 3.

12. (7, 0) — Prin reducere: adunam ecuatiile, 2x =14, decix = 7.Dinx +y = 7rezultdy = 7
-7=0.
Prin substitutie: x = 7 - y; in a doua ecuatie, (7 -y) -y =7 deciy = 0.

13.5—y=7-2=5,

14. Nu — Inlocuim x = -3, y = 6: prima ecuatie da 6 (trebuie 4), a doua da -33 (trebuie
-38). Cel putin una nu se verifica, deci nu este solutie.

15. Nu — inlocuim x = 6, y = 3: prima ecuatie d& 27 (trebuie 24), a doua da -3 (trebuie 2).
Cel putin una nu se verifica, deci nu este solutie.

16. Nu — Inlocuim x = 1, y = 6: prima ecuatie da 25 (trebuie 24), a doua da -23 (trebuie
-24). Cel putin una nu se verifica, deci nu este solutie.

17. Nu—inlocuim x = 7, y = 1: prima ecuatie d& 25 (trebuie 22), a doua da 33 (trebuie 28).
Cel putin una nu se verifica, deci nu este solutie.

18. (-4, 1) — Prin reducere: adunam ecuatiile, 2x = -8, deci x = =4. Din x + y = =3 rezulta y
=-3-(-4)=1.
Prin substitutie: x = -3 - y; in a doua ecuatie, (-3 -y) -y = -5,deciy = 1.

19.2—y=10-8=2.
20.3—y=9-6=3.

21. Nu — inlocuim x = 3, y = 4: prima ecuatie da 20 (trebuie 22), a doua da 8 (trebuie 13).
Cel putin una nu se verifica, deci nu este solutie.

22. Nu — inlocuim x = -3, y = -5: prima ecuatie d& -16 (trebuie -18), a doua d& 14 (trebuie
18). Cel putin una nu se verifica, deci nu este solutie.
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23. Nu — inlocuim x = 3, y = 8: prima ecuatie da 14 (trebuie 12), a doua d& 7 (trebuie 2). Cel
putin una nu se verifica, deci nu este solutie.

24.Da— inlocuim x = -4, y = 0: prima ecuatie da -8 (trebuie -8), a doua da -8 (trebuie
-8). Ambele egalitati sunt adevarate, deci perechea este solutie.

25. Nu — inlocuim x = -1, y = 1: prima ecuatie da 3 (trebuie 1), a doua d& -6 (trebuie -9).
Cel putin una nu se verifica, deci nu este solutie.

26. (7, -3) — Prin reducere: adunam ecuatiile, 2x = 14, decix = 7.Dinx + y = 4 rezultd y =
4-7=-3.
Prin substitutie: x = 4 - y; in a doua ecuatie, (4 - y) -y =10, deciy = -3.

27.4—y=12-8=4.

28. Da — inlocuim x = 1, y = 1: prima ecuatie d& 8 (trebuie 8), a doua d& -1 (trebuie -1).
Ambele egalitati sunt adevarate, deci perechea este solutie.

29.9—y=13-4=09.

30.5—y=14-9=5.

31.9—y=17-8=0.

32. Nu—inlocuim x = -5, y = -1: prima ecuatie da -18 (trebuie -21), a doua d& -17
(trebuie —14). Cel putin una nu se verifica, deci nu este solutie.

33. Nu — inlocuim x = -3, y = 7: prima ecuatie da 6 (trebuie 1), a doua da -24 (trebuie
-25). Cel putin una nu se verifica, deci nu este solutie.

34.7—y=10-3=7.

35. (-2, 0) — Prin reducere: adunam ecuatiile, 2x = -4, decix = -2. Din x + y = -2 rezulta
y=-2-(-2)=0.
Prin substitutie: x = -2 - y; in a doua ecuatie, (-2 - y) -y = -2, deciy = 0.

36. (-2, 8) — Prin reducere: adunam ecuatiile, 2x = -4, decix = -2. Dinx +y = 6 rezulta y
=6-(-2)=8.
Prin substitutie: x = 6 - y; in a doua ecuatie, (6 - y) -y = =10, deciy = 8.

37. (-4, -6) — Prin reducere: adunam ecuatiile, 2x = -8, decix = -4. Din x + y = =10
rezultdy = =10 - (-4) = -6.
Prin substitutie: x = =10 - y; in a doua ecuatie, (-10 - y) -y = 2, deciy = -6.

38.5—y=8-3=5.

39. (9, 0) — Prin reducere: adunam ecuatiile, 2x =18, decix = 9. Dinx +y = 9Qrezultdy = 9
-9=0.
Prin substitutie: x = 9 - y; in a doua ecuatie, (9 -y) -y =9, deciy = 0.

40. Nu — inlocuim x = 9, y = 2: prima ecuatie da 44 (trebuie 44), a doua da 23 (trebuie
-12). Cel putin una nu se verifica, deci nu este solutie.

41.6—y=9-3=6.

42.Nu — inlocuim x = 5, y = -5: prima ecuatie d& 5 (trebuie 3), a doua da 30 (trebuie 27).
Cel putin una nu se verifica, deci nu este solutie.
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43. (3, =6) — Prin reducere: adunam ecuatiile, 2x = 6, decix = 3. Dinx +y = -3 rezultay =
-3-3=-6.
Prin substitutie: x = -3 - y; in a doua ecuatie, (-3 -y) -y =9, deciy = -6.

44.3—y=10-7=3.

45. (6, 2) — Prin reducere: adunam ecuatiile, 2x = 12, deci x = 6. Dinx + y = 8 rezultdy = 8
-6=2.
Prin substitutie: x = 8 - y; in a doua ecuatie, (8 - y) -y =4, deciy = 2.

46. Nu — inlocuim x = -4, y = 8: prima ecuatie da -8 (trebuie -9), a doua da -12 (trebuie
-11). Cel putin una nu se verifica, deci nu este solutie.

47. (1, =3) — Prin reducere: adunam ecuatiile, 2x = 2, decix =1.Dinx +y = -2 rezulta y =
-2-1=-3.
Prin substitutie: x = -2 - y; in a doua ecuatie, (-2 - y) -y = 4, deciy = -3.

48.3—y=5-2=3,

49. Nu — inlocuim x = 9, y = -3: prima ecuatie d& 9 (trebuie 7), a doua d& 39 (trebuie 36).
Cel putin una nu se verifica, deci nu este solutie.

50. Nu — inlocuim x = 1, y = 6: prima ecuatie da 26 (trebuie 24), a doua da -29 (trebuie
-30). Cel putin una nu se verifica, deci nu este solutie.

Nivel mediu (50 de exercitii)

. Rezolva sistemul: 3x + 4y = 25, 2x + 3y = 18.

. Rezolva sistemul: 3x + 4y = 26, 3x — 3y = -30.

. Rezolva sistemul: x + 3y = 21, x - 3y = -9.

. Rezolva sistemul: 4x + 2y =12, 4x + y = 18.

. Rezolva sistemul: x + 4y =17, x - 2y = —-13.

. Rezolva sistemul prin substitutie: y = 3x, x + y = -24.
. Rezolva sistemul: 2x + 3y = =18, 5x - 2y = -7.

. Rezolva sistemul prin substitutie: y = 2x, x + y = 18.

© 00 N o o b~ W N Bk

. Rezolva sistemul prin substitutie: y = 2x, x + y = 3.
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. Rezolva sistemul: x + y = -9, 4x -y = -16.

=
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. Rezolva sistemul: 4x + y = 8, x -y = —-8.
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. Rezolva sistemul: 4x + S5y =14, 2x + 4y = 16.
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. Rezolva sistemul prin substitutie: y = 4x, x + y = 40.

=
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. Rezolva sistemul prin substitutie: y = 4x, x + y = 20.

=
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. Rezolva sistemul: 3x + y =11, 4x + 4y = 4.
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. Rezolva sistemul: 5x + 3y = 61, 2x + 3y = 37.
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Rezolva sistemul: 3x + 2y = 5, 3x + 3y = 12.
Dacax +y =-3six -y =-5, cat este xy?
Rezolva sistemul: 3x + 5y =15, 3x -y = -3.
Dacax +y=1six -y =5, cat este xy?

Rezolva sistemul: 4x + 2y = 42, 4x + 4y = 60.

Rezolva sistemul prin substitutie: y = 5x, x + y = -24.

Rezolva sistemul prin substitutie: y = 2x, x + y = 15.
Rezolva sistemul: 2x + 3y = 32, 5x - 3y = 17.
Dacax +y =-1six -y =7 cateste xy?

Rezolva sistemul prin substitutie: y = 3x, x + y = 36.
Dacax+y=3six-y=-5 cateste xy?

Rezolva sistemul prin substitutie: y = 4x, x + y = 10.
Dacax +y =-7six -y =3, cat este x-y?

Rezolva sistemul: 2x + 5y = -2, 5x - 3y = 57.
Rezolva sistemul: 3x + 5y = 52, 3x - 3y = -12.
Rezolva sistemul prin substitutie: y = 3x, x + y = 16.
Daca x +y =13 six - y = -3, cat este x-y?

Rezolva sistemul: 4x + 5y = 8, 5x - 3y = 10.
Rezolva sistemul prin substitutie: y = 2x, x + y = 12.
Dacax+y=4six-y=12, cateste xy?

Rezolva sistemul: 4x + y = 23, 3x + 3y = 6.

Rezolva sistemul: 3x + y =13, 5x +y = 17.

Rezolva sistemul: x + 3y = =11, 5x + y = —13.

Rezolva sistemul: 3x + 2y = =19, 2x - 5y = 19.

Rezolva sistemul prin substitutie: y = 4x, x + y = =30.

Daca x +y =1six -y = -5, cét este xy?
Rezolva sistemul: 3x + 5y = =23, 3x + y = -19.
Rezolva sistemul: 3x + 5y = =13, x + 5y = -.
Rezolva sistemul: x + 4y = 9, x — 3y = -12.
Rezolva sistemul: 3x + 2y = -28, 3x - 2y = -8.
Rezolva sistemul: 2x + 4y = 2, 5x + y = 5.
Dacax +y =4six -y =14, cat este xy?

Rezolva sistemul: 5x + 4y = =30, 3x - 3y = 9.
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50. Rezolva sistemul: 5x + y = 33, 5x + 3y = 29.

v Arata raspunsurile: nivel mediu

1.

10.

11.

12.

13.

14.

15.

(3, 4) — Eliminam y: inmultim prima ecuatie cu 3 si a doua cu 4, apoi scadem: (9 - 8)x
=75 - 72, adica 1x = 3, deci x = 3. Din prima ecuatie: y = (25 - 9)/4 = 4.

. (-2, 8) — Eliminam y: inmultim prima ecuatie cu (-3) si a doua cu 4, apoi scadem: (-9

-12)x = =78 - (-120), adica -21x = 42, deci x = —2. Din prima ecuatie: y = (26 -
(-6))/4 = 8.

. (6, 5) — Eliminam y: inmultim prima ecuatie cu (-3) si a doua cu 3, apoi scadem: (-3 -

3)x = -63 - (-27), adicd -6x = -36, deci x = 6. Din prima ecuatie: y = (21 - 6)/3 = 5.

. (6, =6) — Eliminam y: inmultim prima ecuatie cu 1 si a doua cu 2, apoi scadem: (4 - 8)x

=12 - 36, adica —-4x = -24, deci x = 6. Din prima ecuatie: y = (12 - 24)/2 = -6.

. (=3, 5) — Eliminam y: inmultim prima ecuatie cu (-2) si a doua cu 4, apoi scadem: (-2

- 4)x = =34 - (-52), adicd -6x = 18, deci x = —3. Din prima ecuatie: y = (17 - (-3))/4 =
5.

. (-6, -18) — inlocuim y = 3x in a doua ecuatie: x + 3x = -24, deci 4x = -24 si x = -6.

Atunciy = 3-(-6) = -18.

. (=3, =4) — Elimindm y: inmultim prima ecuatie cu (-2) si a doua cu 3, apoi scadem: (-4

- 15)x = 36 - (-21), adicd -19x = 57, deci x = —3. Din prima ecuatie: y = (-18 - (-6))/3
= -4,

. (6,12) — inlocuim y = 2x in a doua ecuatie: x + 2x = 18, deci 3x = 18 si x = 6. Atunci y =
2:6 =12.
.(1,2) —inlocuim y = 2x in a doua ecuatie: x + 2x = 3, deci 3x = 3 si x = 1. Atunciy = 2-1

= 2.

(=5, —4) — Eliminam y: inmultim prima ecuatie cu (-1) si a doua cu 1, apoi scadem: (-1
- 4)x = 9 - (-16), adica -5x = 25, deci x = -5. Din prima ecuatie: y = (-9 - (-5))/1 =
-4,

(0, 8) — Elimindm y: inmultim prima ecuatie cu (-1) si a doua cu 1, apoi scadem: (-4 -
1)x = -8 - (-8), adica -5x = 0, deci x = 0. Din prima ecuatie: y = (8 - 0)/1 = 8.

(-4, 6) — Eliminam y: inmultim prima ecuatie cu 4 si a doua cu 5, apoi scadem: (16 -
10)x = 56 - 80, adica 6x = -24, deci x = —4. Din prima ecuatie: y = (14 - (-16))/5 = 6.
(8, 32) — inlocuim y = 4x in a doua ecuatie: x + 4x = 40, deci 5x = 40 si x = 8. Atunciy
=4-8 = 32.

(4,16) — inlocuim y = 4x in a doua ecuatie: x + 4x = 20, deci 5x = 20 si x = 4. Atunciy
= 4-4 = 6.

(5, =4) — Eliminam y: inmultim prima ecuatie cu 4 si a doua cu 1, apoi scadem: (12 -
4)x = 44 - 4, adica 8x = 40, deci x = 5. Din prima ecuatie: y = (11 - 15)/1 = -4.
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16. (8, 7) — Eliminam y: inmultim prima ecuatie cu 3 si a doua cu 3, apoi scadem: (15 - 6)x
=183 - 111, adica 9x = 72, deci x = 8. Din prima ecuatie: y = (61 - 40)/3 = 7.

17.(-3,7) — Eliminam y: inmultim prima ecuatie cu 3 si a doua cu 2, apoi scadem: (9 - 6)x
=15 - 24, adica 3x = -9, deci x = -3. Din prima ecuatie: y = (5 - (-9))/2 = 7.

18. -4 — Adunand: 2x = -8, x = -4. Scazand: 2y = 2,y = 1. Deci x'y = —-4.

19. (0, 3) — Eliminam y: inmultim prima ecuatie cu (-1) si a doua cu 5, apoi scadem: (-3 -
15)x = =15 - (-15), adica -18x = 0, deci x = 0. Din prima ecuatie: y = (15 - 0)/5 = 3.

20. 24 — Adunand: 2x =16, x = 8. Scazand: 2y = 6, y = 3. Deci x-y = 24.

21. (6, 9) — Eliminam y: inmultim prima ecuatie cu 4 si a doua cu 2, apoi scadem: (16 - 8)x
=168 - 120, adica 8x = 48, deci x = 6. Din prima ecuatie: y = (42 - 24)/2 = 9.

22. (-4, -20) — inlocuim y = 5x in a doua ecuatie: x + 5x = —24, deci 6x = -24 si x = -4.
Atunciy = 5-(-4) = -20.

23.(5,10) —Inlocuim y = 2x in a doua ecuatie: x + 2x = 15, deci 3x =15 si x = 5. Atunciy =
2-5 =10.

24. (7, 6) — Eliminam y: inmultim prima ecuatie cu (-3) si a doua cu 3, apoi scadem: (-6 -
15)x = =96 - 51, adica -21x = -147, deci x = 7. Din prima ecuatie: y = (32 - 14)/3 = 6.

25. -12 — Adunand: 2x = 6, x = 3. Scazand: 2y = -8, y = -4. Deci x'y = -12.

26. (9, 27) — inlocuim y = 3x in a doua ecuatie: x + 3x = 36, deci 4x = 36 si x = 9. Atunci y
= 3-9 = 27.

27. -4 — Adunand: 2x = -2, x = -1. Scazand: 2y = 8,y = 4. Decixy = -4.

28. (2, 8) —Inlocuim y = 4x in a doua ecuatie: x + 4x = 10, deci 5x = 10 si x = 2. Atunciy =
4-2 = 8.

29.10 — Adunand: 2x = -4, x = -2. Scazand: 2y = -10, y = -5. Deci x-y = 10.

30. (9, =4) — Eliminam y: inmultim prima ecuatie cu (-3) si a doua cu 5, apoi scadem: (-6
- 25)x = 6 - 285, adica -31x = -279, deci x = 9. Din prima ecuatie: y = (-2 - 18)/5 =
-4,

31. (4, 8) — Eliminam y: inmultim prima ecuatie cu (-3) si a doua cu 5, apoi scadem: (-9 -
15)x = =156 - (-60), adica -24x = -96, deci x = 4. Din prima ecuatie: y = (52 - 12)/5 =
8.

32. (4,12) —inlocuim y = 3x in a doua ecuatie: x + 3x = 16, deci 4x = 16 si x = 4. Atunciy =
3-4 =12.

33.40 — Adunand: 2x =10, x = 5. Scazand: 2y = 16, y = 8. Deci x-y = 40.

34. (2, 0) — Eliminam y: inmultim prima ecuatie cu (-3) si a doua cu 5, apoi scadem: (=12 -
25)x = =24 - 50, adicad -37x = -74, deci x = 2. Din prima ecuatie: y = (8 - 8)/5 = 0.

35. (4, 8) —inlocuim y = 2x in a doua ecuatie: x + 2x = 12, deci 3x = 12 si x = 4. Atunciy =
2-4 = 8.

36. -32 — Adunand: 2x =16, x = 8. Scazénd: 2y = -8,y = -4. Deci xy = -32.
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37. (7, =5) — Eliminam y: inmultim prima ecuatie cu 3 si a doua cu 1, apoi scadem: (12 - 3)x
= 69 - 6, adica 9x = 63, deci x = 7. Din prima ecuatie: y = (23 - 28)/1 = -5.

38.(2,7) — Eliminam y: inmultim prima ecuatie cu 1si a doua cu 1, apoi scadem: (3 - 5)x =
13 - 17, adica -2x = -4, deci x = 2. Din prima ecuatie: y = (13 - 6)/1= 7.

39. (-2, =3) — Eliminam y: inmultim prima ecuatie cu 1 si a doua cu 3, apoi scadem: (1 -
15)x = =11 - (-39), adicd -14x = 28, deci x = —2. Din prima ecuatie: y = (-11 - (-2))/3 =
-3.

40. (-3, =5) — Elimindm y: inmultim prima ecuatie cu (-5) si a doua cu 2, apoi scadem:
(=15 - 4)x = 95 - 38, adicd -19x = 57, deci x = -3. Din prima ecuatie: y = (=19 - (-9))/2
= -5.

41. (-6, -24) — inlocuim y = 4x in a doua ecuatie: x + 4x = -30, deci 5x = -30 si x = -6.
Atunciy = 4-(-6) = -24.

42. -6 — Adunand: 2x = -4, x = —2. Scazand: 2y = 6, y = 3. Deci xy = -6.

43. (-6, =1) — Eliminam y: inmultim prima ecuatie cu 1 si a doua cu 5, apoi scadem: (3 -
15)x = =23 - (-95), adica -12x = 72, deci x = —-6. Din prima ecuatie: y = (-23 - (-18))/5
= -1.

44. (-6, 1) — Eliminam y: inmultim prima ecuatie cu 5 si a doua cu 5, apoi scadem: (15 -
5)x = =65 - (-5), adica 10x = -60, deci x = 6. Din prima ecuatie: y = (-13 - (-18))/5 =
1.

45. (-3, 3) — Eliminam y: inmultim prima ecuatie cu (-3) si a doua cu 4, apoi scadem: (-3
- 4)x = -27 - (-48), adica -7x = 21, deci x = -3. Din prima ecuatie: y = (9 - (-3))/4 =
3.

46. (-6, —5) — Eliminam y: inmultim prima ecuatie cu (-2) si a doua cu 2, apoi scadem: (-6
- 6)x = 56 - (-16), adica -12x = 72, deci x = —6. Din prima ecuatie: y = (-28 - (-18))/2
= -5.

47.(1,0) — Eliminam y: inmultim prima ecuatie cu 1 si a doua cu 4, apoi scadem: (2 - 20)x
=2 - 20, adica -18x = =18, deci x = 1. Din prima ecuatie: y = (2 - 2)/4 = 0.

48. -45 — Adunand: 2x = 18, x = 9. Scazand: 2y = -10, y = -5. Deci x'y = -45.

49. (-2, =5) — Eliminam y: inmultim prima ecuatie cu (-3) si a doua cu 4, apoi scadem:
(=15 - 12)x = 90 - 36, adica -27x = 54, deci x = -2. Din prima ecuatie: y = (-30 -
(-10))/4 = -5.

50. (7, =2) — Eliminam y: inmultim prima ecuatie cu 3 si a doua cu 1, apoi scadem: (15 - 5)x
= 99 - 29, adica 10x = 70, deci x = 7. Din prima ecuatie: y = (33 - 35)/1 = -2.

Nivel dificil (50 de exercitii)

1. Cate solutii are sistemul x +y = 9, 3x + 3y = 27?
2. Rezolva sistemul: x/3 +y = -1, x -y = 5.

3. Cate solutii are sistemul x + y = 8, 3x + 3y = 24?
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. Rezolva sistemul: x + 5y = 49, 5x - 2y = 2.
. Cate solutii are sistemul x +y = 2, 2x + 2y = 4?
. Rezolva sistemul: 2x + 5y = -9, x -y = 1.
. Céte solutii are sistemul x +y = 4, 2x + 2y = 8?

. Cate solutii are sistemul x +y =1, 4x + 4y = 5?

© 00 N O O b

.Rezolva sistemul: x +y = -5 x-y =7

10. Rezolva sistemul: x/2 +y =1, x -y =11

11. Céte solutii are sistemul x +y =5, 2x + 2y = 11?
12. Céte solutii are sistemul x +y =9, 2x + 2y = 19?
13. Céte solutii are sistemul x +y = 5, 3x + 3y = 15?
14. Rezolva sistemul: 2x + y =13, 5x - 3y = 60.

15. Rezolva sistemul: x/4 +y =5, x -y = 5.

16. Céte solutii are sistemul x +y = 3, 2x + 2y = 7?
17. Rezolva sistemul: 3x + 5y = 20, 4x - 3y = —-12.
18. Rezolva sistemul: x + 3y = 22, 4x - 3y = -32.
19. Céte solutii are sistemul x +y =1, 4x + 4y = 4?
20. Rezolva sistemul: 4x + 2y = 30, 4x - 4y = =24,
21. Rezolva sistemul: 4x + 3y = 57, 3x -y = 20.

22. Rezolva sistemul: 4x + 3y = 54, x -y = 3.

23. Cate solutii are sistemul x + y = 3, 3x + 3y =10?
24. Cate solutii are sistemul x +y =7, 4x + 4y = 28?
25. Rezolva sistemul: x + 3y = 6, 5x - 4y = 30.

26. Cate solutii are sistemul x +y = 3, 2x + 2y = 6?
27.Rezolva sistemul: 5x + 2y = =26, 3x - y = -20.
28. Cate solutii are sistemul x + y = 6, 2x + 2y =12?
29. Rezolva sistemul: 4x + 2y = -2, 2x - 3y = -37.
30. Rezolva sistemul: 3x + 3y = 0, x — 4y = 20.

31. Cate solutii are sistemul x +y = 2, 2x + 2y = 5?
32. Rezolva sistemul: 5x + 2y = 6, 4x - 2y = -6.
33. Cate solutii are sistemul x +y =1, 2x + 2y = 2?
34. Cate solutii are sistemul x +y = 4, 4x + 4y =17?
35. Cate solutii are sistemul x +y = 3, 3x + 3y = 9?

36. Cate solutii are sistemul x + y =1, 3x + 3y = 3?
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37. Rezolva sistemul: x + S5y = -2, x - 2y = -2,
38. Rezolva sistemul: 4x + 5y = =13, 3x - 5y = 34.
39. Rezolva sistemul: 4x + 2y =18, 4x - 4y = -36.
40. Rezolva sistemul: 5x + y = =14, 3x — 4y = -36.
41. Rezolva sistemul: x + 4y = =26, 3x — 2y = -8.
42. Céte solutii are sistemul x +y = 8, 4x + 4y = 33?
43. Rezolva sistemul: 3x + 3y = 33, x - 4y = -4,
44. Rezolva sistemul: 3x + 4y = 4, 5x - 5y = -40.
45. Cate solutii are sistemul x +y =1, 3x + 3y = 4?
46. Rezolva sistemul: 3x + 3y = 0, 2x - 2y = -8.
47. Rezolva sistemul: x +y =9, 5x -y = =3.

48. Rezolva sistemul: 3x + 4y = 5, x = 2y = 15.

49. Rezolva sistemul: 4x +y = 41, 3x — 3y = 12.

50. Cate solutii are sistemul x +y =5, 4x + 4y = 21?

v Arata raspunsurile: nivel dificil
1. infinit de multe solutii — A doua ecuatie se obtine din prima inmultind cu 3: ecuatiile
sunt echivalente. Orice pereche (x, 9 - x) este solutie, deci sunt infinit de multe.

2. (3, -2) — Inmultim prima ecuatie cu 3: x + 3y = -3. Scaddem a doua ecuatie: 4y = -3 -
5=-8,deciy=-2. Atuncix =5+ (-2) = 3.

3. infinit de multe solutii — A doua ecuatie se obtine din prima inmultind cu 3: ecuatiile
sunt echivalente. Orice pereche (x, 8 - x) este solutie, deci sunt infinit de multe.

4. (4, 9) — Eliminam x: inmultim prima ecuatie cu 5 si a doua cu 1, apoi scadem: (25 -
(=2))y = 245 - 2, adica 27y = 243, deci y = 9. Din prima ecuatie: x = (49 - 5-9)/1 = 4.

5. infinit de multe solutii — A doua ecuatie se obtine din prima inmultind cu 2: ecuatiile
sunt echivalente. Orice pereche (x, 2 - x) este solutie, deci sunt infinit de multe.

6. (-2, =1) — Eliminam x: inmultim prima ecuatie cu 1 si a doua cu 2, apoi scadem: (5 -
(-2))y = -9 - (-2), adicd 7y = -7, deciy = -1. Din prima ecuatie: x = (-9 - 5:(-1))/2 =
-2.

7. infinit de multe solutii — A doua ecuatie se obtine din prima inmultind cu 2: ecuatiile
sunt echivalente. Orice pereche (X, 4 - x) este solutie, deci sunt infinit de multe.

8. nicio solutie — inmultind prima ecuatie cu 4: 4x + 4y = 4, in contradictie cu a doua (5).
Sistemul este incompatibil (S = @).

9. (1, —6) — Eliminam x: inmultim prima ecuatie cu 1si a doua cu 1, apoi scadem: (1 -
(-1))y = -5 - 7, adica 2y = -12, deci y = -6. Din prima ecuatie: x = (-5 - 1:(-6))/1= 1.
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10. (8, =3) — inmultim prima ecuatie cu 2: x + 2y = 2. Scddem a doua ecuatie: 3y = 2 - 11
= -9,deciy = -3. Atuncix =11+ (-3) = 8.

11. nicio solutie — inmultind prima ecuatie cu 2: 2x + 2y = 10, in contradictie cu a doua
(11). Sistemul este incompatibil (S = @).

12. nicio solutie — Inmultind prima ecuatie cu 2: 2x + 2y = 18, in contradictie cu a doua
(19). Sistemul este incompatibil (S = ).

13. infinit de multe solutii — A doua ecuatie se obtine din prima inmultind cu 3: ecuatiile
sunt echivalente. Orice pereche (x, 5 — x) este solutie, deci sunt infinit de multe.

14. (9, =5) — Eliminam x: inmultim prima ecuatie cu 5 si a doua cu 2, apoi scadem: (5 -
(-6))y = 65 - 120, adica 1y = -55, deci y = -5. Din prima ecuatie: x = (13 = 1:(-5))/2 =
9.

15. (8, 3) — Inmultim prima ecuatie cu 4: x + 4y = 20. Scddem a doua ecuatie: 5y = 20 - 5
=15, deciy = 3. Atuncix =5+ 3 = 8.

16. nicio solutie — inmultind prima ecuatie cu 2: 2x + 2y = 6, in contradictie cu a doua (7).
Sistemul este incompatibil (S = ).

17. (0, 4) — Elimindm x: inmultim prima ecuatie cu 4 si a doua cu 3, apoi scadem: (20 -
(-9))y = 80 - (-36), adica 29y = 116, deci y = 4. Din prima ecuatie: x = (20 - 5-4)/3 = Q.

18. (-2, 8) — Eliminam x: inmultim prima ecuatie cu 4 si a doua cu 1, apoi scadem: (12 -
(-3))y = 88 - (-32), adica 15y = 120, deciy = 8. Din prima ecuatie: x = (22 - 3-8)/1 =
-2.

19. infinit de multe solutii — A doua ecuatie se obtine din prima inmultind cu 4: ecuatiile
sunt echivalente. Orice pereche (x, 1 - x) este solutie, deci sunt infinit de multe.

20. (3, 9) — Eliminam x: inmultim prima ecuatie cu 4 si a doua cu 4, apoi scadem: (8 -
(-16))y = 120 - (-96), adica 24y = 216, deciy = 9. Din prima ecuatie: x = (30 - 2-9)/4 =
3.

21. (9, 7) — Eliminam x: inmultim prima ecuatie cu 3 si a doua cu 4, apoi scadem: (9 -
(-4))y =171 - 80, adica 13y = 91, deciy = 7. Din prima ecuatie: x = (57 - 3-7)/4 = 9.

22. (9, 6) — Eliminam x: inmultim prima ecuatie cu 1 si a doua cu 4, apoi scadem: (3 -
(-4))y = 54 - 12, adica 7y = 42, deciy = 6. Din prima ecuatie: x = (54 - 3-6)/4 = 9.

23. nicio solutie — inmultind prima ecuatie cu 3: 3x + 3y = 9, in contradictie cu a doua
(10). Sistemul este incompatibil (S = ).

24. infinit de multe solutii — A doua ecuatie se obtine din prima inmultind cu 4: ecuatiile
sunt echivalente. Orice pereche (x, 7 - x) este solutie, deci sunt infinit de multe.

25. (6, 0) — Eliminam x: inmultim prima ecuatie cu 5 si a doua cu 1, apoi scadem: (15 -
(-4))y = 30 - 30, adica 19y = 0, deciy = 0. Din prima ecuatie: x = (6 - 3-:0)/1 = 6.

26. infinit de multe solutii — A doua ecuatie se obtine din prima inmultind cu 2: ecuatiile
sunt echivalente. Orice pereche (x, 3 — x) este solutie, deci sunt infinit de multe.
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27. (-6, 2) — Eliminam x: inmultim prima ecuatie cu 3 si a doua cu 5, apoi scadem: (6 -
(-5))y = =78 - (-100), adica 11y = 22, deciy = 2. Din prima ecuatie: x = (-26 - 2:2)/5 =
-6.

28. infinit de multe solutii — A doua ecuatie se obtine din prima inmultind cu 2: ecuatiile
sunt echivalente. Orice pereche (x, 6 — x) este solutie, deci sunt infinit de multe.

29. (-5, 9) — Eliminam x: inmultim prima ecuatie cu 2 si a doua cu 4, apoi scadem: (4 -
(-12))y = -4 - (-148), adica 16y = 144, deciy = 9. Din prima ecuatie: x = (-2 - 2:9)/4 =
-9.

30. (4, -4) — Eliminam x: inmultim prima ecuatie cu 1 si a doua cu 3, apoi scadem: (3 -
(-12))y = 0 - 60, adica 15y = -60, deciy = —4. Din prima ecuatie: x = (0 - 3:(-4))/3 =
4.

31. nicio solutie — Inmultind prima ecuatie cu 2: 2x + 2y = 4, in contradictie cu a doua (5).
Sistemul este incompatibil (S = @).

32.(0, 3) — Eliminam x: inmultim prima ecuatie cu 4 si a doua cu 5, apoi scadem: (8 -
(-10))y = 24 - (-30), adica 18y = 54, deciy = 3. Din prima ecuatie: x = (6 - 2-3)/5 = 0.

33. infinit de multe solutii — A doua ecuatie se obtine din prima inmultind cu 2: ecuatiile
sunt echivalente. Orice pereche (x, 1 - x) este solutie, deci sunt infinit de multe.

34. nicio solutie — Inmultind prima ecuatie cu 4: 4x + 4y = 16, in contradictie cu a doua
(17). Sistemul este incompatibil (S = @).

35. infinit de multe solutii — A doua ecuatie se obtine din prima inmultind cu 3: ecuatiile
sunt echivalente. Orice pereche (x, 3 — x) este solutie, deci sunt infinit de multe.

36. infinit de multe solutii — A doua ecuatie se obtine din prima inmultind cu 3: ecuatiile
sunt echivalente. Orice pereche (x, 1 - x) este solutie, deci sunt infinit de multe.

37.(-2, 0) — Eliminam x: Tnmultim prima ecuatie cu 1 si a doua cu 1, apoi scadem: (5 -
(-2))y = -2 - (-2), adica 7y = 0O, deci y = 0. Din prima ecuatie: x = (-2 - 5-0)/1 = -2.

38. (3, =5) — Eliminam x: inmultim prima ecuatie cu 3 si a doua cu 4, apoi scadem: (15 -
(-20))y = -39 - 136, adica 35y = -175, deciy = -5. Din prima ecuatie: x = (-13 -
5-(-5))/4 = 3.

39. (0, 9) — Eliminam x: inmultim prima ecuatie cu 4 si a doua cu 4, apoi scadem: (8 -
(-16))y = 72 - (-144), adica 24y = 216, deci y = 9. Din prima ecuatie: x = (18 - 2:9)/4 =
0.

40. (-4, 6) — Eliminam x: inmultim prima ecuatie cu 3 si a doua cu 5, apoi scadem: (3 -
(-20))y = -42 - (-180), adica 23y = 138, deci y = 6. Din prima ecuatie: x = (=14 - 1-6)/5
= -4.

41. (-6, =5) — Eliminam x: inmultim prima ecuatie cu 3 si a doua cu 1, apoi scadem: (12 -
(-2))y = -78 - (-8), adica 14y = =70, deci y = -5. Din prima ecuatie: x = (-26 -
4-(-5))/1 = -6.

42. nicio solutie — Inmultind prima ecuatie cu 4: 4x + 4y = 32, in contradictie cu a doua
(33). Sistemul este incompatibil (S = @).
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43. (8, 3) — Eliminam x: inmultim prima ecuatie cu 1 si a doua cu 3, apoi scadem: (3 -
(-12))y = 33 - (-12), adica 15y = 45, deciy = 3. Din prima ecuatie: x = (33 - 3:3)/3 = 8.

44. (-4, 4) — Eliminam x: inmultim prima ecuatie cu 5 si a doua cu 3, apoi scadem: (20 -
(-15))y = 20 - (-120), adica 35y = 140, deci y = 4. Din prima ecuatie: x = (4 - 4-4)/3 =
~4,

45. nicio solutie — inmultind prima ecuatie cu 3: 3x + 3y = 3, in contradictie cu a doua (4).
Sistemul este incompatibil (S = @).

46. (-2, 2) — Eliminam x: inmultim prima ecuatie cu 2 si a doua cu 3, apoi scadem: (6 -
(-6))y = 0 - (-24), adica 12y = 24, deciy = 2. Din prima ecuatie: x = (0 - 3-:2)/3 = -2.

47. (1, 8) — Eliminam x: inmultim prima ecuatie cu 5 si a doua cu 1, apoi scadem: (5 -
(-1))y = 45 - (-3), adica 6y = 48, deci y = 8. Din prima ecuatie: x = (9 - 1-8)/1=1.

48. (7, -4) — Eliminam x: inmultim prima ecuatie cu 1 si a doua cu 3, apoi scadem: (4 -
(-6))y = 5 - 45, adica 10y = -40, deciy = —-4. Din prima ecuatie: x = (5 - 4:(-4))/3 = 7.

49. (9, 5) — Eliminam x: inmultim prima ecuatie cu 3 si a doua cu 4, apoi scadem: (3 -
(-12))y =123 - 48, adica 15y = 75, deci y = 5. Din prima ecuatie: x = (41 - 1-5)/4 = 9.

50. nicio solutie — inmultind prima ecuatie cu 4: 4x + 4y = 20, in contradictie cu a doua
(21). Sistemul este incompatibil (S = ).

Test online

Exerseaza lectia cu intrebari cu 5 variante de raspuns, dintre care doar una este corecta. Sunt
150 de intrebari, pe 3 niveluri: usor, mediu si dificil. Alegi nivelul si cate intrebari vrei (10, 20, 30
sau 50).
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