Proprietati ale divizibilitatii in N

Reflexivitate, tranzitivitate, divizibilitatea sumei si a diferentei, a | b-c cu (a, b)
= 1, aplicatii.

Fie a, b, c numere naturale. Se folosesc urmatoarele proprietati:

Proprietatea Scriere Exemplu
reflexivitate ala 7|7
tranzitivitate albsib|c=>alc 3|12si12|60 = 3|60
suma si diferenta albsialc=al(bzc) 5/20si5|15=5]|35si5]|5
produs alb=alb-c 4|8=>4|8-7
numere prime intre ele alb-csi(a,b)=12alc 9|7n=>9|n
doi divizori coprimi aln,b|n (ab)=1=2a-b|n 4| nsi9|n=36]|n
Aplicatii

Exemplul 1. Aflim n € N pentru care (n + 3) | 12. n + 3 este un divizor al lui 12, mai mare
sau egalcu 3: 3, 4, 6,12. Decin €{0, 1, 3, 9}.

Exemplul 2. Aflam n € N pentru care (n + 2) | (3n +10). Scriem 3n + 10 = 3(n + 2) + 4.
Cum (n + 2) | 3(n + 2), trebuie ca (n + 2) | 4, decin + 2 € {2, 4} sin € {0, 2}.

Exemplul 3. Aflam n pentru care (2n + 1) | 15. Divizorii lui 15 sunt 1, 3, 5, 15 (toti impari), iar
2n + 1ia valorile 1, 3, 5, 15, decin € {0, 1, 2, 7}.

Exemplul 4. Suma a trei numere consecutive, n + (n + 1) + (n + 2) = 3(n + 1), se divide cu
3. Produsul n(n + 1) este intotdeauna par, pentru ca unul dintre doud numere consecutive
este par.

Greseli frecvente

e Seaplicdregula,a|b-c = a|c"fard sa se verifice ca (a, b) = 1. De exemplu 6 | 4 - 3, dar 6
13si644.
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* Se uita restrictia ,mai mare sau egal” cand se aleg divizorii din (n + k) | m: n + k = k.

Exercitii

Rezolva pe caiet, apoi verifica-ti raspunsurile. Exercitiile sunt grupate pe trei niveluri de
dificultate. La test vei primi si variante de raspuns.

Nivel usor (50 de exercitii)

1. Se stie ca 3| 9si 9 | 27. Atunci:
Variante: A) 3|27 - B)27|3 - C)9|3 - D)3+9=27 - E)3-9=27

2. Se stie ca 9 | 45 si 45 | 225. Atunci:
Variante: A) 9 + 45 =225 - B)45|9 - C)225|9 - D) 9225 - E) 945 =225
3. Se stie c& 6 | 12 si 12 | 36. Atunci:
Variante: A)6+12 =36 - B)12|6 - C)6-12=36 - D)36|6 - E)6| 36
4.Se stiecd 2 | 4 si 4 | 16. Atunci:
Variante: A)2+4=16 - B)2|16 - C)2-4=16 - D)16|2 - E) 4|2
5. Se stie ca 5 | 15 si 15 | 75. Atunci:
Variante: A)15|5 - B)5+15=75 - C)5|75 - D)75|5 - E)5-15=75
6. Produsul a doud numere naturale consecutive, n - (n + 1), este intotdeauna:
Variante: A) prim - B) impar - C) par - D) multiplu de 3 - E) multiplu de 5

7. Se stie ca 4 | 20 si 20 | 100. Atunci:
Variante: A) 4 + 20 =100 - B)4-20=100 - C)20|4 - D)4|100 - E)100 | 4

8. Se stie c& 8 | 48 si 48 | 96. Atunci:
Variante: A) 48 |8 - B)8+48=96 - C)8|96 - D) 8-48=96 - E) 96 |8

9. Se stie c& 4 | 24 si 24 | 96. Atunci:
Variante: A) 24 |4 - B)4+24=96 - C)4|96 - D)4-24=96 - E)96 | 4

10. Se stie c& 6 | 24 si 24 | 96. Atunci:
Variante: A) 96 |6 - B)24 |6 - C) 6|96 - D)6-24 =96 - E) 6 + 24 = 96

11. Se stie ca 2 | 12 si 12 | 36. Atunci:
Variante: A) 2 |36 - B)2+12=36 - C)12|2 - D)2-12=36 - E) 36 | 2

12. Se stie c& 6 | 18 si 18 | 72. Atunci:
Variante: A)18 |6 - B)6-18=72 - C)72|6 - D)6+18=72 - E) 6|72

13. Se stie c& 6 | 18 si 18 | 54. Atunci:
Variante: A)18 |6 - B)6-18=54 - C)6 |54 - D)6 +18=54 - E) 54| 6

14. Se stie c& 3|12 si 12 | 60. Atunci:
Variante: A)12 |3 - B)60|3 - C)3:12=60 - D)3 |60 - E) 3+12 =60

15. Se stie ca 7 | 42 si 42 | 168. Atunci:
Variante: A) 7-42 =168 - B)42|7 - C)168|7 - D)7+ 42 =168 - E) 7| 168
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16. Se stie c& 8 | 48 si 48 | 240. Atunci:
Variante: A) 8 - 48 =240 - B) 240 |8 - C)8|240 - D)8 + 48 =240 - E) 488

17. Se stie c& 6 | 30 si 30 | 60. Atunci:

Variante: A) 6 + 30 =60 - B)6-30=60 - C)6|60 - D)60|6 - E)30|6
18. Se stie ca 6 | 24 si 24 | 144. Atunci:

Variante: A) 24 |6 - B)6-24 =144 - C)144 |6 - D)6 +24 =144 - E) 6| 144

19. Se stie c& 9 | 54 si 54 | 216. Atunci:
Variante: A) 9216 - B)9+54 =216 - C)216|9 - D)54|9 - E) 9-54 =216

20. Se stie ca 8 | 48 si 48 | 288. Atunci:
Variante: A) 8 + 48 =288 - B)48|8 - C)288|8 - D)8|288 - E) 8- 48 = 288

21. Se stie ca 8 | 16 si 16 | 32. Atunci:
Variante: A)16 |8 - B)8+16=32 - C) 8|32 - D)8-16=32 - E) 328
22. Se stie ca 9 | 45 si 45 | 180. Atunci:
Variante: A) 9180 - B)180|9 - C)9-45=180 - D)9+ 45=180 - E) 45| 9

23. Se stie ca 2 | 12 si 12 | 48. Atunci:
Variante: A)12 |2 - B) 2|48 - C)48|2 - D)2+12=48 - E)2-12 = 48

24. Se stie ca 3| 9si 9 | 18. Atunci:

Variante: A)9 |3 - B)3|18 - C)18|3 - D)3+9=18 - E)3-9=18
25. Se stie ca 5|15 si 15 | 90. Atunci:

Variante: A) 5+15=90 - B)90|5 - C)5-15=90 - D)5|90 - E)15|5
26. Se stie ca 3 | 15 si 15 | 60. Atunci:

Variante: A)15|3 - B)60|3 - C)3|60 - D)3+15=60 - E) 3-15 =60
27. Se stie ca 3| 6 si 6 | 12. Atunci:

Variante: A)6 |3 - B)3-6=12 - C)12|3 - D)3|12 - E)3+6 =12
28. Se stie ca 2 | 12 si 12 | 60. Atunci:

Variante: A)12|2 - B)2:12=60 - C) 2|60 - D)60 |2 - E) 2 +12 =60

29. Se stie ca 8 | 40 si 40 | 120. Atunci:
Variante: A) 120 | 8 - B)8-40=120 - C)8|120 - D) 40| 8 - E) 8 + 40 =120

30. Se stie ca 7 | 215si 21| 126. Atunci:
Variante: A) 126 |7 - B)7+21=126 - C)7-21=126 - D)21|7 - E) 7| 126

31. Se stie ca 2 | 8 si 8 | 24. Atunci:

Variante: A) 2 |24 - B)8|2 - C)24|2 - D)2+8=24 - E)2-8=24
32. Se stie ca 5| 25 si 25 | 150. Atunci:

Variante: A) 5-25=150 - B)5+25=150 - C)5|150 - D)150 |5 - E) 25| 5
33. Se stie ca 7 | 21si 21| 63. Atunci:

Variante: A) 63 |7 - B)7-21=63 - C) 7|63 - D)7+21=63 - E) 21| 7

34. Se stie ca 5|15 si 15 | 60. Atunci:
Variante: A) 5|60 - B)15|5 - C)5+15=60 - D)60|5 - E)5-15 =60
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35.

36.

37.

38.

39.

40

41.

42.

43.

44,

45.

46

47.

48.

49.

50.

Se stie ca 3 | 12 si 12 | 48. Atunci:
Variante: A) 3-12=48 - B)3+12=48 - C)12|3 - D)48|3 - E) 3|48

Se stie ca 3 | 18 si 18 | 108. Atunci:
Variante: A)18 |3 - B)3+18 =108 - C)3-18 =108 - D) 3|108 - E) 108 | 3

Se stie ca 7 | 21si 21 105. Atunci:
Variante: A) 7-21=105 - B)7|105 - C)7+21=105 - D)21|7 - E) 105 |7

Se stie ca 9 | 18 si 18 | 90. Atunci:
Variante: A)9 |90 - B)9+18=90 - C)90|9 - D)18|9 - E) 9-18 =90

Se stie ca 5 | 20 si 20 | 60. Atunci:
Variante: A) 5|60 - B)5-20=60 - C)60|5 - D)5+20=60 - E)20|5

. Se stie ca 9 | 27 si 27 | 108. Atunci:

Variante: A) 9 + 27 =108 - B)9-27=108 - C)9|108 - D)108|9 - E) 27| 9

Se stie ca 9 | 27 si 27 | 162. Atunci:
Variante: A) 9162 - B)27|9 - C)9+27=162 - D)162|9 - E) 9-27 =162

Se stie ca 4 | 12 si 12 | 48. Atunci:

Variante: A) 4-12 =48 - B)12|4 - C) 4|48 - D)48|4 - E)4 +12 = 48

Se stie ca 3 | 6 si 6 | 30. Atunci:

Variante: A)6 |3 - B)30|3 - C)3|30 - D)3:6=30 - E)3+6=230

Se stie ca 4 | 24 si 24 | 144. Atunci:

Variante: A) 24 |4 - B)4 +24 =144 - C)144 |4 - D)4 |144 - E) 4-24 =144

Se stie ca 6 | 36 si 36 | 108. Atunci:
Variante: A) 6 | 108 - B)36|6 - C)108 |6 - D)6 + 36 =108 - E) 6 - 36 = 108

. Se stie ca 7 | 28 si 28 | 84. Atunci:

Variante: A) 84 |7 - B)7|84 - C)28|7 - D)7-28=84 - E)7+28=84

Se stie ca 2 | 10 si 10 | 60. Atunci:
Variante: A)10 |2 - B)2+10=60 - C)60|2 - D)2 |60 - E)2-10 = 60

Se stie ca 5|10 si 10 | 40. Atunci:

Variante: A) 5|40 - B)10|5 - C)40|5 - D)5-10 =40 - E) 5+ 10 = 40
Se stie ca 7 | 35 si 35 | 105. Atunci:

Variante: A) 7| 105 - B)35|7 - C)105|7 - D)7+ 35=105 - E) 7- 35 = 105
Se stie ca 3| 9si 9 | 36. Atunci:

Variante: A)3-9=36 - B)3|36 - C)36|3 - D)9|3 - E)3+9=36

-~

v Arata raspunsurile: nivel usor
1.3 | 27 — Tranzitivitate: dacd a | b sib | ¢, atuncia|c.27=9-3=3-3-3=3-09,

2.9 | 225 — Tranzitivitate: dacda | bsib | ¢, atuncia|c.225=45-5=9-5-5=9- 25,
3.6 | 36 — Tranzitivitate: dacd a| b sib| c, atuncia|c. 36 =12-3=6-2-3=6-6.

www.eremusmate.ro - Proprietéti ale divizibilitatii in N — Clasa a 6-a

4/15




(G2 N

10.
11.
12.
13.
14.
15.
16.
17.
18.
19.
20.
21.
22.
23.
24.
25.
26.
27.
28.
29.
30.
31.
32.
33.
34.
35.

. 2|16 — Tranzitivitate: dacda |bsib | c, atuncia|c.16=4-4=2-2-4=2-8.
. 5| 75 — Tranzitivitate: dacda | bsib | ¢, atuncia|c.75=15-5=5-3-5=5-15,

. par — Dintre doua numere consecutive, unul este par, deci produsul este par. Pentru n
= 3:3:4 =12; pentrun = 4: 4-5 = 20 nu este multiplu de 3; deci doar ,par"” este sigur.

. 4| 100 — Tranzitivitate: dacd a | b sib | ¢, atuncia|c.100=20-5=4-5-5=4- 25,
. 8| 96 — Tranzitivitate: dacda | b sib | ¢, atuncia|c.96 =48-2=8-6-2=8-12.

. 4| 96 — Tranzitivitate: dacda |bsib| c,atuncia|c. 96 =24-4=4-6-4 =4 - 24.
6 | 96 — Tranzitivitate: dacd a |bsib | c, atuncia|c.96=24-4=6-4-4=6-16.
2 | 36 — Tranzitivitate: dacaa |bsib | c, atuncia|c.36=12-3=2-6-3=2-18.

6 | 72 — Tranzitivitate: dacda | bsib | ¢, atuncia|c.72=18-4=6-3-4=6-12.

6 | 54 — Tranzitivitate: dacda | bsib| c, atuncia|c.54=18-3=6-3-3=6"9.
3| 60 — Tranzitivitate: dacd a| b sib | c, atuncia|c.60=12-5=3-4-5=3-20.
7 | 168 — Tranzitivitate: dacd a| b sib|c, atuncia|c.168=42-4=7-6-4=7-24.

6 | 60 — Tranzitivitate: dacd a| b sib | c, atuncia|c.60=30-2=6-5-2=6"-10.
6 | 144 — Tranzitivitate: dacd a| b sib | c,atuncia|c.144=24-6=6-4-6 =6 - 24.
9 | 216 — Tranzitivitate: dacda | bsib | c, atuncia|c. 216 =54-4=9-6-4 =9 - 24,
8 | 288 — Tranzitivitate: dacd a | b sib | ¢, atuncia|c. 288 =48-6=8-6-6 =8 - 36.
8 | 32 — Tranzitivitate: dacada | bsib | c, atuncia|c.32=16-2=8-2-2=8" 4.

9 | 180 — Tranzitivitate: dacd a | b sib | c, atuncia|c.180=45-4=9-5-4 =9 20,
2 | 48 — Tranzitivitate: dacad a |bsib | c, atuncia|c.48=12-4=2-6-4 =2 24.
3|18 — Tranzitivitate: dacd a | b sib | c, atuncia|c.18=9-2=3-3-2=3-6.

5| 90 — Tranzitivitate: dacada | b sib | c, atuncia|c.90=15-6=5-3-6=5-18.
3| 60 — Tranzitivitate: dacda | bsib | c, atuncia|c.60=15-4=3-5-4 =3 20.
3|12 — Tranzitivitate: dacd a | b sib | ¢, atuncia|c.12=6-2=3-2-2=3- 4.

2 | 60 — Tranzitivitate: dacd a | b sib | ¢, atuncia|c.60=12-5=2-6-5=2-30.

8 | 120 — Tranzitivitate: daca a | b sib | ¢, atuncia|c.120=40-3=8-5-3=8 - 15.
7 | 126 — Tranzitivitate: dacd a | b sib | c, atuncia|c.126 =21-6=7-3-6=7-18.
2 | 24 — Tranzitivitate: dacda | bsib | ¢, atuncia|c.24=8-3=2-4-3=2-12.

5 | 150 — Tranzitivitate: dacda | bsib | ¢, atuncia|c.150=25-6=5-5-6 = 5 - 30.
7 | 63 — Tranzitivitate: dacda | b sib | ¢, atuncia|c.63=21-3=7-3-3=7-9.

5| 60 — Tranzitivitate: dacd a | b sib | c, atuncia|c.60=15-4=5-3-4=5-12,
3| 48 — Tranzitivitate: dacda | bsib | c,atuncia|c. 48=12-4=3-4-4=3-16.
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36. 3| 108 — Tranzitivitate: dacda | b sib | c, atuncia|c.108 =18-6=3-6-6 = 3 - 36.
37.7|105 — Tranzitivitate: dacd a | b sib | ¢, atuncia|c.105=21-5=7-3-5=7-15.
38.9| 90 — Tranzitivitate: dacd a | b sib | ¢, atuncia|c.90=18-5=9-2-5=9-10.

39. 5| 60 — Tranzitivitate: dacd a | b sib | c, atuncia|c.60=20-3=5-4-3=5-12.
40.9 | 108 — Tranzitivitate: dacaa | bsib | c, atuncia|c.108 =27-4=9-3-4=9-12.
41.9 | 162 — Tranzitivitate: dacda | bsib | ¢, atuncia|c.162=27-6=9-3-6 =9 -18.
42.4| 48 — Tranzitivitate: dacda |bsib | c,atuncia|c. 48=12-4=4-3-4=4-12.

43. 3| 30 — Tranzitivitate: dacd a | b sib | c, atuncia|c.30=6-5=3-2-5=3-10.
44. 4 | 144 — Tranzitivitate: dacda | bsib | c,atuncia|c.144=24-6=4-6-6 = 4 - 36.
45. 6 | 108 — Tranzitivitate: daca a | b sib | c, atuncia|c.108 =36-3=6-6-3 =6 -18.
46.7 | 84 — Tranzitivitate: dacda |bsib | c, atuncia|c.84=28-3=7-4-3=7-12.
47.2| 60 — Tranzitivitate: daca a | b sib | c, atuncia|c.60=10-6=2-5-6 =2 - 30.

48.5 | 40 — Tranzitivitate: dacda | bsib | c, atuncia|c. 40=10-4=5-2-4=5-8,
49.7 | 105 — Tranzitivitate: dacd a | b sib | ¢, atuncia|c.105=35-3=7-5-3 =715,
50. 3 | 36 — Tranzitivitate: dacda | bsib | ¢, atuncia|c. 36 =9-4=3-3-4=3-12.

Nivel mediu (50 de exercitii)

1.

Se stie ¢4 10 | 70 si 10 | 60. Care dintre numerele urmatoare se divide sigur cu 10?
Variante: A) 135 - B)130 - C) 134 - D) 138 - E) 132

. Se stie ca 5| 20 si 5 | 15. Care dintre numerele urmétoare se divide sigur cu 5?

Variante: A) 39 - B)38 - C) 35 - D) 37 - E) 36

. Se stie ca 10 | 120 si 10 | 50. Care dintre numerele urmétoare se divide sigur cu 10?

Variante: A) 75 - B)70 - C)72 - D) 71 - E) 78

. Se stie c&10 | 40 si 10 | 90. Care dintre numerele urmatoare se divide sigur cu 10?

Variante: A) 130 - B) 138 - C) 136 - D) 137 - E) 132

. Dac& 14 | n, atunci n se divide sigur si cu:

Variante: A) 49 - B)2 - C)25 - D)16 - E) 44

. Se stie ca 7 | 14 si 7 | 49. Care dintre numerele urmatoare se divide sigur cu 7?

Variante: A) 63 - B) 65 - C) 64 - D) 66 - E) 69

.Se stieca 1 | 121 si | 22. Care dintre numerele urmétoare se divide sigur cu 11?

Variante: A) 105 - B) 106 - C) 99 - D) 101 - E) 100

. Se stie ca 4 | 28 si 4 | 16. Care dintre numerele urmatoare se divide sigur cu 4?

Variante: A)14 - B)15 - C)17 - D) 13 - E) 12

. Dac 6 | n, atunci n se divide sigur si cu:

Variante: A)17 - B)27 - C)40 - D) 28 - E) 2
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10.

11.

12.

13.

14.

15.

16.

17.

18.

19.

20.

21.

22.

23.

24,

25.

26.

27.

28.

Se stie ca 6 | 48 si 6 | 42. Care dintre numerele urméatoare se divide sigur cu 6?
Variante: A) 92 - B)91 - C) 90 - D) 95 - E) 94

Daca 18 | n, atunci n se divide sigur si cu:
Variante: A) 3 - B) 40 - C)45 - D)7 - E) 39

Suma a 3 numere naturale consecutive se divide sigur cu:
Variante:A)4 - B)5 - C)7 - D)3 - E)9

Se stie ca 7 | 63 si 7 | 63. Care dintre numerele urmatoare se divide sigur cu 7?
Variante: A) 132 - B) 127 - C) 126 - D) 130 - E) 129

Se stie ca 6 | 24 si 6 | 48. Care dintre numerele urmétoare se divide sigur cu 6?
Variante: A) 74 - B)72 - C)75 - D)77 - E) 76

Se stie ca 10 | 110 si 10 | 30. Care dintre numerele urmatoare se divide sigur cu 10?
Variante: A) 88 - B)82 - C) 80 - D) 83 - E) 84

Suma a 5 numere naturale consecutive se divide sigur cu:
Variante: A) 25 - B)6 - C)7 - D)11 - E) 5

Daca 20 | n, atunci n se divide sigur si cu:
Variante: A)11 - B)2 - C) 43 - D)13 - E) 30

Daca 21| n, atunci n se divide sigur si cu:
Variante: A) 3 - B)4 - C)10 - D) 27 - E) 39

Se stie ca 4 | 48 si 4 | 20. Care dintre numerele urmé&toare se divide sigur cu 4?
Variante: A) 31 - B) 33 - C)28 - D) 29 - E) 30

Dac& 24 | n, atunci n se divide sigur si cu:
Variante: A) 44 - B)5 - C)3 - D) 36 - E) 10

Se stie ca 11 110 si 11| 33. Care dintre numerele urmatoare se divide sigur cu 11?
Variante: A) 84 - B)81 - C)79 - D) 77 - E) 87

Se stie ca 3 | 27 si 3 | 6. Care dintre numerele urmatoare se divide sigur cu 3?
Variante: A) 34 - B) 41 - C)35 - D) 33 - E) 40

Se stie ca 10 | 100 si 10 | 20. Care dintre numerele urmatoare se divide sigur cu 10?
Variante: A) 80 - B) 82 - C) 88 - D) 89 - E) 81

Se stie ca 9 | 63 si 9 | 45. Care dintre numerele urmatoare se divide sigur cu 9?
Variante: A)18 - B) 21 - C)19 - D) 24 - E) 22

Se stie ca 6 | 72 si 6 | 18. Care dintre numerele urmétoare se divide sigur cu 6?
Variante: A) 57 - B) 58 - C) 54 - D) 55 - E) 56

Se stie ca 8 | 24 si 8 | 16. Care dintre numerele urmatoare se divide sigur cu 8?
Variante: A) 40 - B) 43 - C) 44 - D) 47 - E) 42
Se stie ca 4 | 36 si 4 | 12. Care dintre numerele urmétoare se divide sigur cu 4?
Variante: A) 29 - B) 27 - C) 25 - D) 26 - E) 24

Se stie ca 3 | 15 si 3 | 12. Care dintre numerele urmétoare se divide sigur cu 3?
Variante: A) 35 - B)27 - C)34 - D) 28 - E) 29
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29.

30.

31.

32.

33.

34.

35.

36.

37.

38.

39.

40

41.

42.

43.

44,

45.

46

47.

Se stie ca 4 | 36 si 4 | 8. Care dintre numerele urmatoare se divide sigur cu 4?
Variante: A) 30 - B) 29 - C) 33 - D) 31 - E) 28

Se stie ca 3| 12 si 3 | 21. Care dintre numerele urmatoare se divide sigur cu 3?
Variante: A) 34 - B) 41 - C) 40 - D) 35 - E) 33

Se stie ca 7 | 35 si 7 | 35. Care dintre numerele urmatoare se divide sigur cu 7?
Variante: A) 74 - B)73 - C)70 - D)75 - E) 72

Se stie ca 9 | 27 si 9 | 18. Care dintre numerele urmétoare se divide sigur cu 9?
Variante: A) 49 - B) 52 - C) 50 - D) 48 - E) 45

Se stie ca 7 | 56 si 7 | 21. Care dintre numerele urmatoare se divide sigur cu 7?
Variante: A) 35 - B) 41 - C) 40 - D) 37 - E) 38

Se stie ca 9 | 108 si 9 | 27. Care dintre numerele urmatoare se divide sigur cu 9?
Variante: A) 87 - B) 81 - C) 83 - D) 86 - E) 85

Dac& 30 | n, atunci n se divide sigur si cu:
Variante: A) 34 - B)24 - C)9 - D)49 - E)10

Se stie ca 11 110 si 11| 55. Care dintre numerele urméatoare se divide sigur cu 11?
Variante: A) 55 - B) 64 - C) 57 - D) 63 - E) 61

Se stie c& 10 | 70 si 10 | 50. Care dintre numerele urméatoare se divide sigur cu 10?
Variante: A) 21 - B) 23 - C) 27 - D) 20 - E) 28

Se stie ca 9 | 36 si 9 | 81. Care dintre numerele urmatoare se divide sigur cu 9?
Variante: A) 123 - B) 121 - C) 117 - D) 118 - E) 125

Se stie ca 5 | 25 si 5 | 25. Care dintre numerele urmétoare se divide sigur cu 5?
Variante: A) 53 - B)50 - C)52 - D)51 - E) 54

. Se stie c& 7 | 84 si 7 | 21. Care dintre numerele urmatoare se divide sigur cu 7?

Variante: A) 66 - B) 68 - C) 63 - D) 64 - E) 67

Se stie c& 10 | 60 si 10 | 30. Care dintre numerele urmétoare se divide sigur cu 10?
Variante: A) 90 - B) 96 - C) 93 - D) 95 - E) 91

Se stie ca 3 | 21si 3| 6. Care dintre numerele urmétoare se divide sigur cu 3?
Variante: A) 27 - B) 28 - C)35 - D) 29 - E) 34

Se stie ca 7 | 42 si 7 | 28. Care dintre numerele urmatoare se divide sigur cu 7?
Variante: A)17 - B)19 - C)18 - D) 16 - E) 14

Se stie ca 5| 30 si 5 | 20. Care dintre numerele urmétoare se divide sigur cu 5?
Variante: A) 50 - B) 51 - C) 54 - D) 52 - E) 53

Se stie ca 8 | 16 si 8 | 48. Care dintre numerele urmétoare se divide sigur cu 8?
Variante: A) 71 - B) 69 - C)64 - D) 66 - E) 65

. Se stie ca 5| 45 si 5 | 15. Care dintre numerele urmétoare se divide sigur cu 5?

Variante: A) 31 - B) 30 - C) 32 - D) 34 - E) 33

Se stie ca 12 | 96 Si12 | 24. Care dintre numerele urmatoare se divide sigur cu 12?
Variante: A) 123 - B) 131 - C) 130 - D) 120 - E) 128
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48. Se stie ca 8 | 48 si 8 | 32. Care dintre numerele urmatoare se divide sigur cu 8?
Variante: A)18 - B)19 - C) 22 - D) 16 - E) 21

49. Se stie ca 10 | 80 si 10 | 80. Care dintre numerele urmatoare se divide sigur cu 10?
Variante: A) 164 - B) 169 - C) 160 - D) 168 - E) 161

50. Se stie ca 7 | 63 si 7 | 56. Care dintre numerele urmétoare se divide sigur cu 7?
Variante: A) 125 - B) 121 - C) 124 - D) 119 - E) 122

¥ Arata raspunsurile: nivel mediu

a b~ W N

© 00 N O

10.
11.

12.
13.
14.
15.
16.
17.

18.

19.
20.

21.

.130 —Dacd a|bsia|c, atuncia| (b + c). Aici 70 + 60 = 130 se divide cu 10.
.35—Dacda|bsialc, atuncia| (b + c). Aici 20 + 15 = 35 se divide cu 5.
.70 —Dacda|bsia|c, atuncia| (b - c). Aici120 - 50 =70 =10 - 7.

.130 —Dacda|bsia|c, atuncia| (b + c). Aici 40 + 90 = 130 se divide cu 10.

.2— 2|14 si14 | n, deci, prin tranzitivitate, 2 | n. Pentru celelalte numere nu avem

aceasta garantie.

.63—Dacda|bsialc, atuncia| (b + c). Aici 14 + 49 = 63 se divide cu 7,
.99 —Dacda|bsialc, atuncia| (b -c). Aici121-22=99=11-09.
.12—Dacda|bsialc,atuncia|(b-c). Aici28 -16=12=4"3.

.2— 2| 65si6|n, deci, prin tranzitivitate, 2 | n. Pentru celelalte numere nu avem

aceasta garantie.
90 —Dacda|bsialc, atuncia| (b + c). Aici 48 + 42 = 90 se divide cu 6.

3 — 3|18 si18 | n, deci, prin tranzitivitate, 3 | n. Pentru celelalte numere nu avem
aceasta garantie.

3 —Fien, n+1, ..., n+2. Suma lor este 3n + 3 = 3(n + 1), deci se divide cu 3.
126 —Dacd a | bsia| c, atuncia| (b + c). Aici 63 + 63 = 126 se divide cu 7.
72 —Dacda|bsialc, atuncia| (b + c). Aici 24 + 48 = 72 se divide cu 6.
80 —Dacda|bsialc, atuncial (b -c). Aici110 - 30 =80 =10 - 8.

5 —Fie n, n+1, ..., n+4. Suma lor este 5n + 10 = 5(n + 2), deci se divide cu 5.

2 — 2|20 i 20 | n, deci, prin tranzitivitate, 2 | n. Pentru celelalte numere nu avem
aceasta garantie.

3 — 3| 21si 21| n, deci, prin tranzitivitate, 3 | n. Pentru celelalte numere nu avem
aceasta garantie.

28 —Dacaa|bsia|c, atuncia| (b -c). Aici48-20=28=4"-7.

3 — 3|24 i 24| n, deci, prin tranzitivitate, 3 | n. Pentru celelalte numere nu avem
aceasta garantie.

77 —Dacada|bsialc, atuncial| (b - c). Aici110-33=77=11-7.
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22.
23.
24.
25.
26.
27.
28.
29.
30.
31.
32.
33.
34.
35.

36.
37.
38.
39.
40.
41.
42.
43.
44.
45.
46.
47.
48.
49.
50.

33—Dacdal|bsia|c, atuncia| (b + c). Aici 27 + 6 = 33 se divide cu 3.
80 —Dacda|bsialc, atuncia| (b - c). Aici 100 - 20 =80 =10 - 8.

18 —Dacda|bsia|c,atuncial (b - c). Aici63-45=18=9" 2.

54 —Dacda|bsia|c, atuncia| (b -c). Aici72-18=54=6"-09.

40 —Dacd a|bsia|c,atuncia| (b + c). Aici 24 + 16 = 40 se divide cu 8.
24 —Dacaa|bsia|c, atuncia|(b-c). Aici36-12=24=4-86.

27 —Dacda|bsia|c, atuncia| (b + c). Aici 15 + 12 = 27 se divide cu 3.
28 —Dacda|bsial|c, atuncia| (b -c). Aici36-8=28=4-7
33—Dacadal|bsia|c, atuncia| (b + c). Aici 12 + 21 = 33 se divide cu 3.
70 —Dacd a|bsia|c, atuncia| (b + c). Aici 35 + 35 = 70 se divide cu 7.
45 —Dacaa|bsialc, atuncia| (b + c). Aici 27 + 18 = 45 se divide cu 9.
35—Dacaal|bsia|c, atuncia| (b -c). Aici56-21=35=7-5.

81— Dacdal|bsia|c, atuncia| (b - c). Aici108 - 27 =81=9-09.

10 — 10 | 30 si 30 | n, deci, prin tranzitivitate, 10 | n. Pentru celelalte numere nu avem

aceasta garantie.

55 —Dacda|bsia|c, atuncia| (b - c). Aici 110 - 55 =55 =11- 5.

20 —Dacaa|bsia|c, atuncia| (b - c). Aici 70 - 50 = 20 =10 - 2.

17 —Dacda|bsia|c,atuncia| (b + c). Aici 36 + 81 = 117 se divide cu 9.
50 —Dacda|bsia|c, atuncia| (b + c). Aici 25 + 25 = 50 se divide cu 5.
63 —Dacda|bsia|c, atuncia| (b -c). Aici84-21=63=7-09.

90 —Dacd a|bsia|c, atuncia| (b + c). Aici 60 + 30 = 90 se divide cu 10.
27 —Dacda|bsia|c, atuncia| (b + c). Aici 21 + 6 = 27 se divide cu 3.

14 —Dacda|bsialc,atuncia| (b-c). Aici42-28=14=7"-2.

50 —Dacda|bsia|c, atuncia| (b + c). Aici 30 + 20 = 50 se divide cu 5.
64 —Dacda|bsialc, atuncia| (b + c). Aici 16 + 48 = 64 se divide cu 8.
30 —Dacdal|bsialc, atuncial (b -c). Aici45-15=30=5-6.

120 —Dacd a|bsia|c, atuncia | (b + c). Aici 96 + 24 = 120 se divide cu 12.
16 —Dacda|bsia|c, atuncial (b -c). Aici48-32=16=8"2.

160 —Daca a | bsia|c, atuncia| (b + c). Aici 80 + 80 = 160 se divide cu 10.
19 —Dacda|bsialc, atuncia| (b + c). Aici 63 + 56 = 119 se divide cu 7.

Nivel dificil (50 de exercitii)

1. Cate numere naturale n verifica relatia (2n + 1) | 105?
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2. Daca 3 | 7:n si numerele 3 si 7 sunt prime intre ele, atunci:
Variante: A) 3:7|n - B)n=3 - C)3|7 - D)3|n - E)7|n

3. Dacd 7 | 4:n si numerele 7 si 4 sunt prime intre ele, atunci:
Variante: A)4 |n - B)7:4|n - C)7|n -D)n=7 - E) 7|4

4.Daca 9 | 7:n si numerele 9 si 7 sunt prime intre ele, atunci:
Variante:A) 9|7 - B)9|n - C)n=9 - D)7|n - E)97|n

. Cate numere naturale n verifica relatia (n + 4) | 36?
. Cate numere naturale n verifica relatia (n + 2) | 362

. Cate numere naturale n verifica relatia (2n + 1) | 135?

0 N O O

.Dac& 9 | n, 4 | nsi numerele 9 si 4 sunt prime intre ele, atunci n se divide sigur cu:
Variante: A) 35 - B) 37 - C)106 - D) 73 - E) 36

9. Dac& 6 | nsi 10 | n, atunci n se divide sigur cu:
Variante: A) 31 - B)29 - C) 61 - D) 30 - E) 91

10.Daca 7| n, 9 |n si numerele 7 si 9 sunt prime intre ele, atunci n se divide sigur cu:
Variante: A) 62 - B) 127 - C) 64 - D) 63 - E) 187

11.Dacd 2 | n, 3| n si numerele 2 si 3 sunt prime intre ele, atunci n se divide sigur cu:
Variante: A) 7 - B)5 - C)6 - D)13 - E) 16

12. Care este suma tuturor numerelor naturale n pentru care (n + 3) | 40?
13. Care este suma tuturor numerelor naturale n pentru care (n + 4) | 182
14. Cate numere naturale n verifica (n + 4) | (3n + 20)?
15. Cate numere naturale n verifica relatia (n + 2) | 60?
16. Cate numere naturale n verifica (n + 4) | (2n + 16)?

17.Dacd 7 | n, 5| n si numerele 7 si 5 sunt prime intre ele, atunci n se divide sigur cu:
Variante: A) 103 - B) 71 - C) 34 - D) 36 - E) 35

18.Dacd 9 | n, 5| n si numerele 9 si 5 sunt prime intre ele, atunci n se divide sigur cu:
Variante: A) 45 - B) 91 - C) 133 - D) 46 - E) 44

19. Daca 7 | 5:n si numerele 7 si 5 sunt prime intre ele, atunci:
Variante: A) 7°5|n - B)n=7 - C)7|5 - D)5|n - E)7|n

20. Cate numere naturale n verifica (n + 3) | (4n +18)?

21.Daca 6 | n'si 9| n, atunci n se divide sigur cu:
Variante: A)17 - B)18 - C) 55 - D) 19 - E) 37

22. Cate numere naturale n verifica relatia (n + 5) | 12?
23. Cate numere naturale n verifica relatia (n + 5) | 18?
24. Care este suma tuturor numerelor naturale n pentru care (n + 4) | 307

25.Daca 2 | n, 7 | n si numerele 2 si 7 sunt prime intre ele, atunci n se divide sigur cu:
Variante: A) 29 - B)13 - C) 40 - D)14 - E) 15
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26.
27.

28.

29.
30.
31.
32.
33.

34.
35.
36.
37.
38.

39.

40.
41.

42.
43.

44.

45.
46.
47.
48.

49.
50.

Cate numere naturale n verifica relatia (n + 4) | 20?

Daca 5 | n, 6 | n si numerele 5 si 6 sunt prime intre ele, atunci n se divide sigur cu:

Variante: A) 61 - B)30 - C) 29 - D) 88 - E) 31

Daca 3 | n, 4 | n si numerele 3 si 4 sunt prime intre ele, atunci n se divide sigur cu:

Variante: A)12 - B)11 - C)34 - D)13 - E) 25

Cate numere naturale n verifica relatia (2n + 1) | 35?
Cate numere naturale n verifica relatia (2n + 1) | 63?
Cate numere naturale n verifica relatia (n + 4) | 40?

Care este suma tuturor numerelor naturale n pentru care (n + 3) | 60?

Dacd7|n,2|n si numerele 7 si 2 sunt prime intre ele, atunci n se divide sigur cu:

Variante: A)13 - B)14 - C)15 - D) 40 - E) 29

Cate numere naturale n verifica relatia (n + 5) | 36?

Cate numere naturale n verifica (n + 1) | (4n +12)?

Care este suma tuturor numerelor naturale n pentru care (n + 3) | 48?
Cate numere naturale n verifica relatia (n + 2) | 20?

Daca 9 | n'si 15 | n, atunci n se divide sigur cu:
Variante: A) 91 - B)136 - C) 44 - D) 45 - E) 46

Daca 12 | n si 18 | n, atunci n se divide sigur cu:
Variante: A) 109 - B)73 - C) 37 - D) 35 - E) 36

Cate numere naturale n verifica (n + 1) | (2n + 11)?

Dacd 2 | 3:n si numerele 2 si 3 sunt prime intre ele, atunci:
Variante:A)2|n - B)2|3 - C)23|n-D)n=2 - E)3|n

Care este suma tuturor numerelor naturale n pentru care (n + 2) | 48?7

Daca 4 | n, 7 | n si numerele 4 si 7 sunt prime intre ele, atunci n se divide sigur cu:

Variante: A) 57 - B) 27 - C) 82 - D) 28 - E) 29

Daca 7 | 8:n si numerele 7 si 8 sunt prime intre ele, atunci:
Variante:A) 8 |n - B)7|8 - C)7|n - D)n=7 - E)7:8|n

Cate numere naturale n verifica relatia (n + 2) | 48?
Cate numere naturale n verifica (n + 4) | (2n +12)?
Cate numere naturale n verifica relatia (2n + 1) | 272

Daca 7 | 2:n si numerele 7 si 2 sunt prime intre ele, atunci:
Variante: A) 72|n - B)7|n - C)7|2 -D)2|n - E)n=7

Cate numere naturale n verifica relatia (n + 2) | 18?

Cate numere naturale n verifica relatia (n + 3) | 12?

v Arata raspunsurile: nivel dificil
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1. 8 — 105 este impar, deci toti divizorii lui sunt impari: 1, 3, 5, 7, 15, 21, 35, 105. Din 2n + 1
=dobtinemn=(d-1):2:{0,1, 2, 3,710, 17, 52}. Sunt 8 valori.

.3|n—Dacda|bnsi(a b) =1, atuncia | n. Aici 3| 7-n si (a, b) = 1, deci 3 | n.
.7|n—Dacéda|bnsi(a b) =1 atuncia | n. Aici 7 | 4nsi (a, b) =1, deci 7 | n.

.9|n—Dacaa|bnsi(a b) =1 atuncia|n. Aici9| 7-nsi(a, b) =1, deci 9 | n.

a ~r W N

.6 —n + 4 este un divizor al lui 36, mai mare sau egal cu 4: 4, 6, 9, 12, 18, 36. Rezulta n
€ {0, 2, 5, 8, 14, 32}: 6 valori.

6.8 —n + 2 este un divizor al lui 36, mai mare sau egal cu 2: 2, 3, 4, 6, 9,12, 18, 36.
Rezulta n € {0, 1, 2, 4, 7,10, 16, 34}: 8 valori.

7.8 — 135 este impar, deci toti divizorii lui sunt impari: 1, 3, 5, 9, 15, 27, 45, 135. Din 2n + 1
=dobtinemn=(d-1):2:{0,1, 2, 4,713, 22, 67}. Sunt 8 valori.

8.36 —Dacadal|n,b|nsi(ab)=1atuncia-b|n.Aici9-4 =36.

9. 30 — n este multiplu comun al lui 6 si 10, deci se divide cu cmmmc(6, 10) = 30.
10.63 —Dacda|n,b|nsi(a b) =1 atuncia-b|n. Aici7-9 = 63.
11.6 —Dacaa|n,b|nsi(a b)=1 atuncia-b|n.Aici2-3=86.
12.69—n+ 3 €1{4,5,8,10, 20, 40}, decin € {1, 2, 5, 7, 17, 37}. Suma este 69.
13.21—n + 4 € {6, 9, 18}, decin € {2, 5, 14}. Suma este 21.

14.2—3n+20 = 3(n + 4) + 8. Cum (n + 4) | 3(n + 4), trebuie ca (n + 4) | 8. Divizorii lui 8
mai mari sau egali cu 4: 4, 8, decin € {0, 4}: 2 valori.

15. 11 —n + 2 este un divizor al lui 60, mai mare sau egal cu 2: 2, 3, 4, 5, 6, 10, 12, 15, 20,
30, 60. Rezultd n € {0, 1, 2, 3, 4, 8, 10, 13, 18, 28, 58}: 11 valori.

16.2—2n+16 = 2(n + 4) + 8. Cum (n + 4) | 2(n + 4), trebuie ca (n + 4) | 8. Divizorii lui 8
mai mari sau egali cu 4: 4, 8, decin € {0, 4}: 2 valori.

17.35—Dacda|n,b|nsi(a b) =1 atuncia-b|n. Aici7-5 = 35.
18.45—Dacda|n,b|nsi(a b) =1 atuncia-b|n. Aici9 -5 = 45.
19.7|n—Dacd a| b-nsi(a, b) =1, atuncia| n. Aici 7 | 5-n'si (a, b) =1, deci 7 | n.

20.2—4n +18 = 4(n + 3) + 6. Cum (n + 3) | 4(n + 3), trebuie ca (n + 3) | 6. Divizorii lui 6
mai mari sau egali cu 3: 3, 6, decin € {0, 3}: 2 valori.

21.18 — n este multiplu comun al lui 6 si 9, deci se divide cu cmmmc(6, 9) = 18.

22.2 —n + 5 este un divizor al lui 12, mai mare sau egal cu 5: 6, 12. Rezulta n € {1, 7}: 2
valori.

23.3 —n + 5 este un divizor al lui 18, mai mare sau egal cu 5: 6, 9, 18. Rezulta n € {1, 4,
13}: 3 valori.

24.46 —n + 4 € {5, 6,10, 15, 30}, decin € {1, 2, 6, 11, 26}. Suma este 46.
25.14 —Dacda|n, b

nsi(a, b) =1, atuncia- b | n. Aici 2 - 7 = 14.
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26.4 —n + 4 este un divizor al lui 20, mai mare sau egal cu 4: 4, 5, 10, 20. Rezultd n € {0,
1, 6, 16}: 4 valori.

27.30—Dacaa|n,b|nsi(a b)=1 atuncia-b | n.Aici5- 6 = 30.
28.12—Dacda|n,b|nsi(a b) =1 atuncia-b|n. Aici3- 4 =12.

29. 4 — 35 este impar, deci toti divizorii lui sunt impari: 1, 5, 7, 35. Din 2n + 1 = d obtinem n
=(d-1):2:{0, 2, 3, 17}. Sunt 4 valori.

30. 6 — 63 este impar, deci toti divizorii lui suntimpari: 1, 3,7, 9, 21,63.Din2n +1=d
obtinemn = (d - 1) : 2: {0, 1, 3, 4, 10, 31}. Sunt 6 valori.

31.6 —n + 4 este un divizor al lui 40, mai mare sau egal cu 4: 4, 5, 8, 10, 20, 40. Rezulta n
€ {0, 1, 4, 6, 16, 36}: 6 valori.

32.135—n+3€{3,4,5,6,10, 12,15, 20, 30, 60}, decin €{0,1, 2, 3,7, 9, 12,17, 27, 57}.
Suma este 135.

33.14 —Dacda|n,b|nsi(a b) =1 atuncia-b | n. Aici 7 - 2 = 14.

34.5 —n + 5 este un divizor al lui 36, mai mare sau egal cu 5: 6, 9, 12, 18, 36. Rezulta n €
{1, 4, 7,13, 31}: 5 valori.

35.4—4n+12=4(n+1) +8.Cum (n + 1) | 4(n + 1), trebuie ca (n + 1) | 8. Divizorii lui 8
mai mari sau egalicu 1: 1, 2, 4, 8, deci n € {0, 1, 3, 7}: 4 valori.

36.97—n+3€1{3,4,6,8,12,16, 24, 48}, decin €10, 1, 3, 5, 9, 13, 21, 45}. Suma este 97.

37.5—n + 2 este un divizor al lui 20, mai mare sau egal cu 2: 2, 4, 5,10, 20. Rezulta n €
{0, 2, 3, 8, 18}: 5 valori.

38. 45 — n este multiplu comun al lui 9 si 15, deci se divide cu cmmmc(9, 15) = 45.

39. 36 — n este multiplu comun al lui 12 si 18, deci se divide cu cmmmc(12, 18) = 36.

40.3—2n+11=2(n+1) +9.Cum (n + 1) | 2(n + 1), trebuie ca (n + 1) | 9. Divizorii lui 9 mai
mari sau egalicu 1: 1, 3, 9, decin € {0, 2, 8}: 3 valori.

41.2|n—Dacaa|bnsi(a, b) =1, atuncia | n. Aici 2 | 3-n'si (a, b) =1, deci 2 | n.

42.105—n+2€{2,3,4,6,8,12,16, 24, 48}, decin € {0, 1, 2, 4, 6, 10, 14, 22, 46}. Suma
este 105.

43.28 —Dacada|n,b|nsi(a b)=1 atuncia-b|n.Aici4-7 = 28.
44.7|n—Dacda|bnsi(a, b) =1 atuncia|n. Aici 7| 8:nsi(a, b) =1, deci 7 | n.

45.9 —n + 2 este un divizor al lui 48, mai mare sau egal cu 2: 2, 3, 4, 6, 8, 12, 16, 24, 48.
Rezultd n € {0, 1, 2, 4, 6, 10, 14, 22, 46}: 9 valori.

46.1—2n+12 =2(n+ 4) + 4.Cum (n + 4) | 2(n + 4), trebuie ca (n + 4) | 4. Divizorii lui 4
mai mari sau egali cu 4: 4, deci n € {0}: 1 valori.

47.4 — 27 este impar, deci toti divizorii lui sunt impari: 1, 3, 9, 27. Din 2n + 1 = d obtinem n
=(d-1):2:{0, 1, 4, 13}. Sunt 4 valori.

48.7 |n—Dacda|bnsi(a, b) =1 atuncia | n. Aici 7 | 2:n si (a, b) =1, deci 7 | n.
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49.5 —n + 2 este un divizor al lui 18, mai mare sau egal cu 2: 2, 3, 6, 9, 18. Rezulta n € {0,
1, 4, 7,16}: 5 valori.

50. 4 — n + 3 este un divizor al lui 12, mai mare sau egal cu 3: 3, 4, 6, 12. Rezulta n € {0, 1,
3, 9}: 4 valori.

Test online

Exerseaza lectia cu intrebari cu 5 variante de raspuns, dintre care doar una este corecta. Sunt
150 de intrebari, pe 3 niveluri: usor, mediu si dificil. Alegi nivelul si cate intrebari vrei (10, 20, 30
sau 50).

< Inapoi la clasa a 6-a
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