Multimi. Multimea numerelor naturale

Notiunea de multime, apartenenta, moduri de a descrie o multime, cardinal,
multimi finite si infinite.
O multime este o colectie de obiecte bine determinate, numite elemente. Multimile se noteaza

cu litere mari (A, B, C, ...), iar elementele se scriu intre acolade, separate prin virgula: A = {1, 2,
3}

X € A se citeste ,x apartine lui A" (x este element al lui A)

X & A se citeste ,x nu apartine lui A"

Cum descriem o multime

Metoda Exemplu
prin enumerarea elementelor A=1{2, 4,6, 8}
prin proprietatea caracteristica A={x&eN | x este par, 0 < x < 10}
prin diagrama Venn elementele se scriu intr-o curba inchisa

intr-o multime, elementele nu se repeta, iar ordinea lor nu conteaza: {3, 1,2} ={1,2,3} = {1,1, 2,
3}

Cardinalul unei multimi

card(A) = numarul elementelor lui A

@ = multimea vida (nu are elemente), card(g) = 0

O multime este finita daca are un numar finit de elemente si infinita in caz contrar. Atentie: @ nu
este {0}; multimea {0} are un element.

Multimea numerelor naturale

N=1{01 2,3, ..} (infinita) N*=N\{0}={1,2,3, ...}
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N are cel mai mic element, O, dar nu are un cel mai mare element. Fiecare numar natural n are
succesorul n + 1; predecesorul exista doar pentrun = 1.

Exemplul1. A = {x € N | x < 5} = {0, 1, 2, 3, 4}. Are 5 elemente: card(A) = 5. Deoarece x
este natural, O face parte din multime.

Exemplul 2. A = {x € N* | x este multiplu de 3, x = 20} = {3, 6, 9, 12, 15, 18}. card(A) = 6,
pentru ca 20 : 3 = 6 rest 2.

Exemplul 3. Cate numere naturale x verifica 12 = x = 30? Se numara si capetele: 30 - 12 +
1=19 numere.

Exemplul4. A= {x EN|2x +1=s9}: 2x =8, decix = 4,iar A={0,1,2, 3, 4}, cu5
elemente.

Greseli frecvente

e Se numara de doua ori elementele care se repeta. Elementele se numara o singura data.
e Se uita elementul 0 cand x € N (dar nu si cand x € N*).

e Se confunda € (element-multime) cu © (multime—-multime): scriem 3 € A, nu 3 c A.

Exercitii

Rezolva pe caiet, apoi verifica-ti raspunsurile. Exercitiile sunt grupate pe trei niveluri de
dificultate. La test vei primi si variante de raspuns.

Nivel usor (50 de exercitii)
1. Fie A = {1, 4,14, 18, 28}. Care dintre numerele urmatoare apartine multimii A?

Variante: A)14 - B)10 - C) 37 - D) 16 - E) 25

2. Fie A = {3, 13, 25, 28, 29}. Care dintre afirmatiile urmatoare este adevarata?
Variante: A)13 & A - B)10OEA - C)9E A - D)13E A - E) A are 6 elemente

3.Fie A={4, 6,9, 12, 21}. Care dintre numerele urmatoare apartine multimii A?
Variante: A) 22 - B)17 - C) 26 - D) 40 - E) 6

4.Fie A = {3, 9, 10, 23, 37}. Care dintre numerele urmatoare nu apartine multimii A?
Variante: A) 23 - B)13 - C)37 - D)3 - E)9

5.Fie A=1{3,7 9,16, 21, 23, 28}. Care dintre afirmatiile urmatoare este adevarata?
Variante: A) 19 €A - B)3EZA - C)3E€A - D)18 €A - E) A are 8 elemente
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6. Fie A = {0, 13, 14, 21, 37, 38}. Care dintre numerele urmatoare nu apartine multimii A?
Variante: A) O - B)37 - C)17 - D) 38 - E) 13

7. Fie A = {13, 14, 23, 24, 25}. Care dintre afirmatiile urmatoare este adevarata?
Variante: A) 14 &€ A - B) Aare6elemente - C)24 €A - D)14AEA - E)22 €A

8. Cate elemente are multimea N?

9. Fie A = {14, 29, 31, 32}. Care dintre numerele urmatoare apartine multimii A?
Variante: A) 4 - B)16 - C) 31 - D) 35 - E) 20

10.Fie A=1{2, 5,7 8,12, 21, 29}. Care dintre afirmatiile urmatoare este adevarata?
Variante: A) 20 €A - B)5&A - C)5€ A - D) Aare 8elemente - E)19 € A

11. Fie A ={1, 3, 1, 15, 16, 24}. Care dintre afirmatiile urmatoare este adevarata?
Variante: A) 17 €A - B)18E€A - C)1 €A - D)Aare7 elemente - E)1& A

12. Fie A = {6, 8, 14, 17,18, 22, 23}. Care dintre afirmatiile urmatoare este adevarata?
Variante: A)8 €A - B)S8&A - C)5€ A - D)Aare8elemente - E)4 €A

13. Care este cel mai mic element al multimii N?

14. Fie A = {13, 15, 22, 24, 36, 38}. Care dintre numerele urmatoare apartine multimii A?
Variante: A) 3 - B)25 - C)34 - D)39 - E)15

15. Multimea A = {x € N* | x este multiplu de 6, x = 30} se scrie, prin enumerarea elementelor:
Variante: A) {6, 12, 18, 24, 30, 36} - B) {6, 12, 24, 30} - C) {6, 12, 18, 24, 30} - D) {6, 12, 18,
24} - E) {0, 6, 12, 18, 24, 30}

16. Fie A = {2, 3, 5, 35}. Care dintre numerele urmatoare apartine multimii A?

Variante: A) 26 - B)10 - C)16 - D) 2 - E) 22

17.Fie A={0, 7, 11,13, 22, 27, 31}. Care dintre numerele urmatoare nu apartine multimii A?
Variante: A)11 - B)O - C)22 - D)7 - E) 23

18. Fie A = {0, 17, 21, 22, 28, 32}. Care dintre numerele urmatoare apartine multimii A?
Variante: A)18 - B)4 - C)21 - D)33 - E)10

19.Fie A={0, 1,7, 21, 25, 26, 34}. Care dintre numerele urmatoare nu apartine multimii A?
Variante: A) 25 - B)7 - C) 38 - D) 26 - E) 21

20. Fie A = {8, 28, 32, 35, 39}. Care dintre numerele urmatoare apartine multimii A?
Variante: A) 30 - B)1 - C) 41 - D) 26 - E) 39

21. Fie A = {3, 11, 14, 21}. Care dintre numerele urmatoare apartine multimii A?
Variante: A)14 - B)39 - C)17 - D) 40 - E) 2

22.Fie A = {5, 16, 28, 30, 36}. Care dintre numerele urmatoare apartine multimii A?
Variante: A) 35 - B)2 - C)21 - D)5 : E) 34

23. Multimea A = {x € N | 2 = x < 5} se scrie, prin enumerarea elementelor:
Variante: A) {3, 4,5} - B){3,4} - C){2,3,4} - D){3, 4,13} - E) {2, 3, 4,5}

24. Fie A = {16, 17,18, 21, 23, 34}. Care dintre numerele urmatoare apartine multimii A?
Variante: A)17 - B)32 - C)37 - D) 41 - E)13
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25. Fie A = {16, 24, 31, 32, 34}. Care dintre numerele urmatoare apartine multimii A?
Variante: A)4 - B)32 - C)26 - D)0 - E) 12

26. Fie A = {3, 7,14, 15, 25, 28}. Care dintre numerele urmatoare nu apartine multimii A?
Variante: A) 25 - B)29 - C)14 - D)3 - E)7

27.Fie A = {3, 5, 7, 31, 33}. Care dintre numerele urmatoare nu apartine multimii A?
Variante: A)7 - B)3 - C)5 - D) 24 - E) 31

28. Multimea A = {x € N | 2x + 1 = 11} se scrie, prin enumerarea elementelor:
Variante: A) {0, 1, 3, 4,5,14} - B){0,1,2,3,4} - C){0,1,2,3,4,5} - D){1,2,3,4,5} - E)
{1,2,3,4,5,17}

29. Fie A = {0, 6, 7, 23, 25, 29}. Care dintre numerele urmatoare nu apartine multimii A?
Variante: A) 25 - B)7 - C)6 - D) 36 - E) 29

30. Fie A = {14, 20, 22, 23, 37, 38}. Care dintre numerele urmatoare apartine multimii A?
Variante: A) 4 - B)5 - C)37 - D)12 - E) 24

31. Fie A = {1, 23, 24, 33}. Care dintre numerele urmatoare nu apartine multimii A?
Variante: A) 24 - B)11 - C)4 - D) 23 - E) 33

32. Fie A = {12, 17, 27, 28, 29}. Care dintre afirmatiile urmatoare este adevarata?
Variante: A) 24 €A - B)27 & A - C)Aare6elemente - D)25 €A - E)27 €A

33. Fie A = {2, 3, 14, 29, 35}. Care dintre numerele urmatoare nu apartine multimii A?
Variante: A)16 - B)29 - C)2 - D)3 - E)14

34.Fie A = {4, 9,13, 17,19, 26, 29}. Care dintre afirmatiile urmatoare este adevarata?
Variante: A) A are 8 elemente - B)17& A - C)17EA - D)24 €A - E)25€A

35.Fie A=1{1, 2, 3, 4,10, 21, 22}. Care dintre afirmatiile urmatoare este adevarata?
Variante: A) 17 €A - B)Aare8elemente - C)22 € A - D)22¢& A - E)18 €A

36. Fie A = {5, 11, 24, 25, 37}. Care dintre numerele urmatoare apartine multimii A?
Variante: A) 25 - B)2 - C)38 - D)14 - E) 18

37.Fie A={3,7 8,16, 26, 35, 37}. Care dintre numerele urmatoare nu apartine multimii A?
Variante: A)7 - B)3 - C)16 - D) 35 - E) 18

38. Fie A ={7,11, 18,19, 24, 26, 29}. Care dintre afirmatiile urmatoare este adevarata?
Variante: A) 30 €EA - B)18 €A - C)Aare8elemente - D)1I8E A - E)28 €A

39. Fie A = {13, 20, 25, 26, 29, 32, 33}. Care dintre numerele urmatoare nu apartine multimii A?
Variante: A) 32 - B)36 - C) 26 - D)13 - E) 25

40. Fie A = {0, 4, 7,14, 16, 18}. Care dintre numerele urmatoare nu apartine multimii A?
Variante: A) 22 - B)18 - C)16 - D)4 - E)14

41. Fie A = {6, 13, 16, 25, 34, 37, 38}. Care dintre numerele urmatoare apartine multimii A?
Variante: A) 38 - B)41 - C)29 - D)14 - E) 8

42.Fie A = {4, 8,16, 19, 27, 34, 39}. Care dintre numerele urmatoare apartine multimii A?
Variante: A) 25 - B)24 - C)19 - D) 21 - E)17
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43.

44,

45.

46.

47.

48.

49.

50.

Fie A = {3, 7, 8, 24, 28, 29}. Care dintre afirmatiile urmatoare este adevarata?
Variante: A) 3€A - B)6 €A - C)3 &€ A - D)5€ A - E) Aare 7 elemente

Fie A = {17,19, 29, 33, 39}. Care dintre numerele urmatoare apartine multimii A?
Variante: A) 7 - B)40 - C)17 - D) 30 - E) 27

Fie A = {17, 24, 27, 31, 34, 36}. Care dintre numerele urmatoare apartine multimii A?
Variante: A) 3 - B)18 - C)36 - D) 29 - E) 9

Fie A = {4, 16, 21, 26, 31, 36}. Care dintre numerele urmatoare nu apartine multimii A?
Variante: A) 26 - B)36 - C)4 - D) 38 - E) 31

Fie A = {5, 7, 8, 11, 14, 21, 26}. Care dintre numerele urmatoare nu apartine multimii A?
Variante: A) 37 - B)21 - C)14 - D)7 - E) 1

Fie A = {6, 23, 33, 38}. Care dintre numerele urmatoare nu apartine multimii A?
Variante: A) 33 - B)39 - C)23 - D)38 - E)6

Fie A = {2, 10,14, 17,19, 22, 36}. Care dintre numerele urmatoare apartine multimii A?
Variante: A) 33 - B)1 - C)37 - D)10 - E) 8

Fie A={3, 5,9, 10, 16, 21, 28}. Care dintre afirmatiile urmatoare este adevarata?
Variante: A) 9 € A - B)18EA - C)17€ A - D) Aare 8 elemente - E) 9 & A

v Arata raspunsurile: nivel usor

o N S
A W N R O

.13 € A — 13 este element al lui A, deci 13 € A. Numarul 9 nu apare in A.

.6 — Multimea A are elementele 4, 6, 9, 12, 21; doar 6 se afla printre ele, deci 6 € A.
.13 — 13 nu este printre elementele lui A, deci 13 & A.

.3 € A — 3 este element al lui A, deci 3 € A. Numarul 18 nu apare in A.

.17 — 17 nu este printre elementele lui A, deci 17 & A.

.14 € A — 14 este element al lui A, deci 14 € A. Numarul 22 nu apare in A.

. infinit de multe — N este o multime infinita.

© 00 N O o b W N P

. 31— Multimea A are elementele 14, 29, 31, 32; doar 31 se afla printre ele, deci 31 € A.
.5€ A — 5 este element al lui A, deci 5 € A. Numarul 19 nu apare in A.

.1€ A — 1este element al lui A, deci 1 € A. Numarul 17 nu apare in A.

.8 € A— 8 este element al lui A, deci 8 € A. Numarul 4 nu apare in A.

. 0 — Multimea numerelor naturale N = {0, 1, 2, 3, ...} incepe cu 0.

.15 — Multimea A are elementele 13, 15, 22, 24, 36, 38; doar 15 se afla printre ele, deci
15 € A.

15. {6, 12, 18, 24, 30} — C&utdm numerele care verifica conditia ,x € N* | x este multiplu

de 6, x = 30" obtinem {6, 12, 18, 24, 30}.

16. 2 — Multimea A are elementele 2, 3, 5, 35; doar 2 se afla printre ele, deci 2 € A.
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17.23 — 23 nu este printre elementele lui A, deci 23 & A.

18. 21— Multimea A are elementele 0, 17, 21, 22, 28, 32; doar 21 se afla printre ele, deci 21
€ A.

19. 38 — 38 nu este printre elementele lui A, deci 38 & A.

20. 39 — Multimea A are elementele 8, 28, 32, 35, 39; doar 39 se afla printre ele, deci 39
€ A.

21.14 — Multimea A are elementele 3, 11, 14, 21; doar 14 se afla printre ele, deci 14 € A.
22.5 — Multimea A are elementele 5, 16, 28, 30, 36; doar 5 se afla printre ele, deci 5 € A.

23. {2, 3, 4} — Cautam numerele care verifica conditia ,x € N | 2 = x < 5" obtinem {2, 3,
4}.

24.17 — Multimea A are elementele 16, 17, 18, 21, 23, 34; doar 17 se afla printre ele, deci 17
€ A.

25. 32 — Multimea A are elementele 16, 24, 31, 32, 34; doar 32 se afla printre ele, deci 32
€ A.

26. 29 — 29 nu este printre elementele lui A, deci 29 & A.
27.24 — 24 nu este printre elementele lui A, deci 24 & A.

28.{0,1, 2, 3, 4, 5} — Cautam numerele care verifica conditia ,x € N | 2x +1=11": obtinem
{0,1, 2, 3, 4,5}.

29. 36 — 36 nu este printre elementele lui A, deci 36 & A.

30. 37 — Multimea A are elementele 14, 20, 22, 23, 37, 38; doar 37 se afla printre ele, deci
37 € A.

31.4 — 4 nu este printre elementele lui A, deci 4 & A.

32.27 € A— 27 este element al lui A, deci 27 € A. Numarul 24 nu apare in A.
33.16 — 16 nu este printre elementele Iui A, deci 16 & A.

34.17 € A — 17 este element al lui A, deci 17 € A. Numarul 24 nu apare in A.
35.22 € A— 22 este element al lui A, deci 22 € A. Numarul 17 nu apare in A.

36. 25 — Multimea A are elementele 5, 11, 24, 25, 37; doar 25 se afla printre ele, deci 25 €
A.

37.18 — 18 nu este printre elementele lui A, deci 18 & A.

38.18 € A — 18 este element al lui A, deci 18 € A. Numarul 28 nu apare in A.
39. 36 — 36 nu este printre elementele lui A, deci 36 & A.

40. 22 — 22 nu este printre elementele lui A, deci 22 & A.

41. 38 — Multimea A are elementele 6, 13, 16, 25, 34, 37, 38; doar 38 se afla printre ele,
deci 38 € A.
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42.19 — Multimea A are elementele 4, 8, 16, 19, 27, 34, 39; doar 19 se afla printre ele, deci
19 € A.

43.3 € A — 3 este element al lui A, deci 3 € A. Numarul 5 nu apare in A.

44.17 — Multimea A are elementele 17,19, 29, 33, 39; doar 17 se afla printre ele, deci 17 €
A.

45. 36 — Multimea A are elementele 17, 24, 27, 31, 34, 36; doar 36 se afla printre ele, deci
36 € A.

46. 38 — 38 nu este printre elementele lui A, deci 38 & A.
47.37 — 37 nu este printre elementele lui A, deci 37 & A.
48. 39 — 39 nu este printre elementele lui A, deci 39 & A.

49.10 — Multimea A are elementele 2, 10, 14, 17, 19, 22, 36; doar 10 se afla printre ele, deci
10 € A.

50.9 € A — 9 este element al lui A, deci 9 € A. Numarul 17 nu apare in A.

Nivel mediu (50 de exercitii)

1. Cate elemente are multimea A = {20, 12, 14, 7,12, 20, 16, 5, 8, 22}?

2. Fie A = {1, 15, 18}. Care dintre urmatoarele multimi este egala cu A?
Variante: A) {15, 1,18} - B) {1, 15,18, 19} - C) {1, 15, 18, 21} - D) {1, 15} - E) {15, 18, 2}

3. Cate elemente are multimea A = {6, 6, 10, 3, 9, 3}?

4. Multimea A = {x € N | 4 < x = 9} se scrie, prin enumerarea elementelor:
Variante: A) {5, 6, 8,9} - B){5,6,7, 8,9} - C){4,5,6,7,8,9} - D){5,6,7,8} - E){4,5,86,7,
8}

. Cate numere naturale x verifica 38 < x < 61?
. Cate numere naturale x verifica 21 = x < 27?

. Cate elemente are multimea A = {x € N* | x este multiplu de 4, x = 24}?

0 N O O

.Multimea A={x €N | 5 < x = 8} se scrie, prin enumerarea elementelor:
Variante: A) {7, 8} - B){6,7, 8} - C){5,6,7 8} - D){5,6,7} - E) {6, 7}

9. Cate numere naturale x verifica 10 = x = 32?
10. Cate numere naturale x verifica 38 = x = 47?
11. Cate elemente are multimea A = {x €N | X < 6}?
12. Cate elemente are multimea A = {x €N | x este divizor al lui 20}?
13. Cate elemente are multimea A = {14, 4, 24,10, 10, 14, 21}?

14. Fie A = {5, 7,14, 18, 23}. Care dintre urmatoarele multimi este egala cu A?
Variante: A) {5, 7 14,18} - B) {5, 7 14,18, 23, 24} - C) {14, 23,7, 5,18} - D) {3, 5,7 14, 18,
23} - E) {7, 14,18, 23, 6}

15. Cate elemente are multimea A = {x € N | x este divizor al lui 36}?
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16. Fie A = {3, 7, 8, 10, 15}. Care dintre urmatoarele multimi este egala cu A?
Variante: A) {3, 6,7, 8,10, 15} - B) {8,710, 3,15} - C) {7 8,10, 15, 4} - D) {3, 7 8,10} - E)
{3, 7, 8,10, 15, 16}

17. Cate numere naturale x verifica 26 = x = 34?
18. Cate elemente are multimea A = {x E N | 6 = 2x = 11}?

19. Multimea A = {x € N* | x este multiplu de 2, x = 8} se scrie, prin enumerarea elementelor:
Variante: A) {2, 4, 6,8} - B){4,6,8,19} - C){2,4,6} - D){0, 2, 4,6,8} - E){2, 4,6, 8,10}

20. Cate numere naturale x verifica 12 = x = 29?
21. Cate numere naturale x verifica 3 = x =19?

22.Fie A = {4,12,19, 21, 23}. Care dintre urmatoarele multimi este egala cu A?
Variante: A) {4, 12,19, 21, 22, 23} - B) {12, 21, 4, 23,19} - C) {4,12,19, 21, 23, 24} - D) {12,
19, 21, 23, 5} - E) {4, 12,19, 21}

23. Cate numere naturale x verifica 29 = x = 67?
24. Cate elemente are multimea {0}?

25. Care dintre urmatoarele multimi este infinita?
Variante: A) N - B) {x € N | x <1000} - C) {x € N | x este divizor al lui 60} - D) {0} - E) {x
€ N | x <100}

26. Cate elemente are multimea A = {x € N | 2x + 1= 11}?
27. Cate elemente are multimea A = {6, 10, 8, 9, 10, 24, 8}?

28. Fie A = {11, 12, 17,19, 20}. Care dintre urmatoarele multimi este egala cu A?
Variante: A) {11, 12, 17,19, 20, 21} - B) {11,12, 17,19} - C) {20, 11,19, 17,12} - D) {1, 12, 17,19,
20, 24} - E) {12,17,19, 20, 12}

29. Cate elemente are multimea A = {x € N | 5 = x < 10}?
30. Cate elemente are multimea A = {19, 10, 24, 11, 7, 10, 24,18, 17}?
31. Cate elemente are multimea A = {23, 13, 20, 13, 23, 14, 1, 10, 4, 2}?

32. Fie A = {8, 14, 15}. Care dintre urmatoarele multimi este egala cu A?
Variante: A) {8, 14, 15, 19} - B) {8, 14} - C) {14, 15, 9} - D) {8, 14, 15, 16} - E) {15, 14, 8}

33. Fie A = {7, 15, 23}. Care dintre urmatoarele multimi este egala cu A?
Variante: A) {7,15} - B) {7, 15, 23, 24} - C) {15, 23, 8} - D) {5, 7,15, 23} - E) {15, 23, 7}

34. Cate elemente are multimea A = {24, 24, 7,14, 23, 23}?

35. Fie A = {3, 5, 8, 13, 17}. Care dintre urmatoarele multimi este egala cu A?
Variante: A) {5, 8, 13,17, 4} - B) {3, 5,8,13} - C) {5,13, 3,17, 8} - D) {3, 5, 8,13,17,18} - E)
{3, 5, 8,13,17, 24}

36. Multimea A = {x €N | x = 9} se scrie, prin enumerarea elementelor:
Variante: A) {0, 1, 2,3,4,5,6,7,8,9} - B){1,2,3,4,5,6,7,8,9} - C){0,1,2,3,4,5,6,7 8}
- D){0,1,2,3,4,5,6,8,9} - E){1,2,3,4,5,6,7 8}

37. Cate numere naturale x verifica 7 = x = 437
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38.

39.
40.

41.

42.
43.
44.
45.

46.

47.
48.
49.
50.

Multimea A = {x € N | 4 = x < 8} se scrie, prin enumerarea elementelor:
Variante: A) {4,5,6,7, 8} - B){5,6,7,8} - C){5,6,7} - D){4,5,6,7} - E){5, 6,7 11}

Cate elemente are multimea A = {x € N | x = 9}?

Multimea A = {x € N | x? < 60} se scrie, prin enumerarea elementelor:
Variante: A) {0, 2, 3,4,5,6,7,8} - B){0,1,2,3,4,6,7,13} - C){0,1,2,3,4,5,6,7} - D) {0,
1,2,34,56,78}-E){1,23,4,5,6,7}

Fie A = {1, 14, 15, 22}. Care dintre urmatoarele multimi este egala cu A?
Variante: A) {14, 15, 22, 2} - B) {1, 22, 14,15} - €) {1, 3,14, 15, 22} - D) {1, 14,15} - E) {1, 14,
15, 22, 23}

Cate elemente are multimea A = {24, 10, 10, 8, 21, 21}?
Cate elemente are multimea A= {x EN |[1< x s 7}?
Cate numere naturale x verifica 11 = x = 37?

Fie A = {6, 15, 18, 21}. Care dintre urmatoarele multimi este egala cu A?
Variante: A) {6, 15, 18, 21, 22} - B) {4, 6, 15, 18, 21} - C) {18, 21, 6, 15} - D) {6, 15,18} - E)
{15, 18, 21, 7}

Multimea A = {x € N | x < 8} se scrie, prin enumerarea elementelor:
Variante: A) {O’ 1’ 3’ 4’ 5’ 6’ 7’ 8} ’ B) {OI 1! 2! 3! 41 5! 61 7: 8} : C) {1, 21 3: 4, 5, 6, 7: 8} : D) {11
2,3,4,56,7} - E){0,1,2,3,4,5,6,7}

Cate elemente are multimea A = {8, 12,19, 22, 17, 12, 15, 24, 17, 1}?
Cate numere naturale x verifica 38 = x = 48?
Cate elemente are multimea A = {14, 3,15, 8, 19, 15, 5, 14}?

Multimea A = {x €N | X + 6 < 11} se scrie, prin enumerarea elementelor:
Variante: A) {1, 2, 3, 4,5} - B){0,1,2,3,4} - C){0,1,2,3,4,5} - D){1,2,3,4} - E){0,1, 2,
4,18}

v Arata raspunsurile: nivel mediu

1. 8 — Elementele care se repeta se numara o singura data. Elementele distincte sunt 5, 7,
8, 12,14, 16, 20, 22, deci card(A) = 8.

2. {15, 1,18} — Doua multimi sunt egale daca au exact aceleasi elemente; ordinea nu
conteaza.

3. 4 — Elementele care se repeta se numara o singura data. Elementele distincte sunt 3,
6, 9, 10, deci card(A) = 4.

4.{5, 6,7, 8, 9} — Cautdm numerele care verifica conditia ,x € N | 4 < x = 9": obtinem {5,
6,7 8, 9}.

5.24 —Suntb - a+1=61- 38+ 1= 24 numere (se numara si capetele).
6.7—Suntb -a+1=27-21+1=7numere (se numara si capetele).

7.6 — A =1{4, 8,12, 16, 20, 24}, deci card(A) = 6.

www.eremusmate.ro - Multimi. Multimea numerelor naturale — Clasa a 6-a 9/15



8. {6, 7, 8} — Cautam numerele care verifica conditia ,x € N | 5 < x = 8" obtinem {6, 7,
8}.

9.23—Suntb-a+1=32-10+1= 23 numere (se numara si capetele).
10.10 —Suntb -a +1=47 - 38 + 1 =10 numere (se numara si capetele).
11.7—A=1{0,1, 2, 3, 4, 5, 6}, deci card(A) = 7.
12.6 —A=1{1,2, 4,5, 10, 20}, deci card(A) = 6.

13. 5 — Elementele care se repeta se numara o singura data. Elementele distincte sunt 4,
10, 14, 21, 24, deci card(A) = 5.

14. {14, 23, 7, 5, 18} — Doua multimi sunt egale daca au exact aceleasi elemente; ordinea
nu conteaza.

15.9—A={1,2,3,4,6,9, 12,18, 36}, deci card(A) = 9.

16. {8, 7,10, 3, 15} — Doua multimi sunt egale daca au exact aceleasi elemente; ordinea nu
conteaza.

17.9—Suntb -a+1=34 - 26 +1=9 numere (se numara si capetele).
18.3 — A = {3, 4, 5}, deci card(A) = 3.

19. {2, 4, 6, 8} — Cautadm numerele care verifica conditia ,x € N* | x este multiplu de 2, x =
8": obtinem {2, 4, 6, 8}.

20.18 —Suntb -a +1=29 -12 +1 =18 numere (se numara si capetele).
21.17 —Suntb -a+1=19 - 3 +1 =17 numere (se humara si capetele).

22.{12, 21, 4, 23,19} — Doua multimi sunt egale daca au exact aceleasi elemente; ordinea
nu conteaza.

23.39—Suntb -a+1=67-29 +1= 39 numere (se numara si capetele).

24.1— {0} contine un singur element, numarul 0. Multimea fara elemente este @.
25.N—N ={0, 1, 2, ...} nu are un ultim element, deci este infinita; celelalte sunt finite.
26.6 —A ={0,1, 2, 3, 4, 5}, deci card(A) = 6.

27.5 — Elementele care se repeta se numara o singura data. Elementele distincte sunt 6,
8, 9,10, 24, deci card(A) = 5.

28. {20, 11,19, 17, 12} — Doua multimi sunt egale daca au exact aceleasi elemente; ordinea
nu conteaza.

29.5— A ={5, 6,7 8, 9}, deci card(A) = 5.

30. 7 — Elementele care se repeta se numara o singura data. Elementele distincte sunt 7,
10, 11, 17,18, 19, 24, deci card(A) = 7.

31. 8 — Elementele care se repeta se numara o singura data. Elementele distincte sunt 1, 2,
4,10, 13, 14, 20, 23, deci card(A) = 8.

32. {15, 14, 8} — Doua multimi sunt egale daca au exact aceleasi elemente; ordinea nu
conteaza.
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33. {15, 23, 7} — Doua multimi sunt egale daca au exact aceleasi elemente; ordinea nu
conteaza.

34. 4 — Elementele care se repeta se numara o singura data. Elementele distincte sunt 7,
14, 23, 24, deci card(A) = 4.

35. {5, 13, 3, 17, 8} — Doua multimi sunt egale daca au exact aceleasi elemente; ordinea nu
conteaza.

36.{0,1,2,3,4,5,6,7 8,9} — Cautdm numerele care verifica conditia ,x € N | x = 9"
obtinem {0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9}.

37.37—Suntb -a+1=43 -7 +1= 37 numere (se numara si capetele).

38.{4, 5, 6, 7} — C&utdm numerele care verifici conditia ,x € N | 4 = x < 8" obtinem {4, 5,
6, 7}.

30.10—A=1{0,1,2,3,4,5,6,7 8, 9}, deci card(A) = 10.

40.40,1, 2, 3, 4, 5, 6, 7} — C&utdm numerele care verifica conditia ,x € N | x> < 60";
obtinem {0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7}.

41. {1, 22, 14,15} — Doua multimi sunt egale daca au exact aceleasi elemente; ordinea nu
conteaza.

42. 4 — Elementele care se repeta se numara o singura data. Elementele distincte sunt 8,
10, 21, 24, deci card(A) = 4.

43.6 —A={2,3,4,5, 6,7}, deci card(A) = 6.
44.27 — Suntb -a+1=37-11+1= 27 numere (se numara si capetele).

45. {18, 21, 6, 15} — Doua multimi sunt egale daca au exact aceleasi elemente; ordinea nu
conteaza.

46.40,1, 2, 3, 4, 5, 6, 7} — Cautdm numerele care verifica conditia ,x € N | x < 8" obtinem
{0,1,2,3,4,5, 6, 7}.

47.8 — Elementele care se repeta se numara o singura data. Elementele distincte sunt 1, 8,
12,15, 17,19, 22, 24, deci card(A) = 8.

48.1M1—Suntb -a+1=48 - 38 +1="11numere (se numara si capetele).

49. 6 — Elementele care se repeta se numara o singura data. Elementele distincte sunt 3,
5, 8,14, 15, 19, deci card(A) = 6.

50. {0, 1, 2, 3, 4} — Cautadm numerele care verifica conditia ,x € N | x + 6 < 11": obtinem {0,
1, 2, 3, 4}.

Nivel dificil (50 de exercitii)

1. Cate elemente are multimea {x € N | 5x + 1 = 13}?
2. Care este suma elementelor multimii A = {x € N* | x este multiplu de 2, x = 12}?

3. Cate multipli nenuli ai lui 2 sunt mai mici sau egali cu 16?
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. Cate multipli nenuli ai lui 8 sunt mai mici sau egali cu 32?

. Cate multipli nenuli ai lui 9 sunt mai mici sau egali cu 101?

. Cate elemente are multimea {x € N | 5x + 1= 23}?

. Care este suma elementelor multimii A = {x €N | 4 = 2x = 11}?

. Cate multipli nenuli ai lui 8 sunt mai mici sau egali cu 88?

© 00 N O O b

. Care este suma elementelor multimii A = {x € N | 2x + 1 = 19}?
10. Care este suma elementelor multimii A = {x € N* | x < 4}?

11. Cate elemente are multimea {x € N | 3x + 1 = 29}?

12. Care este suma elementelor multimii A = {x € N | x = 9}?

13. Care este suma elementelor multimii A = {x EN | 5 < x = 8}?
14. Cate elemente are multimea {x € N | 2x + 1 = 30}?

15. Cate elemente are multimea {x € N | 3x + 1 = 25}?

16. Cate multipli nenuli ai lui 5 sunt mai mici sau egali cu 28?

17. Cate multipli nenuli ai lui 7 sunt mai mici sau egali cu 55?

18. Care este suma elementelor multimii A = {x € N | 2x + 1= 13}?
19. Care este suma elementelor multimii A = {x € N | x = 6}?

20. Cate elemente are multimea {x € N | 2x + 1 = 29}?

21. Care este suma elementelor multimii A = {x EN | 4 < x = 8}?
22. Cate elemente are multimea {x € N | 3x +1=18}?

23. Care este suma elementelor multimii A = {x € N | x? < 40}?
24. Cate elemente are multimea {x € N | 5x + 1= 17}?

25. Cate elemente are multimea {x € N | 3 < x < 4}?

26. Care este suma elementelor multimii A = {x € N | x = 5}?

27. Cate multipli nenuli ai lui 3 sunt mai mici sau egali cu 22?

28. Cate elemente are multimea {x € N | 4x + 1= 23}?

29. Cate multipli nenuli ai lui 8 sunt mai mici sau egali cu 82?

30. Cate multipli nenuli ai lui 5 sunt mai mici sau egali cu 24?

31. Cate elemente are multimea {x € N | 3x + 1= 28}?

32. Care este suma elementelor multimii A = {x € N* | x este multiplu de 7, x = 35}?
33. Care este suma elementelor multimii A = {x € N | 2x + 1= 17}?
34. Care este suma elementelor multimii A = {x € N* | x este multiplu de 6, x = 24}?
35. Cate elemente are multimea {x € N | 2x + 1= 24}?

36. Cate elemente are multimea {x € N | 2x + 1= 22}?
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37. Care este suma elementelor multimii A = {x € N | x + 1< 10}?
38. Care este suma elementelor multimii A = {x EN | 2 = 2x = 7}?
39. Cate elemente are multimea {x € N | 2x + 1= 10}?

40. Care este suma elementelor multimii A = {x € N | 6 = 2x = 15}?
41. Care este suma elementelor multimii A = {x € N* | x este multiplu de 4, x = 12}?
42. Cate elemente are multimea {x € N | 3x + 1= 21}?

43. Cate multipli nenuli ai lui 7 sunt mai mici sau egali cu 40?

44. Care este suma elementelor multimii A = {x € N* | x < 5}?

45. Cate multipli nenuli ai lui 5 sunt mai mici sau egali cu 36?

46. Cate elemente are multimea {x € N | 3x + 1= 12}?

47. Care este suma elementelor multimii A = {x EN | x + 2 < 7}?
48. Cate multipli nenuli ai lui 6 sunt mai mici sau egali cu 62?

49. Cate elemente are multimea {x € N | 4x + 1= 13}?

50. Cate elemente are multimea {x € N | 2x + 1= 16}?

v Arata raspunsurile: nivel dificil

.3—5x=12,decix =2:x€{0,1, ..., 2}, adica 3 elemente.

.42 — A ={2, 4,6, 8,10, 12}; suma elementeloreste 2+ 4 + 6 + 8 + 10 + 12 = 42.
.8 —16: 2 = 8 rest 0, deci multiplii sunt 2-1, 2-2, ..., 2-8:in total 8.

.4 — 32:8 = 4rest 0, deci multiplii sunt 8-1, 8-2, ..., 8-4:1n total 4.

.1MM—101: 9 = M rest 2, deci multiplii sunt 9-1, 9-2, ..., 9-11: in total 11.
.5—5x=22,decix=4:x€{0,1, ..., 4}, adica 5 elemente.

.14 — A ={2, 3, 4, 5}; suma elementeloreste 2 + 3+ 4 + 5 =14,

.MM — 88 :8 = T1rest 0, deci multiplii sunt 8-1, 8-2, ..., 8-11: in total 11.

© 00 N O o b W N P

.45—A={0,1,2,3,4,5,6,7 8,9} suma elementeloreste 0 +1+2+3+4+5+6+7
+8+9 =45,

10.6 — A ={1, 2, 3}; suma elementelor este 1+ 2 + 3 = 6.
11.10 — 3x =28, decix = 9: x € {0, 1, ..., 9}, adica 10 elemente.

12.45—A=1{0,1,2,3,4,5,6,7 8,9} suma elementeloreste 0 +1+2+3+4+5+6+7
+8+ 9 =45,

13.21— A = {6, 7, 8}; suma elementelor este 6 + 7 + 8 = 21.
14.15 — 2x = 29, decix = 14: x € {0, 1, ..., 14}, adica 15 elemente.
15.9—3x =24,decix=8:x €10, 1, ..., 8}, adica 9 elemente.

www.eremusmate.ro - Multimi. Multimea numerelor naturale — Clasa a 6-a 13/15



16.
17.
18.
19.
20.
21.
22.
23.
24.
25.
26.
27.
28.
29.
30.
31.
32.
33.

34.
35.
36.
37.

38.
39.
40.
41.
42.
43.
44,
45.
46.

5 —28:5 = 5rest 3, deci multiplii sunt 5-1, 5-2, ..., 5-5:in total 5.
7 — 55:7 =7 rest 6, deci multiplii sunt 7-1, 7-2, ..., 7-7:in total 7.

21— A =1{0,1, 2, 3, 4, 5, 6}; suma elementeloreste 0 + 1+ 2+ 3 +4 +5+ 6 = 21.
21— A =1{0,1, 2, 3, 4, 5, 6}; suma elementeloreste 0 + 1+ 2+ 3 +4 +5+6 = 21.

15 — 2x < 28, decix =14: x € {0, 1, ..., 14}, adica 15 elemente.
26 — A = {5, 6, 7, 8}; suma elementelor este 5+ 6 + 7 + 8 = 26.
6 —3x =17 decix=5:x € {0, 1, ..., 5}, adica 6 elemente.

21— A =1{0,1, 2, 3, 4, 5, 6}; suma elementeloreste 0 + 1+ 2+ 3 +4 +5+ 6 = 21.

4 —5x <16, decix = 3:x €10, 1, ..., 3}, adica 4 elemente.

0 — intre 3 si 4 nu exist& niciun numar natural, deci multimea este vida.
15— A =10, 1, 2, 3, 4, 5}; suma elementeloreste 0 + 1+ 2 + 3 + 4 + 5 =15,
7 — 22 : 3 =7 rest 1, deci multiplii sunt 3-1, 3-2, ..., 3-7:in total 7.

6 —4x = 22,decix =5:x €10, 1, ..., 5}, adica 6 elemente.

10 — 82 : 8 =10 rest 2, deci multiplii sunt 8-1, 8-2, ..., 8-10: in total 10.

4 — 24 :5 = 4 rest 4, deci multiplii sunt 5-1, 5-2, ..., 5-4:in total 4.

10 — 3x = 27, decix = 9: x € {0, 1, ..., 9}, adica 10 elemente.

105 — A = {7, 14, 21, 28, 35}; suma elementelor este 7 + 14 + 21 + 28 + 35 = 105.
36—A={0,1,2,3,4,5, 6,7, 8}; suma elementeloreste 0 +1+2+3+4+5+6+7+
8 = 36.

60 — A = {6, 12, 18, 24}; suma elementelor este 6 + 12 + 18 + 24 = 60.

12 — 2x = 23, decix = 11: x € {0, 1, ..., 11}, adica 12 elemente.

1M — 2x = 21, deci x =10: x € {0, 1, ..., 10}, adica 11 elemente.

36—A={0,1,2,3,4,5, 6,7, 8} suma elementeloreste 0 +1+2+3+4+5+6+7+
8 = 36.

6 —A ={1, 2, 3}; suma elementeloreste 1+ 2 + 3 = 6.

5—2x=9,decix=4:x€{0,1, ..., 4}, adica 5 elemente.

25— A =1{3,4,5,6,7} suma elementeloreste 3+ 4 +5+6 +7 = 25,
24 — A = {4, 8, 12}; suma elementelor este 4 + 8 + 12 = 24,

7 —3x=20,decix=6:x€{0,1, ..., 6}, adica 7 elemente.

5—40:7 = 5rest 5, deci multiplii sunt 7-1, 7-2, ..., 7-5:in total 5.

10 — A =1{1, 2, 3, 4}; suma elementeloreste 1+ 2 + 3 + 4 =10.

7 — 36 : 5 = 7 rest 1, deci multiplii sunt 5-1, 5-2, ..., 5-7:in total 7.
4—3x=1,decix=3:x€{0,1, .., 3}, adica 4 elemente.
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47.10 — A =10, 1, 2, 3, 4}; suma elementeloreste 0 + 1+ 2 + 3 + 4 =10.
48.10 — 62 : 6 = 10 rest 2, deci multiplii sunt 6-1, 6-2, ..., 6-10: in total 10.
49.4 — 4x =12, decix = 3: x €{0, 1, ..., 3}, adica 4 elemente.
50.8 —2x =15,decix=7:x €10, 1, ..., 7}, adica 8 elemente.

Test online

Exerseaza lectia cu intrebari cu 5 variante de raspuns, dintre care doar una este corecta. Sunt
150 de intrebari, pe 3 niveluri: usor, mediu si dificil. Alegi nivelul si cate intrebari vrei (10, 20, 30
sau 50).

< Inapoi la clasa a 6-a
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