Aplicatii: operatii cu multimi
Probleme cu multimi: formula cardinalului reuniunii, diagrame Venn, probleme

cu divizori si multipli.

Multe probleme de numarare se rezolva cu diagrame Venn. Cheia este sa hu numaram de doua
ori elementele comune.

card(A u B) = card(A) + card(B) - card(A n B)

card(A n B) = card(A) + card(B) - card(A u B)

card(A u B u C) = card(A) + card(B) + card(C) - card(A n B) - card(A n
C) - card(B n C) + card(A nB n C)

Cum rezolvam

1. Notam multimile (de exemplu A = elevii care practica fotbal, B = elevii care practica
baschet).

2. Incepem completarea diagramei de la zona comuna.
3. Din fiecare multime scadem zona comuna pentru a afla ,doar A", ,doar B".

4. Verificam totalul.

A B

Diagrama arata: doar fotbal 12, ambele 5, doar baschet 9.

Exemplul 1. in clas3, 17 elevi practica fotbal, 14 practica baschet, iar 5 practicid ambele
sporturi. Practica cel putin un sport 17 + 14 - 5 = 26 elevi. Doar fotbal: 17 - 5 = 12; doar
baschet: 14 - 5 = 9.

Exemplul 2. intr-o clasa de 30 de elevi, 18 practica inot si 15 practica sah, iar fiecare elev
practica cel putin una dintre cele doua activitati. Atunci 18 + 15 - 30 = 3 elevi practica
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l ambele.

Exemplul 3. Cate numere de la 11a 60 se divid cu 4 sau cu 6? Cu 4: 15 numere; cu 6: 10
numere; cu ambele (multipli de 12): 5 numere. Total 15 + 10 = 5 = 20. Nu se divid cu
niciunul: 60 — 20 = 40.

Exemplul 4. Multimea divizorilor lui 24 este {1, 2, 3, 4, 6, 8, 12, 24}, iar a lui 36 este {1, 2,
3,4,6,9,6 12,18, 36}. Intersectia: {1, 2, 3, 4, 6, 12} — divizorii comuni. Cel mai mare dintre
ei, 12, este cmmdc.

Cel mai mare si cel mai mic cardinal al reuniunii

Daca multimile sunt disjuncte, card(A u B) = card(A) + card(B) (valoarea maxima). Daca
multimea mai mica este inclusa in cea mai mare, card(A u B) = card(multimii mai mari) (valoarea
minima).

Exercitii

Rezolva pe caiet, apoi verifica-ti raspunsurile. Exercitiile sunt grupate pe trei niveluri de
dificultate. La test vei primi si variante de raspuns.

Nivel usor (50 de exercitii)

1. Intr-o clasa, 12 elevi practic fotbal, 20 elevi practicd baschet, iar 7 elevi practicd ambele
activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

2. Intr-o clas3, 16 elevi practica inot, 20 elevi practica sah, iar 4 elevi practicid ambele activitati.
Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

3. 1n diagramé, numerele arata cati elevi sunt in fiecare zona: A — elevii care practica fotbal, B
— elevii care practica baschet. Cati elevi practica ambele sporturi?

A B

4. Intr-o clasd, 20 elevi practica inot, 17 elevi practica sah, iar 11 elevi practicd ambele activitati.
Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?
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10.

11.

12.

13.

14.

15.

16.

17.

18.

19.

.Intr-o clas3, 19 elevi practica fotbal, 25 elevi practicd baschet, iar 17 elevi practica ambele

activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

.intr-o clasé, 21 elevi practica fotbal, 18 elevi practica baschet, iar 2 elevi practicad ambele

activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

.Intr-o clasé, 24 elevi practica pian, 12 elevi practicd vioar3, iar 8 elevi practica ambele

activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

.Intr-o clas, 26 elevi practica inot, 22 elevi practica sah, iar 6 elevi practicad ambele

activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

.Intr-o clas4, 12 elevi practica pian, 27 elevi practica vioara, iar 5 elevi practicad ambele

activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

intr-o clasé, 27 elevi practica inot, 9 elevi practica sah, iar 4 elevi practicd ambele activitati.
Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

intr-o clasa, 11 elevi practica desen, 23 elevi practic teatru, iar 4 elevi practicd ambele
activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

Intr-o clasa, 15 elevi practica desen, 8 elevi practic teatru, iar 2 elevi practicd ambele
activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

in diagramé, numerele arata cati elevi sunt in fiecare zona: A — elevii care practica fotbal, B
— elevii care practica baschet. Cati elevi practica ambele sporturi?

A B

Intr-o clasa, 8 elevi practica inot, 24 elevi practica sah, iar 4 elevi practicad ambele activitati.
Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

intr-o clasd, 16 elevi practica pian, 23 elevi practica vioard, iar 7 elevi practicad ambele
activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

intr-o clasa, 26 elevi practica pian, 16 elevi practicd vioar3, iar 14 elevi practicd ambele
activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

intr-o clasa, 20 elevi practica desen, 9 elevi practica teatru, iar 6 elevi practica ambele
activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

intr-o clasa, 13 elevi practica fotbal, 27 elevi practica baschet, iar 8 elevi practicd ambele
activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

Intr-o clasa, 24 elevi practica fotbal, 27 elevi practica baschet, iar 7 elevi practica ambele
activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

www.eremusmate.ro - Aplicatii: operatii cu multimi — Clasa a 6-a 3/20



20.

21.

22.

23.

24.

25.

26.

27.

intr-o clasé, 12 elevi practica pian, 9 elevi practica vioara, iar 3 elevi practica ambele

activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

in diagramé, numerele arata cati elevi sunt in fiecare zona: A — elevii care practica fotbal, B
— elevii care practica baschet. Cati elevi practica ambele sporturi?

A B

intr-o clasa, 10 elevi practica pian, 15 elevi practicd vioar3, iar 5 elevi practicd ambele
activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

intr-o clasa, 29 elevi practica desen, 9 elevi practica teatru, iar 3 elevi practica ambele
activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

Intr-o clasa, 23 elevi practica inot, 11 elevi practica sah, iar 3 elevi practicd ambele activitati.
Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

intr-o clas, 20 elevi practica engleza, 29 elevi practica franceza, iar 3 elevi practica ambele
activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

Intr-o clasa, 19 elevi practica fotbal, 21 elevi practicd baschet, iar 2 elevi practicd ambele
activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

in diagrama, numerele arat& cati elevi sunt in fiecare zon&: A — elevii care practic fotbal, B
— elevii care practica baschet. Cati elevi practica ambele sporturi?

A B

28. Intr-o clasa, 22 elevi practic fotbal, 28 elevi practica baschet, iar 15 elevi practica ambele

activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

29. Intr-o clas3, 29 elevi practica desen, 10 elevi practic teatru, iar 6 elevi practicd ambele

activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

30. intr-o clas3, 18 elevi practica inot, 26 elevi practica sah, iar 15 elevi practicd ambele

activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?
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31.In diagrama, numerele arata céati elevi sunt in fiecare zona: A — elevii care practica fotbal, B
— elevii care practica baschet. Cati elevi practica ambele sporturi?

A B

32.1ntr-o clasa, 22 elevi practicd desen, 20 elevi practic teatru, iar 12 elevi practicid ambele
activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

33.Intr-o clasa, 21 elevi practicd englez&, 30 elevi practica franceza, iar 6 elevi practica ambele
activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

34.n diagrama, numerele arata cati elevi sunt in fiecare zona: A — elevii care practica fotbal, B
— elevii care practica baschet. Cati elevi practica ambele sporturi?

A B

35. intr-o clasa, 18 elevi practica inot, 28 elevi practica sah, iar 16 elevi practicid ambele
activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

36. Intr-o clasa, 13 elevi practica fotbal, 30 elevi practicd baschet, iar 2 elevi practica ambele
activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

37.1n diagrama, numerele arata cati elevi sunt in fiecare zona: A — elevii care practic fotbal, B
— elevii care practica baschet. Cati elevi practica ambele sporturi?

A B
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38. In diagrama, numerele arata céti elevi sunt in fiecare zona: A — elevii care practica fotbal, B
— elevii care practica baschet. Cati elevi practica ambele sporturi?

A B

39. intr-o clasa, 22 elevi practicd inot, 9 elevi practica sah, iar 2 elevi practicd ambele activitati.
Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

40. In diagrama, numerele arata cati elevi sunt in fiecare zona: A — elevii care practica fotbal, B
— elevii care practica baschet. Cati elevi practica ambele sporturi?

A B

41.1n diagrama, numerele arata cati elevi sunt in fiecare zona: A — elevii care practica fotbal, B
— elevii care practica baschet. Cati elevi practica ambele sporturi?

A B

42.1ntr-o clasa, 24 elevi practica pian, 18 elevi practica vioard, iar 8 elevi practicid ambele
activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

43. Intr-o clas3, 25 elevi practica pian, 23 elevi practica vioar3, iar 13 elevi practicad ambele
activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

44. 1ntr-o clasa, 22 elevi practicd desen, 14 elevi practic teatru, iar 7 elevi practica ambele
activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

45. Intr-o clas3, 15 elevi practica fotbal, 24 elevi practicd baschet, iar 8 elevi practica ambele
activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?
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46. Intr-o clasa, 28 elevi practica pian, 24 elevi practica vioar3, iar 2 elevi practicd ambele
activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

47.Intr-o clasa, 10 elevi practica inot, 29 elevi practica sah, iar 2 elevi practica ambele activitati.
Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

48. Intr-o clasa, 13 elevi practica englez, 19 elevi practica franceza, iar 5 elevi practica ambele
activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

49. Intr-o clas3, 17 elevi practica desen, 30 elevi practica teatru, iar 10 elevi practica ambele
activitati. Cati elevi practica cel putin una dintre cele doua activitati?

50. in diagrama, numerele arat3 cati elevi sunt in fiecare zona: A — elevii care practica fotbal, B
— elevii care practica baschet. Cati elevi practica ambele sporturi?

A B

v Arata raspunsurile: nivel usor

1. 25 — Cei 7 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 12 + 20 - 7 = 25.
2.32 — Cei 4 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 16 + 20 — 4 = 32.
3.10 — Zona comuna a cercurilor arata elevii care practica ambele sporturi.
4.26 — Cei 11 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 20 + 17 - 11 = 26.
5. 27 — Cei 17 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 19 + 25 - 17 = 27.
6. 37 — Cei 2 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 21 +18 - 2 = 37.
7.28 — Cei 8 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 24 + 12 - 8 = 28.
8. 42 — Cei 6 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 26 + 22 - 6 = 42.
9. 34 — Cei 5 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 12 + 27 - 5 = 34.
10. 32 — Cei 4 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 27 + 9 - 4 = 32.
11. 30 — Cei 4 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 11 + 23 - 4 = 30.
12. 21— Cei 2 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 15 + 8 - 2 = 21.
13. 6 — Zona comuna a cercurilor arata elevii care practica ambele sporturi.
14.28 — Cei 4 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 8 + 24 - 4 = 28.
15. 32 — Cei 7 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 16 + 23 - 7 = 32.
16. 28 — Cei 14 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 26 + 16 - 14 = 28.
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17.
18.
19.
20.
21.
22.
23.
24.
25.
26.
27.
28.
29.
30.
31.
32.
33.
34.
35.
36.
37.
38.
39.
40.
41.
42.
43.
44.
45.
46.
47.
48.
49.

23 — Cei 6 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 20 + 9 - 6 = 23.
32 — Cei 8 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 13 + 27 - 8 = 32.
44 — Cei 7 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 24 + 27 - 7 = 44.
18 — Cei 3 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 12 + 9 - 3 = 18.

4 — Zona comuna a cercurilor arata elevii care practica ambele sporturi.

20 — Cei 5 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 10 + 15 - 5 = 20.
35 — Cei 3 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 29 + 9 - 3 = 35.
31— Cei 3 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 23 +11 - 3 = 31.
46 — Cei 3 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 20 + 29 - 3 = 46.
38 — Cei 2 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 19 + 21 - 2 = 38.

4 — Zona comuna a cercurilor arata elevii care practica ambele sporturi.

35 — Cei 15 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 22 + 28 - 15 = 35.

33 — Cei 6 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 29 + 10 - 6 = 33.
29 — Cei 15 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 18 + 26 - 15 = 29.

6 — Zona comuna a cercurilor arata elevii care practica ambele sporturi.

30 — Cei 12 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 22 + 20 - 12 = 30.

45 — Cei 6 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 21+ 30 - 6 = 45.

4 — Zona comuna a cercurilor arata elevii care practica ambele sporturi.

30 — Cei 16 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 18 + 28 - 16 = 30.

41— Cei 2 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 13 + 30 - 2 = 41.
1— Zona comuna a cercurilor arata elevii care practica ambele sporturi.
1— Zona comuna a cercurilor arata elevii care practica ambele sporturi.
29 — Cei 2 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 22 + 9 - 2 = 29.
9 — Zona comuna a cercurilor arata elevii care practica ambele sporturi.
3 — Zona comuna a cercurilor arata elevii care practica ambele sporturi.

34 — Cei 8 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 24 + 18 - 8 = 34.

35 — Cei 13 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 25 + 23 - 13 = 35.

29 — Cei 7 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 22 + 14 - 7 = 29.
31— Cei 8 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 15 + 24 - 8 = 31.
50 — Cei 2 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 28 + 24 - 2 = 50.
37 — Cei 2 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 10 + 29 - 2 = 37.
27 — Cei 5 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 13 +19 - 5 = 27.

37 — Cei 10 elevi care fac ambele au fost numarati de doua ori: 17 + 30 - 10 = 37.
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50. 6 — Zona comuna a cercurilor arata elevii care practica ambele sporturi.

Nivel mediu (50 de exercitii)

1. Fie A multimea divizorilor lui 40 si B multimea divizorilor lui 28. Atunci A n B este:
Variante: A) {1,2, 4} - B){1,2,4,5,7 8,10, 14, 20, 28, 40} - C) {7, 14, 28} - D) {5, 8,10, 20,
40} - E) {1, 4, 38}

2.1n diagramé, numerele arata cati elevi sunt in fiecare zond: A — fotbal, B — baschet. Cati
elevi practica fotbal?

A B

3. 1n diagram, numerele arata cati elevi sunt in fiecare zon&: A — fotbal, B — baschet. Cati
elevi practica fotbal?

A B

4.1n clasa a VlI-a, 31 elevi au citit cartea X, 27 au citit cartea Y, iar 48 au citit cel putin una
dintre carti. Céati au citit ambele carti?

5. Fie A multimea divizorilor lui 20 si B multimea divizorilor lui 48. Atunci A n B este:
Variante: A) {5, 10, 20} - B) {3, 6, 8, 12,16, 24, 48} - C) {1, 2, 3, 4, 5, 6, 8, 10, 12, 16, 20, 24,
48} - D){1, 2,4} - E){1,2, 43}
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6. In diagram&, numerele arata cati elevi sunt in fiecare zond: A — fotbal, B — baschet. Cati
elevi practica fotbal?

A B

7. Intr-o clasa, 26 elevi practic fotbal, 18 practic baschet, iar 10 practicid ambele. Cati elevi
practica doar fotbal?

8. 1n diagramé, numerele arata cati elevi sunt in fiecare zona: A — fotbal, B— baschet. Cati
elevi practica fotbal?

A B

9. In diagrama, numerele arata cati elevi sunt in fiecare zond: A — fotbal, B — baschet. Cati
elevi practica fotbal?

A B

10. Fie A={1,715,16, 18,19, 20, 23} si B = {1, 16, 18, 19, 20, 23, 32, 40}. Cate elemente are A U
B?

11.Fie A = {3, 6,10, 13, 19, 26, 28} si B = {3, 6, 10, 13, 19, 41}. Cate elemente are A u B?
12.Fie A=1{2, 4,6,1,13, 16, 20} si B = {2, 4, 6, 34}. Cate elemente are A u B?

13. Fie A multimea divizorilor lui 48 si B multimea divizorilor lui 28. Atunci A n B este:
Variante: A) {3, 6, 8,12, 16, 24, 48} - B) {7,14,28} - C){2, 4,44} - D){1,2,3,4,6,7, 8,12,
14,16, 24, 28, 48} - E) {1, 2, 4}
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14.

15.

16.

17.

18.

19.

20.

21.

22.

23.
24.

in clasa a Vl-a, 35 elevi au citit cartea X, 17 au citit cartea Y, iar 42 au citit cel putin una

dintre carti. Cati au citit ambele carti?

in clasa a Vl-a, 40 elevi au citit cartea X, 10 au citit cartea Y, iar 48 au citit cel putin una

dintre carti. Céti au citit ambele carti?

intr-o clasa de 36 elevi, 22 practica fotbal, 15 practica baschet, iar 5 practicd ambele. Cati

elevi nu practica niciuna dintre cele doua activitati?

intr-o clas, 11 elevi practica inot, 30 practica sah, iar 5 practica ambele. Cati elevi practica
doar inot?
in diagrama, numerele arata cati elevi sunt in fiecare zond: A — fotbal, B — baschet. Cati

elevi practica fotbal?

A B

in clasa a Vl-a, 21 elevi au citit cartea X, 12 au citit cartea Y, iar 31 au citit cel putin una dintre
carti. Cati au citit ambele carti?

in clasa a Vl-a, 35 elevi au citit cartea X, 14 au citit cartea Y, iar 36 au citit cel putin una
dintre carti. Céti au citit ambele carti?

intr-o clasa, 14 elevi practica pian, 10 practica vioard, iar 6 practicad ambele. Cati elevi
practica doar pian?

Fie A multimea divizorilor lui 30 si B multimea divizorilor lui 24. Atunci A n B este:
Variante: A) {5, 10, 15, 30} - B){1,2,3,6} - C){1,2,3,6,15} - D) {1, 2,3, 4,5, 6, 8,10, 12,
15, 24, 30} - E) {4, 8,12, 24}

Fie A = {5, 11, 12,13, 19} si B = {12, 32, 37, 40}. Cate elemente are A u B?

in diagramé, numerele arata cati elevi sunt in fiecare zona: A — fotbal, B— baschet. Cati
elevi practica fotbal?

A B
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25. In diagrama, numerele arat3 cati elevi sunt in fiecare zona: A — fotbal, B — baschet. Cati
elevi practica cel putin unul dintre sporturi?

A B

26. Fie A = {3, 11,12, 13, 15} si B = {3, 12, 13, 15, 33, 35, 36}. Cate elemente are A u B?

27.Intr-o clasa, 17 elevi practica inot, 22 practicd sah, iar 7 practicid ambele. Cati elevi practica
doar inot?

28.1n clasa a Vl-a, 23 elevi au citit cartea X, 38 au citit cartea Y, iar 59 au citit cel putin una
dintre carti. Cati au citit ambele carti?

29.1n clasa a VI-a, 11 elevi au citit cartea X, 24 au citit cartea Y, iar 32 au citit cel putin una
dintre carti. Céati au citit ambele carti?

30.Fie A=1{2,3,9, 22}siB=1{2, 3,9, 31, 36}. Cate elemente are A u B?

31.In diagrama, numerele arata cati elevi sunt in fiecare zona: A — fotbal, B — baschet. Céti
elevi practica fotbal?

A B

32.1n clasa a Vl-a, 10 elevi au citit cartea X, 25 au citit cartea Y, iar 30 au citit cel putin una
dintre carti. Céati au citit ambele carti?

33. In diagrama, numerele arata cati elevi sunt in fiecare zona: A — fotbal, B — baschet. Cati
elevi practica cel putin unul dintre sporturi?

A B
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34. Se stie ca card(A) = 12, card(B) = 16 si card(A n B) = 10. Cat este card(A \ B)?

35. intr-o clasa, 22 elevi practic fotbal, 20 practica baschet, iar 5 practicid ambele. Cati elevi
practica doar fotbal?

36. In diagrama, numerele arata cati elevi sunt in fiecare zona: A — fotbal, B— baschet. Cati
elevi practica cel putin unul dintre sporturi?

A B

37.1n diagrama, numerele arata cati elevi sunt in fiecare zona: A — fotbal, B — baschet. Céti
elevi practica fotbal?

A B

38. Fie A ={10, 14,16, 18, 22, 23, 24, 28} si B = {16, 23, 28, 38}. Cate elemente are A U B?

39. intr-o clasa, 15 elevi practica fotbal, 20 practic baschet, iar 10 practicid ambele. Cati elevi
practica doar fotbal?

40. Intr-o clasa de 26 elevi, 23 practica pian, 15 practicd vioar, iar 12 practica ambele. Cati
elevi nu practica niciuna dintre cele doua activitati?

41.1n diagrama, numerele arata cati elevi sunt in fiecare zona: A — fotbal, B — baschet. Cati
elevi practica cel putin unul dintre sporturi?

A B

42.Fie A = {4, 8, 20, 21} si B = {4, 21, 42}. Cate elemente are A U B?
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43.Fie A = {2, 9, 11,12, 16, 19, 21, 24} si B = {12, 35, 39, 41}. Cate elemente are A U B?

44.1n diagrama, numerele arata cati elevi sunt in fiecare zona: A — fotbal, B — baschet. Cati

elevi practica cel putin unul dintre sporturi?

A B

45.1n clasa a VlI-a, 20 elevi au citit cartea X, 14 au citit cartea Y, iar 31 au citit cel putin una

dintre carti. Céati au citit ambele carti?

46. Se stie ca card(A) = 36, card(B) = 18 si card(A n B) = 3. Cat este card(A \ B)?

47.Intr-o clasa de 45 elevi, 27 practica inot, 20 practica sah, iar 7 practicd ambele. Cati elevi nu

practica niciuna dintre cele doua activitati?

48.1n clasa a VlI-a, 38 elevi au citit cartea X, 34 au citit cartea Y, iar 70 au citit cel putin una

dintre carti. Céti au citit ambele carti?

49. Se stie ca card(A) = 36, card(B) = 32 si card(A n B) = 27. Cat este card(A \ B)?

50.1n clasa a VI-a, 24 elevi au citit cartea X, 19 au citit cartea Y, iar 28 au citit cel putin una

dintre carti. Céati au citit ambele carti?

¥ Arata raspunsurile: nivel mediu

1.1,2,4y—D,,=1{1,2,4,5, 8,10, 20, 40}, D,g = {1, 2, 4, 7, 14, 28}. Divizorii comuni: {1,

2, 4}.
2.15 — Fotbal = doar fotbal + ambele =13 + 2 = 15.
3.19 — Fotbal = doar fotbal + ambele =10 + 9 = 19.
4.10 — card(A n B) = card(A) + card(B) - card(A u B) = 31+ 27 - 48 =10.
5.{1,2,4}—D,,={1,2,4,5,10, 20}, D,g = {1, 2, 3, 4, 6, 8,12, 16, 24, 48}. Divizorii

comuni: {1, 2, 4}.
.17 — Fotbal = doar fotbal + ambele =14 + 3 = 17.
.16 — Din cei 26 scoatem pe cei 10 care practica si baschet: 26 - 10 = 16.

. 27 — Fotbal = doar fotbal + ambele =19 + 8 = 27.

© 00 N O

.12 — Fotbal = doar fotbal + ambele = 8 + 4 =12.
10.10 — card(A u B) = card(A) + card(B) - card(AnB) =8+ 8 -6 =10.
11.8 — card(A u B) = card(A) + card(B) -card(AnB)=7+6-5=8.
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12.8 — card(A u B) = card(A) + card(B) -card(AnB)=7+4 -3 =8.

13.{1,2,4}—D,5 =11, 2, 3,4,6,8,12,16, 24, 48}, D5 = {1, 2, 4, 7,14, 28}. Divizorii
comuni: {1, 2, 4}.

14.10 — card(A n B) = card(A) + card(B) - card(A u B) =35 +17 - 42 = 10.
15.2 —card(A n B) = card(A) + card(B) - card(A u B) =40 +10 - 48 = 2.
16. 4 — Practica cel putin una: 22 + 15 - 5 = 32. Ceilalti sunt 36 — 32 = 4.
17.6 — Din cei 11 scoatem pe cei 5 care practica si sah: 11 - 5 = 6.

18. 7 — Fotbal = doar fotbal + ambele =3 + 4 =7.

19.2 —card(A n B) = card(A) + card(B) - card(AuB) =21+12 - 31= 2.
20.13 — card(A n B) = card(A) + card(B) - card(A u B) = 35 +14 - 36 = 13.
21. 8 — Din cei 14 scoatem pe cei 6 care practica si vioara: 14 - 6 = 8.

22.{1,2,3,6} — D3, =11, 2, 3,5, 6,10, 15, 30}, D,, = {1, 2, 3, 4, 6, 8,12, 24}. Divizorii
comuni: {1, 2, 3, 6}.

23.8 —card(A u B) = card(A) + card(B) -card(AnB)=5+4-1=8.
24.14 — Fotbal = doar fotbal + ambele =6 + 8 = 14.

25. 35 — Adunam cele trei zone: 12 + 4 + 19 = 35.

26.8 — card(A u B) = card(A) + card(B) -card(AnB)=5+7-4=8,
27.10 — Din cei 17 scoatem pe cei 7 care practica si sah: 17 - 7 = 10.
28.2 —card(A n B) = card(A) + card(B) - card(A uB) =23 + 38 - 59 = 2.
29.3 —card(A n B) = card(A) + card(B) - card(A u B) =11+ 24 - 32 = 3.
30.6 —card(A u B) = card(A) + card(B) - card(AnB)=4+5-3=6.
31. 6 — Fotbal = doar fotbal + ambele = 3 + 3 = 6.

32.5—card(A n B) = card(A) + card(B) - card(A u B) =10 + 25 - 30 = 5.
33. 32 — Adunam cele trei zone: 4 + 9 + 19 = 32.

34.2 —card(A\B) = card(A) - card(AnB) =12 -10 = 2.

35.17 — Din cei 22 scoatem pe cei 5 care practica si baschet: 22 - 5 = 17.
36. 32 — Adunam cele trei zone: 17 + 10 + 5 = 32.

37. 21— Fotbal = doar fotbal + ambele =15 + 6 = 21.

38.9 —card(A u B) = card(A) + card(B) -card(AnB)=8+4-3=09.
39. 5 — Din cei 15 scoatem pe cei 10 care practica si baschet: 15 - 10 = 5.
40. 0 — Practica cel putin una: 23 + 15 - 12 = 26. Ceilalti sunt 26 - 26 = 0.
41.22 — Adunam cele trei zone: 12 + 5 + 5 = 22.

42.5—card(A u B) = card(A) + card(B) -card(AnB)=4+3-2=5,
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43.11— card(A u B) = card(A) + card(B) - card(AnB)=8+4-1=11.
44.33 — Adunam cele trei zone: 20 + 6 + 7 = 33.

45. 3 — card(A n B) = card(A) + card(B) - card(Au B) =20 +14 - 31 = 3.
46.33 —card(A\ B) = card(A) - card(A n B) =36 - 3 =33.

47.5 — Practica cel putin una: 27 + 20 - 7 = 40. Ceilalti sunt 45 - 40 = 5.
48.2 — card(A n B) = card(A) + card(B) - card(A u B) =38 + 34 - 70 = 2.
49.9 — card(A\ B) = card(A) - card(AnB) =36 - 27 = 9.

50.15 — card(A n B) = card(A) + card(B) - card(A u B) =24 +19 - 28 = 15.

Nivel dificil (50 de exercitii)

. Cate elemente are multimea divizorilor comuni ai numerelor 16 si 24?

. Cate numere naturale nenule mai mici sau egale cu 188 se divid cu 6 sau cu 7?

. Cate elemente are multimea divizorilor comuni ai numerelor 20 si 30?

. Cate numere naturale nenule mai mici sau egale cu 149 nu se divid nici cu 3, nici cu 9?
. Cate numere naturale nenule mai mici sau egale cu 91 nu se divid nici cu 7, nici cu 4?

. Cate numere naturale nenule mai mici sau egale cu 64 nu se divid nici cu 3, nici cu 2?
. Cate numere naturale nenule mai mici sau egale cu 148 nu se divid nici cu 7, nici cu 9?

. Cate numere naturale nenule mai mici sau egale cu 176 se divid cu 4 sau cu 2?
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. Cate numere naturale nenule mai mici sau egale cu 41 se divid cu 5 sau cu 2?

[EEY
o

. Cate numere naturale nenule mai mici sau egale cu 141 nu se divid nici cu 5, nici cu 7?

=
=

. Fie A multimea divizorilor lui 18 si B multimea divizorilor lui 48. Atunci A n B este:
Variante: A) {4, 8, 12,16, 24, 48} - B){9,18} - C){1,2,3,6} - D){1,2,3,4,6,8,9,12,16, 18,
24,48} - E){1, 2, 6, 23}

12. Cate numere naturale nenule mai mici sau egale cu 140 nu se divid nici cu 7, nici cu 5?
13. Cate numere naturale nenule mai mici sau egale cu 57 nu se divid nici cu 9, nici cu 5?

14. Fie A multimea divizorilor lui 30 si B multimea divizorilor lui 48. Atunci A n B este:
Variante: A) {1, 2,3} - B){1,2,3,4,5,6, 8,10, 12, 15, 16, 24, 30, 48} - C) {1, 2, 3,6} - D) {5,
10, 15, 30} - E) {4, 8,12, 16, 24, 48}

15. Se stie ca card(A) = 12, card(B) = 14, card(C) =19, card(A n B) = 2, card(A n C) = 4, card(B
n C) =3 sicard(AnBn C)=0.Cateste card(A uBuC)?

16. Cate numere naturale nenule mai mici sau egale cu 135 se divid cu 9 sau cu 3?
17. Céte elemente are multimea divizorilor comuni ai numerelor 30 si 40?

18. Se stie ca card(A) = 16, card(B) = 12, card(C) = 20, card(A n B) = 3, card(A n C) =1, card(B
n C) =2sicard(AnBnC)=0.Cateste card(A uBuC)?

19. Cate numere naturale nenule mai mici sau egale cu 131 nu se divid nici cu 4, nici cu 6?
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20.

21.

22.
23.
24.

25.

26.
27.
28.

29.

30.
31.

32.
33.

34.
35.

36.
37.

38.
39.
40.
41.
42.

Se stie ca card(A) =15, card(B) = 20, card(C) =19, card(A n B) =1, card(A n C) = 4, card(B
n C) = 4 sicard(A n B n C) =0. Cat este card(A u B u C)?

Se stie ca card(A) =19, card(B) = 10, card(C) = 13, card(A n B) = 4, card(A n C) = 4, card(B
n C) =2sicard(AnBnC)=0.Cateste card(AuBuUC)?

Cate elemente are multimea divizorilor comuni ai numerelor 12 si 367
Cate numere naturale nenule mai mici sau egale cu 192 nu se divid nici cu 5, nici cu 6?

Se stie ca card(A) = 6, card(B) = 11, card(C) =16, card(A n B) =1, card(A n C) = 4, card(B n
C) =2sicard(AnBnC)=1Cateste card(AuBuC)?

Multimile A si B au 38, respectiv 22 elemente. Care este cel mai mic numar posibil de
elemente al multimii A u B?

Cate numere naturale nenule mai mici sau egale cu 90 se divid cu 5 sau cu 4?
Cate numere naturale nenule mai mici sau egale cu 85 se divid cu 7 sau cu 5?

Multimile A si B au 22, respectiv 9 elemente. Care este cel mai mare numar posibil de
elemente al multimii A u B?

Multimile A si B au 15, respectiv 29 elemente. Care este cel mai mic numar posibil de
elemente al multimii A u B?

Cate numere naturale nenule mai mici sau egale cu 49 se divid cu 2 sau cu 6?

Se stie ca card(A) = 16, card(B) = 13, card(C) = 18, card(A n B) = 3, card(A n C) =1, card(B
n C) = 4 sicard(A n B n C) =0. Cat este card(A u Bu C)?

Cate numere naturale nenule mai mici sau egale cu 109 nu se divid nici cu 3, nici cu 4?

Se stie ca card(A) = 18, card(B) = 17, card(C) = 11, card(A n B) = 3, card(A n C) = 4, card(B n
C) =2sicard(AnBnC) =1 Cateste card(AuBuC)?

Cate elemente are multimea divizorilor comuni ai numerelor 30 si 36?

Multimile A si B au 38, respectiv 29 elemente. Care este cel mai mare numar posibil de
elemente al multimii A u B?

Cate elemente are multimea divizorilor comuni ai numerelor 48 si 18?

Se stie ca card(A) = 8, card(B) =19, card(C) =13, card(A n B) = 3, card(A n C) = 4, card(B n
C) =2sicard(AnBn C)=0.Cateste card(A uBuUC)?

Cate elemente are multimea divizorilor comuni ai numerelor 42 si 24?
Cate elemente are multimea divizorilor comuni ai numerelor 20 si 16?
Cate elemente are multimea divizorilor comuni ai numerelor 24 si 30?
Cate numere naturale nenule mai mici sau egale cu 105 se divid cu 5 sau cu 9?

Fie A multimea divizorilor lui 36 si B multimea divizorilor lui 24. Atunci A n B este:
Variante: A) {9, 18, 36} - B) {1, 2, 3,4,6,12,35} - C){8,24} - D){1,2,3,4,6,12} - E) {1, 2,
3,4,6,8,9, 12,18, 24, 36}
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43.

44,
45.
46.

47.
48.
49.

50.

Multimile A si B au 39, respectiv 9 elemente. Care este cel mai mare numar posibil de
elemente al multimii A u B?

Cate elemente are multimea divizorilor comuni ai numerelor 48 si 16?

Cate numere naturale nenule mai mici sau egale cu 145 se divid cu 3 sau cu 6?

Se stie ca card(A) = 8, card(B) = 9, card(C) = 6, card(A n B) =1, card(A n C) =1, card(B n

C) =4 sicard(A n B n C) = 0. Cét este card(A u Bu C)?
Cate elemente are multimea divizorilor comuni ai numerelor 24 si 48?

Cate numere naturale nenule mai mici sau egale cu 151 nu se divid nici cu 3, nici cu 9?

Se stie ca card(A) = 8, card(B) = 17, card(C) =10, card(A n B) =1, card(A n C) =1, card(B n

C) =1sicard(An B n C)=1. Cateste card(Au Bu C)?

Se stie ca card(A) = 19, card(B) = 17, card(C) = 10, card(A n B) = 4, card(A n C) =1, card(B n

C) =4 sicard(A n B n C) = 0. Cat este card(A u Bu C)?

¥ Arata raspunsurile: nivel dificil

1. 4 — Divizorii comuni sunt {1, 2, 4, 8}: 4 elemente (cel mai mare, 8, este cmmdc).

N

.53 —188:6 > 31 multipli, 188:7 = 26 multipli, iar multiplii lui 42 (comuni) sunt 4,
numarati de doua ori. Total 31+ 26 - 4 = 53.

. 4 — Divizorii comuni sunt {1, 2, 5, 10}: 4 elemente (cel mai mare, 10, este cmmdc).
.100 — Se divid cu 3 sau 9: 49 + 16 - 16 = 49. Restul sunt 149 - 49 =100.

.59 —Sedivid cu 7 sau 4: 13 + 22 - 3 = 32. Restul sunt 91 - 32 = 59.

.21— Se divid cu 3 sau 2: 21+ 32 - 10 = 43. Restul sunt 64 - 43 = 21.

. M3 — Se divid cu 7 sau 9: 21 + 16 - 2 = 35. Restul sunt 148 - 35 = 113.

.88 —176:4 - 44 multipli, 176:2 - 88 multipli, iar multiplii lui 4 (comuni) sunt 44,
numarati de doua ori. Total 44 + 88 - 44 = 88.
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9. 24 — 41:5 - 8 multipli, 41:2 - 20 multipli, iar multiplii lui 10 (comuni) sunt 4, numarati

de doua ori. Total 8 + 20 - 4 = 24.

10.97 — Se divid cu 5 sau 7: 28 + 20 - 4 = 44. Restul sunt 141 - 44 = 97.
11.{1,2,3,6} —Dyg=1{1,2,3,6,9,18}, D,g = {1, 2, 3, 4, 6, 8,12, 16, 24, 48}. Divizorii

comuni: {1, 2, 3, 6}.

12.96 — Se dividcu 7 sau 5: 20 + 28 — 4 = 44. Restul sunt 140 - 44 = 96.
13.41—Sedividcu9sau5:6 +11-1=16. Restul sunt 57 - 16 = 41.

14.{1,2,3,6} — D5, =1{1,2,3,5,6,10, 15, 30}, D,g = {1, 2, 3, 4, 6, 8,12, 16, 24, 48}.

Divizorii comuni: {1, 2, 3, 6}.

15.36 —card(AuBUC)=12+14+19-2-4-3+0 = 36.
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16. 45 —135:9 - 15 multipli, 135:3 = 45 multipli, iar multiplii lui 9 (comuni) sunt 15,
numarati de doua ori. Total 15 + 45 - 15 = 45.

17. 4 — Divizorii comuni sunt {1, 2, 5, 10}: 4 elemente (cel mai mare, 10, este cmmdc).
18.42 —card(AUBUC)=16+12+20-3-1-2+0=42.

19. 88 — Se divid cu 4 sau 6: 32 + 21 - 10 = 43. Restul sunt 131 - 43 = 88.
20.45—card(AuUBUC)=15+20+19-1-4-4+0 = 45.
21.32—card(AuBUC)=19+10+13-4-4-2+0=32.

22.6 — Divizorii comuni sunt {1, 2, 3, 4, 6, 12}: 6 elemente (cel mai mare, 12, este cmmdc).
23.128 — Se divid cu 5 sau 6: 38 + 32 - 6 = 64. Restul sunt 192 - 64 = 128.

24.27 —card(AUBUC)=6+M1M+16-1-4-2+1=27.

25. 38 — Numarul este minim cand multimea mai mica este inclusa in cea mai mare: A U B
= multimea mai mare.

26.36 — 90:5 - 18 multipli, 90:4 - 22 multipli, iar multiplii lui 20 (comuni) sunt 4, numarati
de doua ori. Total 18 + 22 - 4 = 36.

27.27 — 85:7 - 12 multipli, 85:5 = 17 multipli, iar multiplii lui 35 (comuni) sunt 2, numarati
de doua ori. Total 12 + 17 - 2 = 27.

28. 31— Numarul este maxim cand A si B sunt disjuncte: card(A u B) = card(A) + card(B).

29. 29 — Numarul este minim cand multimea mai mica este inclusa in cea mai mare: Au B
= multimea mai mare.

30.24 — 49:2 - 24 multipli, 49:6 - 8 multipli, iar multiplii lui 6 (comuni) sunt 8, numarati
de doua ori. Total 24 + 8 - 8 = 24.

31.39 —card(AuBUC)=16+13+18-3-1-4+0 = 39.

32.55 — Se divid cu 3 sau 4: 36 + 27 - 9 = 54. Restul sunt 109 - 54 = 55.
33.38—card(AuBUC)=18+17+M-3-4-2+1=38.

34. 4 — Divizorii comuni sunt {1, 2, 3, 6}: 4 elemente (cel mai mare, 6, este cmmdc).

35. 67 — Numarul este maxim cand A si B sunt disjuncte: card(A u B) = card(A) + card(B).
36. 4 — Divizorii comuni sunt {1, 2, 3, 6}: 4 elemente (cel mai mare, 6, este cmmdc).
37.31—card(AuBUC)=8+19+13-3-4-2+0=31.

38. 4 — Divizorii comuni sunt {1, 2, 3, 6}: 4 elemente (cel mai mare, 6, este cmmdc).

39. 3 — Divizorii comuni sunt {1, 2, 4}: 3 elemente (cel mai mare, 4, este cmmdc).

40. 4 — Divizorii comuni sunt {1, 2, 3, 6}: 4 elemente (cel mai mare, 6, este cmmdc).

41. 30 — 105:5 = 21 multipli, 105:9 = 11 multipli, iar multiplii lui 45 (comuni) sunt 2,
numarati de doua ori. Total 21+ 11 - 2 = 30.

42.{1,2,3,4,6,12} — D55 =1{1,2,3,4,6,9,12,18, 36}, D,, = {1, 2, 3, 4, 6, 8,12, 24}.
Divizorii comuni: {1, 2, 3, 4, 6, 12}.

www.eremusmate.ro - Aplicatii: operatii cu multimi — Clasa a 6-a 19/20



43.
44,
45.

46.
47.

48.
49.
50.

48 — Numarul este maxim cand A si B sunt disjuncte: card(A u B) = card(A) + card(B).
5 — Divizorii comuni sunt {1, 2, 4, 8, 16}: 5 elemente (cel mai mare, 16, este cmmdc).

48 — 145:3 - 48 multipli, 145:6 - 24 multipli, iar multiplii lui 6 (comuni) sunt 24,
numarati de doua ori. Total 48 + 24 - 24 = 48.

177 —card(AUBUC)=8+9+6-1-1-4+0=17

8 — Divizorii comuni sunt {1, 2, 3, 4, 6, 8, 12, 24}: 8 elemente (cel mai mare, 24, este
cmmdc).

101 — Se divid cu 3 sau 9: 50 + 16 - 16 = 50. Restul sunt 151 - 50 = 101.
33—card(AuUBUC)=8+17+10-1-1-1+1=33.
37—cardAuUBUC)=19+17+10-4-1-4+0 =37

Test online

Exerseaza lectia cu intrebari cu 5 variante de raspuns, dintre care doar una este corecta. Sunt
150 de intrebari, pe 3 niveluri: usor, mediu si dificil. Alegi nivelul si cate intrebari vrei (10, 20, 30
sau 50).

< Inapoi la clasa a 6-a
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