Cel mai mare divizor comun. Amplificarea si
simplificarea fractiilor. Fractii ireductibile
Cum simplificam cu cmmdc si cum recunoastem fractiile ireductibile.

Amplificarea unei fractii inseamna inmultirea numaratorului si numitorului cu acelasi numar
nenul. Simplificarea inseamn& impéartirea lor la un divizor comun. in ambele cazuri se obtine o
fractie echivalenta.

a _ a-k -

5 - bk (amplificare)

a a: e .

b b g (simplificare, d divizor comun)

O fractie este ireductibila daca numaratorul si numitorul sunt prime intre ele, adica (a, b) = 1.
Forma ireductibila se obtine simplificand cu ecmmdc(a, b).

48 . ) 48 2

Exemplul 1. = (48, 72) = 24, deci = =3
84 _ .84 _ 2

Exemplul 2. 196 (84, 126) = 42, deci 26 = 3

e« 3 .12
Exemplul 3. Amplificam T Ccu 4: >0

Observatii

* Fractiile sunt ireductibile (humere consecutive sunt prime intre ele).

n

n+1
. < o Lo kK o

e Pentru numitorul n, numarul fractiilor ireductibile Y (1 = k = n) este numarul numerelor k

prime cu n. De exemplu, pentru n =12: k € {1, 5, 7, 11} (4 fractii).

Greseli frecvente

2+3 nu se simplifica cu 2
2+5 P '

e Rezultatul simplificarii trebuie verificat daca mai poate fi simplificat.

e Se simplifica doar prin factori (nu prin termeni adunati):
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Exerseaza

. aoax 120 . 75
Aduce la forma ireductibila 780 ¥ 705
v Arata raspunsul
120 _ 2 _am. 75 _ 5 _
280 = 3 ((120,180) = 60); - = = ((75,105) = 15).
Exercitii

Rezolva pe caiet, apoi verifica-ti raspunsurile. Exercitiile sunt grupate pe trei niveluri de
dificultate. La test vei primi si variante de raspuns.

Nivel usor (50 de exercitii)

1. Ce inseamna sa simplifici o fractie?
2. Ce inseamna sa amplifici o fractie?
3. Cénd este o fractie ireductibila?
4

. Cum se obtine forma ireductibila a unei fractii?

6
42 -
. - . 94
6. Aduce la forma ireductibila fractia 3
84
132 °
48
66
12
18 °
30
10 °
10
30°
a8
60 -
8
28 °
32
40 °
8
96 -

5. Aduce la forma ireductibila fractia

7. Aduce la forma ireductibila fractia
8. Aduce la forma ireductibila fractia
9. Aduce la forma ireductibila fractia
10. Aduce la forma ireductibila fractia
11. Aduce la forma ireductibila fractia
12. Aduce la forma ireductibila fractia
13. Aduce la forma ireductibila fractia
14. Aduce la forma ireductibila fractia

15. Aduce la forma ireductibila fractia
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16. Aduce la forma ireductibila fractia %

17. Aduce la forma ireductibila fractia %

18. Aduce la forma ireductibila fractia 6_66

19. Amplifica fractia cu 8.

20. Amplifica fractia cu 9.
21. Amplifica fractia cu 2.
22. Amplifica fractia cu 8.
23. Amplifica fractia

24. Amplifica fractia

|4> o|u 5\|\, w|o N~ ®u oo

25. Amplifica fractia cu 7.

—_—
—

26. Amplifica fractia cu 2.

27. Amplifica fractia cu 3.

28. Amplifica fractia cu 5.

o|r oV »w

29. Aduce la forma ireductibila fractia BT
12

30. Aduce la forma ireductibila fractia 78

31. Aduce la forma ireductibila fractia %

32. Aduce la forma ireductibila fractia 36

33. Aduce la forma ireductibila fractia %

34. Aduce la forma ireductibila fractia 5

20
36 °
27

36. Aduce la forma ireductibila fractia =5

37. Aduce la forma ireductibila fractia %

35. Aduce la forma ireductibila fractia
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38.

39.

40.

41.

42.

43.

44.

45.

46.

47.

48.

49.

50.

Aduce la forma ireductibila fractia 40

72 °

Amplifica fractia % cu 2.

Amplifica fractia % cu 4.

Amplifica fractia % cu 8.

Amplifica fractia =~ cu 3.
Amplifica fractia
Amplifica fractia
Amplifica fractia
Amplifica fractia

Amplifica fractia % cu 8.

Amplifica fractia % cu 2.

Amplifica fractia % cu 8.

Amplifica fractia % cu 4.

v Arata raspunsurile: nivel usor

1. sa imparti numaratorul si humitorul la acelasi numar — Simplificarea: se impart ambii

termeni la un divizor comun.

2. sa inmultesti numaratorul si numitorul cu acelasi numar — Amplificarea: se inmultesc

ambii termeni cu acelasi numar nenul.

3. cand numaratorul si numitorul sunt prime intre ele — Fractia a/b este ireductibila daca

(a, b) =1.

4. prin simplificare cu cmmdc al numaratorului si numitorului — Se impart ambii termeni

la cel mai mare divizor comun.

1 P < x . .
S. 7 = Impartim numaratorul si numitorul la 6:

I < x . . . 5
6. -5 = Impartim numaratorul si numitorul la 9:

7 S < x . . )
7 — Impartim numaratorul si numitorul la 12:

n

84

132~

1
=

=)
=
7

mn-
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10.

11.

12.

13.

14.

15.

16.

17.

18.

19.

20. ==

21, —

22.

23.

24, —

26.

27. -

28.

29.

66 1
12 2
— Impartim numaratorul si numitorul la 6: 78 = 3¢
3 30 3
— Impartim numaratorul si numitorul la 10: o =
10 1
— Impartim numératorul si numitorul la 10: 30 - 3
— Impartim numar&torul si numitorul la 6: 8 _ 3
P 60 - 10
8 2
— Impartim numératorul si numitorul la 4: A
: 32 4
— Impartim numaratorul si numitorul la 8: 720 - ©°
— Impartim numératorul si numitorul la 8: 8 .1
P EEr
—im artim numaratorul si numitorul la 12: 2 _ 6
mp B2 T
27 3
— Impartim numaratorul si numitorul la 9: 36 -7
6 1
— Impartim numaratorul si numitorul la 6: — = —
66 M
5_58_40
8 8-8 64°
5_59_45
8 8-9 72
4_42_ 8
7 7-2 14
6 _6-8_48
8 8:-8 64°
7 _7:9 _ 63
10 ~ 10-9 = 90
5 _5-2 _10
6 6-2 12
4 4-7 28
R A (H (v A7
3_32_686
4 = 4-2 8
7_73_2
9 9-3 = 27
4 _4-5_ 20
9 9-5 = 45°
y 9 1
Impartim numaratorul si numitorul la 9 3T - 9
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30

31.

32.

33.

34.

35.

36.

37.

38.

39.

40.

41. —

42. —

43.

44,

45.

46.

47.

48. —~

49. —

50.
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— Tmpé&rtim numaratorul si numitorul la 12: %

— Impartim numaratorul si numitorul la 10: %

6
36
40
64
6
54
20
36
27
72
24
42
40
72

— Impartim numaratorul si numitorul la 6:
— Impartim numar&torul si numitorul la 8:
— Impartim numaratorul si numitorul la 6:
— Impértim numar&torul si numitorul la 4:
— Impartim numaératorul si numitorul la 9:
— Impartim numar&torul si numitorul la 6:

— Impartim numaratorul si numitorul la 8:

3|h ol N|p ow ou o= oua o= bw &=

28 7 7.4 28"
12 3 _3-4_12
24 6 6-4  24°
e _1_19_ 9
63 7 7.9 63"
18 3 _3-6_18
54 O 9.6  54°
32 4 _4-8 _ 32
88 1 M-8 88
8 _ 4 _4-2 _ 8
20 10 _10-2 - 20"
32 4 _4-8 _ 32
40 5 ~5.8 - 40"
28 7 _7-4 _ 28
32 8 8.4 32

oo N[» @lw olo o= @l o=, )L
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Nivel mediu (50 de exercitii)

1.

10.

11.

12.

13.

14.

15.

Care este forma ireductibila a fractiei

. Care este forma ireductibila a fractiei
. Care este forma ireductibila a fractiei
. Care este forma ireductibila a fractiei
. Care este forma ireductibila a fractiei
. Care este forma ireductibila a fractiei
. Care este forma ireductibila a fractiei
. Care este forma ireductibila a fractiei

. Care este forma ireductibila a fractiei

Care este forma ireductibila a fractiei
Care este forma ireductibila a fractiei
Care este forma ireductibila a fractiei
Care este forma ireductibila a fractiei

Care este forma ireductibila a fractiei

42 ,

182 °

2 5

63
210 ,
238

144,
71

24

84"’
143
176 °

105
255

30,

72 °
7,
153 °
42,
48
8,
28
25,
85
17 ?
182

12,
30

Care dintre fractiile urmatoare este ireductibila?

4

Variante: A) T B) 1 C) s D) 38 E) 5

16. Care dintre fractiile urmatoare este ireductibila?

. A 2. 10 . 24 16 | 6
Variante: A) oE B) 30 C) 38 D) >3 E)

39
17. Care dintre fractiile urmatoare este ireductibila?

Variante: A) 30 B) 36 C) > D) 28 E) 25

18. Care dintre fractiile urmatoare este ireductibila?

B . gpl.g-L .p2.
)33 B)3 C)34 D)36 E)

Care dintre fractiile urmatoare este ireductibila?

24 gy 22 .o 1 .p)20 g 20
)38 B) 32 C) 15 D) 22 E) 28

6

Variante: A
ariante 20

19.

Variante: A
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20. Care dintre fractiile urmatoare este ireductibila?
Variante: A) =~ - B) 12 . ¢) 2 - D) = - E) 2O
24 15 13 30 38

21. Care dintre fractiile urmatoare este ireductibila?

: .p) 8 . 10 . 10 . S .S
Variante: A) 3 B) 18 C) 26 D) 5 E) 27

22. Care dintre fractiile urmatoare este ireductibila?

Variante: A) 33 B) T C) 3 D) o E) 28

< " < 24 X
23. Afla x, stiind ca VYRR

“ . . 94 X
24. Afla x, stiind ca 55 - T

< " . 6 X
25. Afla x, stiind ca 5 -3
16 X

26. Afla x, stiind ca >0 -5
X

y . . 35
27. Afla x, stiind ca 50 = 17

—6 ?
102 °
36,
42 °

48,
60 °

225
255 °
152 ,
160 °
26,
M9 *
165
285 °
10,
170

165 ,
195

255 ?
300

28. Care este forma ireductibild a fractiei
29. Care este forma ireductibila a fractiei
30. Care este forma ireductibilad a fractiei
31. Care este forma ireductibila a fractiei
32. Care este forma ireductibild a fractiei
33. Care este forma ireductibila a fractiei
34. Care este forma ireductibild a fractiei
35. Care este forma ireductibila a fractiei
36. Care este forma ireductibila a fractiei

37. Care este forma ireductibila a fractiei

38. Care este forma ireductibild a fractiei %?

39. Care dintre fractiile urmatoare este ireductibila?

Variante: A) = . B)E . C)i . D)E : E)2
15 30 4 14 38
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40.

41.

42.

43.

44.

45.

46.

47.

48.

49.

50.

Care dintre fractiile urmatoare este ireductibila?

Variante: A) = B) 3 C) 1 D) ” E) 10

Care dintre fractiile urmatoare este ireductibila?
iante:A) 2= . B2 . )L .p L .p B
Variante: A) 23 B) 20 C) 33 D) 30 E) 39

Care dintre fractiile urmatoare este ireductibila?
20 22
) 24 B) 36

Care dintre fractiile urmatoare este ireductibila?

Variante: A) -~ - B) 2L . ¢c) > .py 5 . g 2L
21 34 1 20 35

18 10 7
C) 33 "D - B

Variante: A
17

Care dintre fractiile urmatoare este ireductibila?

Variante: A) 30 B) 39 C) o8 D) 1 E) 75

Care dintre fractiile urmatoare este ireductibila?
iante:A) 2 . B 24 .02 .p2.pl8
Variante: A) 52 B) 3 C) 38 D) i E) Y

“ . . 4
Afla x, stiind ca 58 =

“ . < 40
Afla x, stiind ca 5 -

< . « 20
Afla x, stiind ca 36 -

“ . < 40
Afla x, stiind ca 55 -
56

Afla x, stiind ca 80 -

3|>< 3x ©fx N[x N[

v Arata raspunsurile: nivel mediu
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1. % — cmmdc(42,182) = 14; % = %
2. % — cmmdc(9, 63) = 9; 6?_3 = %

3. 1> — cmmdc(210, 238) = 14; 212 = -
4. o — cmmdc(144, 171 = 9; < = 2~
5. 2 —cmmdc(24, 84) = 12; =5 = >

6. 10 — cmmdc(143, 176) = 11; 730 = ==
7. 2L — cmmdc(105, 255) = 15; 22> = .
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8. S _ cmmdc

0.

10

11

.

12.

13.

14

15.

16.

17.

18.

19.

20.

21.

22.

23

24

25

26

27

28.

29
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12 (30, 72) = 6, ﬁ = W
13 _o. M7 _ 13
17 — cmmdc(117, 153) = 9; 3 S T
7 L 42 7
5 — cmmdc(42, 48) = 6; 5 - 8-
2 _4. 8 _2
- — cmmdc(8, 28) = 4; 58 = 7
5 5. 25 _ 5
17 — cmmdc(25, 85) = 5; g = 77
9 e M7 9
a — cmmdc(117, 182) = 13; 87 = 4
2 _e 12 2
5 — cmmdc(12, 30) = 6; 30 = 5
8 _ . 8 . s
m cmmdc(8, 1) =1, deci T este ireductibila.
16 — cmmdc(16, 23) =1, deci 16 este ireductibila
23 ! ! 23 ’
13 _ . 13 . .
27 cmmdc(13, 22) = 1, deci 55 este ireductibila.
% — cmmdc(1, 3) =1, deci % este ireductibila.
1 _ 1 . _—
B cmmdc(1, 15) = 1, deci 3 este ireductibila.
2 — cmmdc(2, 13) = 1, deci 2 este ireductibila
13 ! ! 13 )
5 _ . 5 . s
3 cmmdc(5, 8) =1, deci 5 este ireductibila.
2 — cmmdc(9, 13) =1, deci 9 este ireductibila
13 ' ! 13 )
L .24 _ 6 .
. 6 — Simplificam cu 4: VRl deci x = 6.
NP .54 9 .
. 9 — Simplificam cu 6: 56 - T decix = 9.
e .6 2 .
. 2 — Simplificam cu 3: 9 =3 decix = 2.
e s .16 4 .
. 4 — Simplificam cu 4: 50 = 5 decix = 4.
e .35 _ 7 N
. 7 — Simplificam cu 5: 0 = T2 decix = 7.
A cmmdc(6,102) = 6; =2 = L
17 ! ' 102 17 °
6 _5 36 _6
=3 — cmmdc(36, 42) = 6; R A

30 5
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30.

31.

32.

33.

34.

35.

36. =

37.

38.

39.

40.

41.

42.

43.

44,

45.

46.

47.

48.

49.

50.
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48 4

4 = [ —

5 — cmmdc(48, 60) = 12; 50 - ©

15 _ae. 225 15

7 cmmdc(225, 255) =15; 555 = 7

19 152 19

% — Cmde(152, 160) 8, W = ﬁ

8 _ .. 56 _ 8

7 cmmdc(56, 119) = 7; 9 = T

1 .. 185 M

9 — cmmdc(165, 285) = 15; 285 = 79

1 _aa 100

7 cmmdc(10, 170) = 10; 70 = 7

1 _ 165 1

3 — cmmdc(165, 195) = 15; 95 = 13-

17 _ac. 255 17

20 cmmdc(255, 300) = 15; 300 = 30

2 _ 28 2

5 — cmmdc(28, 210) = 14; >0 = 15

% — cmmdc(1, 4) =1, deci % este ireductibila.
3 cmmdc(13, 19) = 1, deci 13 este ireductibila.
19 19

8 cmmdc(6, 23) = 1, deci -2 este ireductibil3.
23 ! ! 23

7 _ .7 . A
— — cmmdc(7, 17) =1, deci —= este ireductibila.
17 17

15 _ .15 . i
— — cmmdc(15, 16) = 1, deci — este ireductibila.
16 16

B cmmdc(13, 15) = 1, deci B este ireductibila.
15 15

9 _ cmmdc(19, 21) = 1, deci 9 este ireductibila.
21 21
1— Simplificam cu 4: =5 4 _ 1 decix =1.

28 7'
TP .40 _ 5 o
5 — Simplificam cu 8: A decix = 5.
NP .20 5 . _
5 — Simplificam cu 4: 36 -9 decix = 5.
8 — Simplificam cu 5: 40 _ 8 deci x = 8.
55 mn:

7 — Simplificam cu 8: 22 = - decix =7,

80 ~ 10
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Nivel dificil (50 de exercitii)

10.

11.

12.

13.

14.

15.

16.

17.

18.

19.

20.

. Care este forma ireductibila a fractiei g

. Care este forma ireductibila a fractiei 182—%7

. 150
225

. Care este forma ireductibila a fractiei 360 ,

840 -

168 ,
294

29 ,
165

275

. Care este forma ireductibila a fractiei —=

. Care este forma ireductibila a fractiei —=-?

440 -
144

. Care este forma ireductibila a fractiei ——=7?

216 -

. Cate fractii de forma X cu 1=k =14, sunt ireductibile?

14 '

. Céte fractii de forma K cu 1=k =18, sunt ireductibile?

18"

Cate fractii de forma 3k0 ,cul=Kk =30, sunt ireductibile?

R . . 2 . < < .
Cate fractii echivalente cu = au numitorul numar natural de doua cifre?

A " . 4 . < g .
Cate fractii echivalente cu 9 au numitorul numar natural de doua cifre?

R . . 5 . < < .
Cate fractii echivalente cu 5 au numitorul numar natural de doua cifre?

Fractia este ireductibila pentru n = 8? Care este cmmdc al numaratorului si

n
+1
numitorului?

. n . T - ..
Fractia r—— este ireductibila pentru n = 12? Care este cmmdc al numaratorului si

numitorului?

. n . . v . .
Fractia 1 este ireductibila pentru n = 35? Care este cmmdc al numaratorului si

numitorului?

. 357,
399 °

Care este forma ireductibila a fractiei %7

Care este forma ireductibila a fractiei %7

Care este forma ireductibila a fractiei %'P
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21.

22.

23.

24.

25.

26.

27.

28.

29.

30.

31.

32.

33.

34.

35.

36.

37.

38.

39.

40.

41.

42.
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180 ,

Care este forma ireductibila a fractiei -5

Care este forma ireductibila a fractiei

234

170,
210

Care este forma ireductibila a fractiei i’?

Care este forma ireductibila a fractiei 300

138 °

?
380 °

Care este forma ireductibila a fractiei 130

Care este forma ireductibila a fractiei

Cate fractii de forma
Cate fractii de forma
Cate fractii de forma
Cate fractii de forma
Cate fractii de forma
Cate fractii de forma
Cate fractii de forma
Cate fractii de forma
Cate fractii de forma
Cate fractii de forma
Cate fractii de forma
Cate fractii de forma
Cate fractii de forma
Cate fractii de forma
Cate fractii de forma

Cate fractii de forma

22"

33"

34"

36’

37

39’

47"

43"

49

?
200 -

266
323 °

_-——7

1‘; , cu 1=Kk =16, suntireductibile?
K_ cuts=k =22, suntireductibile?

2k7 ,cul=Kk =27 suntireductibile?

K cu 1=k = 33, sunt ireductibile?

K cu 1=Kk = 34, sunt ireductibile?

K cu 1=k = 36, sunt ireductibile?

K cu 1=k = 37 suntireductibile?

K cul=k =39, suntireductibile?

K cu 1=Kk = 41, sunt ireductibile?

K cul=k =43, sunt ireductibile?

4k6 , cul1=Kk =46, sunt ireductibile?

4k7 ,cul=Kk =47 suntireductibile?

4k8 , cu 1=Kk =48, sunt ireductibile?

K cul=k =49, sunt ireductibile?

5k3 , cu 1=Kk =53, suntireductibile?

5k5 ,cu 1=k =55, suntireductibile?



43. Cate fractii de forma —- K cu 1=Kk =57 suntireductibile?

57
64 ,
44. Care este forma ireductibila a fractiei =% 216
. o . 156 ,
45. Care este forma ireductibila a fractiei 169
. o . . 368
46. Care este forma ireductibila a fractiei 567 ?
. o 196 ,
47. Care este forma ireductibila a fractiei 350
. o 280 ,
48. Care este forma ireductibila a fractiei 406
. o 102
49. Care este forma ireductibila a fractiei 119
. ooy .. 208
50. Care este forma ireductibila a fractiei 588 ?
v Arata raspunsurile: nivel dificil
2 _ 0. 84 _ 2
1. 3 — cmmdc(84, 126) = 42; 6 - 3
2 _ e 150 2
2. ? - Cmde(150, 225) - 75, ﬁ - 3 .
3 360 3
3. - = cmmdc(360, 840) = 120; 840 - 7
4 168 4
3 99 3
5. 5 — cmmdc(99, 165) = 33; 8E = T
5 275 5
6. 5 — cmmdc(275, 440) = 55; 240 - 5
2 oo 144 2
7. 3 cmmdc(144, 216) = 72; 76 - 3

8. 6 — Fractia este ireductibila daca (k, 14) = 1: 1, 3, 5, 9, 11, 13. Total 6.
9. 6 — Fractia este ireductibila daca (k, 18) = 1: 1, 5, 7, 11, 13, 17. Total 6.

10. 8 — Fractia este ireductibila daca (k, 30) =1:1, 7,11, 13, 17, 19, 23, 29. Total 8.

11. 30 — Fractiile sunt % cu 3-k de 2 cifre: k de la 4 la 33: 30 fractii.

12.10 — Fractiile sunt % cu 9-k de 2 cifre: k de la 2 la 11: 10 fractii.

13. 11 — Fractiile sunt g i cu 8-k de 2 cifre: k de la 2 la 12: 11 fractii.

14.1— cmmdc(8, 9) =1 (humere consecutive), deci fractia este ireductibila.

15.1— cmmdc(12, 13) = 1 (numere consecutive), deci fractia este ireductibila.
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16.

17.

18.

19.

20.

21.

22.

23.

24,

25.

26.

27.
28.
29.
30.
31.
32.
33.
34.
35.
36.
37.
38.
39.
40.
41.
42.
43.
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1— cmmdc(35, 36) = 1 (humere consecutive), deci fractia este ireductibila.

% — cmmdc(357, 399) = 21: %
% — cmmdc(49, 126) = 7: %
% — cmmdc(26, 169) = 13: %
7 _ cmmdc(154, 374) = 22: <.
17 v
% — cmmdc(180, 234) = 18: %
% — cmmdc(170, 210) = 10: %
% — cmmdc(96, 138) = 6: %
% — cmmdc(300, 380) = 20: %
% — cmmdc(130, 200) = 10: %
% — cmmdc(266, 323) = 19: %

8 — Se numara numerele k prime cu 16: 8.
10 — Se numara numerele k prime cu 22: 10.

18 — Se numara numerele k prime cu 27: 18.

20 — Se numara numerele k prime cu 33: 20.

16 — Se numara numerele k prime cu 34: 16.

12 — Se numara numerele k prime cu 36: 12.

36 — Se numara numerele k prime cu 37: 36.
24 — Se numara numerele k prime cu 39: 24.
40 — Se numara numerele k prime cu 41: 40.
42 — Se numara numerele k prime cu 43: 42.
22 — Se numara numerele k prime cu 46: 22.

46 — Se numara numerele k prime cu 47: 46.

16 — Se numara numerele k prime cu 48: 16.

42 — Se numara numerele k prime cu 49: 42.
52 — Se numara numerele k prime cu 53: 52.
40 — Se numara numerele k prime cu 55: 40.

36 — Se numara numerele k prime cu 57: 36.
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8 8

44, 27 — cmmdc(64, 216) = 8: 57
45. 12 — cmmdc(156, 169) = 13: 1=,
46. 42 — cmmdc(368, 667) = 23: 2.
47. 3% — cmmdc(196, 350) = 14: o2
48. 23 — cmmdc(280, 406) = 14: 2.
49. 2 — cmmdc(102, 19) = 17: 3.

50. 1o — cmmdc(208, 288) = 16: =

Test online

Exerseaza lectia cu intrebari cu 5 variante de raspuns, dintre care doar una este corecta. Sunt
150 de intrebari, pe 3 niveluri: usor, mediu si dificil. Alegi nivelul si cate intrebari vrei (10, 20, 30
sau 50).

< Inapoi la clasa a 5-a
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