EREMUS MATE - eremusmate.ro Evaluarea Nationald - Matematica - clasa a 8-a

Model de test nr. 8 - BAREM

nivel ridicat

Se acorda 10 puncte din oficiu. Nota se calculeaza Tmpartind la 10 punctajul total obtinut. Subiectele I si II: 5 puncte
pentru raspunsul corect, 0 puncte altfel. Subiectul al III-lea: punctajul se acorda conform baremului; orice alta

rezolvare corecta se puncteazd echivalent.

SUBIECTUL I 30 de puncte

Item | 1|23 (4|56

Raspuns | ¢ [ c | b | b | b |F

1. Un numar de forma 22-31-5% are (2 + 1)(1 + 1)(1 + 1) = 3-2-2 = 12 divizori naturali.

a—E:S:—a+b+C:£: i = /.3 =
2.3—5 7 37557 15 3,decic=7-3=21.

3. Fie p pretul initial. Dupa crestere: 1,25p; dupa scadere: 0,8-1,25p = p. Deci pretul initial este chiar 300 de

lei.

4.5 <30 <6, deci =6 < —V30 < =5, iar 4 < V20 < 5. Numerele intregi din interval sunt -5, -4, ..., 3, 4.

Perechile de numere opuse au suma 0, deci suma este —5.
5.x =4vV3 - 2V3 =2V3siy=23V3+V3 =4V3. Media geometricd este Vx'y = V2V3:4V3 = V24 = 2/6.

6. Din -2 <x < 3rezultd -4 < 2x < 6, apoi -5 < 2x — 1 < 5. Deci 2x — 1 € (-5, 5]. Intervalul (-5, 6] este

mai mare decét cel obtinut, deci afirmatia este falsa.

SUBIECTUL al Il-lea 30 de puncte

Item |1(2|3(4|5]|6

Raspuns | a [ c | b | b |a]|Db

1.AD=10+6+14 =30 cm, deci AM =15cm. BN =3 cm, deciAN=10+3 =13 cm. MN =AM - AN =
15-13=2 cm.

2. m(£LMON) = m(£LMOB) + m(£LBON) =m(£LAOB) : 2 + m(£BOC) : 2 = (m(£LAOB) + m(£B0OC)) : 2
=130°: 2 =65°.

3. BC =2-AB = 12 cm (cateta AB se opune unghiului de 30°). AC2 = 144 — 36 = 108, deci AC = 6V3 cm.
Din aria triunghiului: BC-AD = AB-AC, deci AD = 6-6V3 : 12 = 3V 3 cm.

4. Fie BE L CD, E € CD. Atunci DE =AB =6 cm si EC =14 — 6 = 8 cm, iar BE =AD =6 cm. BC2=62 +
82=100, deci BC = 10 cm. Perimetrul =6 + 14 + 6 + 10 = 36 cm.

5. M este mijlocul coardei, deci AM = 3v3 cm. Din triunghiul dreptunghic OMA: OM?2 = 36 — 27 =9, deci
OM =3 cm.
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6. Diagonala bazei: AC? = 36 + 36 = 72. Triunghiul ACC' este dreptunghic in C: AC'2=AC2+ CC2=72 +
49 =121, deci AC' = 11 cm.
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SUBIECTUL al ITI-lea 30 de puncte

1. La un test cu 25 de probleme, pentru fiecare problema rezolvata corect se acorda 6 puncte, iar pentru

fiecare problema rezolvata gresit sau nerezolvatd se scad 2 puncte. Se acorda 10 puncte din oficiu.

a) Este posibil ca Mihai sa obtina 130 de puncte? Justifica raspunsul dat.
Daca Mihai rezolva corect c probleme, punctajul este 6¢c — 2(25 — c¢) + 10 = 8c — 40. (1p) Din 8c — 40 = 130

rezulta 8c = 170, deci c = 21,25, care nu este numar natural. Nu este posibil. (1p)

b) Daca Mihai obtine 120 de puncte, aflati cate probleme a rezolvat corect.
8c — 40 =120 (1p), deci 8c = 160 (1p) si ¢ = 20. Verificare: 20-6 — 5-2 + 10 =120 - 10 + 10 = 120. (1p)

2. Un bunic numara nucile dintr-un cos cate 4, cate 5 sau cate 6, iar de fiecare data 1i raman 3 nuci.

a) Este posibil sa fie 133 de nuci in cos? Justifica raspunsul dat.

Daca numarul nucilor este n, atunci n — 3 se Tmparte exact la 4, 5 si 6, deci este multiplu comun al lor, adica

multiplu de 60. (1p) Pentru n = 133: 133 — 3 = 130 nu este multiplu de 60. Deci nu este posibil. (1p)

b) Daca bunicul a adunat intre 200 si 300 de nuci, determina cate nuci ar putea fi In cos.

Cel mai mic multiplu comun al lui 4, 5 si 6 este 60, deci n — 3 = 60k, adica n = 60k + 3. (1p) Din 200 < 60k
+ 3 < 300 rezulta 197 < 60k < 297, deci k = 4 (3,28... <k <4,95...). (1p) Atunci n = 60-4 + 3 = 243 de
nuci. (1p)

6

76 sib= (V150 - V24): 2.

3. Se considerd numerele a = V54 +

a) Arati cia = 4V6.

6V 6

V54 = 3V6 (1p) si % === V6. Atunci a = 3V6 + V6 = 4V6. (1p)

b) Arata ca media geometrica a numerelor a si b este un numar natural.
V150 =5V 6 si V24 = 2V6, decib = (5V6 - 2V6) : 2 = # (1p) Media geometrici este Va-b = vV 4V6-3V6
12 (1p)=V66 =V36 =6 E N. (1p)

4. In figura aliturata este reprezentat dreptunghiul ABCD, cu AB = 12 cm si BC = 8 cm. Punctul M

este mijlocul laturii AB, iar P este punctul de intersectie a dreptelor AC si DM.

a)Aratd cdAP:PC=1:2,
AM || CD (AB || CD), deci triunghiurile PAM si PCD sunt asemenea. (1p) Raportul de asemanare este AM :
CD=6:12=1:2,deciAP: PC=1:2.(1p)

b) Calculeaza aria triunghiului ADP.

Din AP: PC =1:2rezulta AP = AC : 3. (1p) Triunghiurile ADP si ADC au aceeasi indltime dusa din D pe
AC, deci ariile lor sunt proportionale cu bazele: aria(ADP) = aria(ADC) : 3. (1p) Aria(ADC) = 12-8 : 2 = 48
cm?, deci aria(ADP) = 16 cm?. (1p)
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5. In figura aldturatd este reprezentat triunghiul echilateral REM, cu RE = 12 cm. Punctul U este
mijlocul laturii RE, iar cercul de centru U si diametru RE intersecteaza laturile RM si EM in punctele
S, respectiv T. Segmentele RT si ES se intersecteaza in punctul P.
a) Arata ca perimetrul triunghiului REM este egal cu 36 cm.

Triunghiul REM este echilateral, deci RM = EM = RE = 12 cm. (1p) Perimetrul = 3-12 = 36 cm. (1p)

b) Demonstreazi cd MP = 4v3 cm.
Unghiurile RSE si RTE sunt inscrise Tntr-un semicerc (RE este diametru), deci ES L RM si RT L EM. (1p)

ES si RT sunt indltimi ale triunghiului echilateral, deci sunt si mediane, iar P este centrul de greutate. Atunci
MP = %-MU. (1p) MU este inaltime in triunghiul echilateral: MU = 12V3 : 2 = 6V3 cm. Deci MP = %-6\/ 3
= 43 cm. (1p)
6. In figura aliturata este reprezentatd piramida patrulatera regulati VABCD, cu toate muchiile de 12
cm. Punctul E este mijlocul muchiei VA, iar F este mijlocul muchiei VC.

a) Arata ca dreptele EF si AC sunt paralele.
EF este linie mijlocie in triunghiul VAC. (1p) Prin urmare EF || AC si EF = AC : 2. (1p)

b) Calculeaza aria patrulaterului AEFC.
AC=12V2 cm (diagonala patratului ABCD). Cum VA% + VC? = 144 + 144 = 288 = AC?, triunghiul VAC

este dreptunghic isoscel in V, cu aria 12-12 : 2 = 72 cm?. (1p) Triunghiul VEF este asemenea cu triunghiul
VAGC, cu raportul de asemanare 1 : 2, deci aria(VEF) = 72 : 4 = 18 cm?. (1p) Aria(AEFC) = aria(VAC) -
aria(VEF) = 72 — 18 = 54 cm?. (1p)
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